miscellanevm 

geometricvm 

In Quatuor partes Diuifum. 


m quarum prima , agitur dc menfura , & centro grauitatis quorundam 
In quar um r j- olidor * m d Geom etria nondum confideratorum . 

In recMnda.de centris xquilibri . , in baftbus, & grauitatis in altitudinibus 
IJ qHam plurium truncorum^ylmdncorum diagonaluer 

tn tertia, tanguntur quadam circa centra, grauitatis foerficicrum curua- 
rum i afJignaturque centrum grauitatis cuiufcunquepor - 
tionis fuperficieifphxrica . 

In quarta yero.affignantur maxima infcriotibiUa in infinitis tr, lineis , CT 
In quarta v ^ [ um fWM axim , 


quam circa bafim. 
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llluftriflimo atque Excellentiflimo Equiti 

PETRO BASADONNA 

Ad San&iflimum D. N> 

ALEXANDRVM VII. 

P- O. M- 

VENETO ORATORI- 

F. STEPHANVS ANGELI VENETVS 
Ord. lefuatorum S. Hieronymi, ac in Prouincia 
VenetaProuincialis Definitor. 

Fauftiflimam Perennitatem. 

A er gA me, JUufinffime , atque Excel- 
lenujjime Eques , ac Senator ,cxtitere 
fcfnpcr , bodicque fatrt bumaniffim te be- 
neficentia T u£ promerita , utrecenfiere 
eadem qui r veltt , non epiflolatn tile , noti 
libi um , fed bibliothecam pene conficiat 
nece fit fit . J^eque njnus ego , qui arcana amm confcittitia> 
grataji potius memoria quid tot tantifque beneficiis debeam 
.> a 2 tacu* 
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tacitus fateor, Jed njmuerfa Jefuatiea Religionis Familia 
de tuo Maximorum Herbum patrocinio , ac fiplendidiffima li- 
bet alitate rvfque adeo fibimet gratulatur , acgefht m ftnu , 
' rvt Ji mei Parens , eaj; dmantijfima , 'veflri certe addifttf- 
fima , atjs obfequentiffima Filia nuncupari ab omnibus me- 
' rtt0 • V irum hic flatim jlluflrijjimam Excellentiam 
Tuam pr a ferire abfcijjifsime mbeor ; cuius ingens animi mo* 
deratio , nulloque illita fuco Virtus propriarum flentium 
imperat laudum ,• quin nec fatis tncomio eam cumulat Hif 
paniarum Regia , facundiffmum Veneta? Reipublicae 
Oratorem Petrum Bafadonna excipiens ; Brixiana 
Pratura ferrea inter regionis njifcera aureis eundem exhi- 
bens moribus comendatiffmum ,■ Venetus Sexui rorum ,feu 
Magnorum Sapientum confefus njere Petrum, hoc efl , 
rerum publicarum firmtjfimum folumen unice complexus ; 
Primus a Principe locus prudentiffmum efferens Confilia. 
rium s 'foma demum aurea , njt olm erat m ZBerofiore 3 Le- 
gatum eloquentifsimum lingua quamprimum admiratura . 
<tAt veto Bafadonn.TW nos eundos Familia beneficentiam , 
qui omnem vitra extulit wfMWjloanncm Excellentia Tua 
fortunatifsimum Patruum infctttfsime iuxta , atq-, in^ra- 
tifisimc omitterem , qui difficiliores Dommij Vrbts uigilan - 
tf simus Reclor , omnia pene Senatus munia quotidianis 
repetens Purpuris eundos attigit , quibus fit tnbiandum 
potiores Gloria titulos . Num porro infinitam erga Excel- 
lentiam Tuam dt bitor um meorum enumerationem eximie 
concluderint lJIuftrilTimi & Excellentiflimi D. D. Hic- 
ronymus, Joanne* , & Antonius Fratrum tuorum fig- 
hctfsma Trias , qui aureo Fraterni Equitatus ornamento 

Sena - 
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Senatorias Purpuras fodantes , quatuor nseluti dome fi- 
ca Gloria rotis tAdrutica Currum ff licitatis m triumphum 
agunt. His omnibus quali fcunqi huiufce opella nuncupatio- 
ne y (Jf mei > (cfr Religionis totius obferuantiam y ai nunquam 
intermor ituram recordationem teflatifsimam <-uoloi Tua au- 
tem potif imum Excellentia ; cui cummultis altjs , tum looe 
pracipue nomine infcribi , dicarique Mathrfeos opus par erat, 
'vt non nifi Quadrati fimi , omniumque difciphnarum cal- 
lentifsimi Herois manibus tereretur . Excipe illud ergo. 
Eques Excellentifstme y qua omnia files, fuaut fima fronte : 
nec dedignare munus , quod fi d. Mathematicis circulis perfe - 
thonem nullam grati certe animi y obfquijque ab i j flem ater - 
nitatem pollicetur . D^imirum bemgnifsima Patrocimj 'vm- 
bra illuftratum ab omni ipfum teget difenmine Petras Ba- 
fadonna , qui 'vt 'Donorum omnium , ita & libeHi huiufce, 
<-tjt Jupplex deprecor , erit J obdi fi ima Bajis . Valeas fubltmio - 
ribus Purpuris , ampruoribus Mujis , Patriaque Sereni fima 
meliori dEuo . Iterum Valeas . 
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BENEVOLO- 



Bftupefces fortafle Le&or, feriem, 
progrefliimque noftrarum elucu- 
brationum mente obuoluendo . 
Breui etenim menllum interuallo 
tres libellos euulgauimns : nimi- 
rum , *Dt Infinitis Parabolis £rc' y Mi- 
fielUntum Hyperbohcum , Parabolicum j Et Mifce (la- 

neum frxfins j do&rinas enucleantes , qua; vnico po- 
tuiiTent volumine comprehendi. Ita efle libere fa- 
temur , ac fic eueniffet , fi tamen omnia nobis eo- 
dem occurriflent tempore . Verum fuccefliue nu- 
gas h.ifce geometricas contemplati fuimus $ vici- 
bus ergo diuerfis tibi ipfas communicauimus . Ex- 
cipe eas, & forfan, ( dummodo rebus geometricis 
dele&eris^ non futilem ex eis capies voluptatem-.. 

Sed 



\ 
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Sed amabb leuiter geometria imbutus noli ad illa- 
rum le&ionem accedere:cuiufcunque namque indo- 
lis extcnt,iedores res geometricas peropcime callen- 
tes requirunt , non vero qui geometriam vix i limine 
falutarint* Si vdlitatem fordidam quseris, abipfis 
abft;ne: quandoque in rebus geometricis, ac fubliw 
mibus honeftum,dele&abile>& vciledecorofum ful- 
gent equidem , aft vtile turpe locum non obtinet. 
Aliaexpefta. Vale-;. 
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RvfdthiJitoYi duto 'St addo di Pado a . 

H Auciido ofleruato per fede dcIP. Inqnifitorc non cfTeruinc! Li- 
bro intitolato Mifccilaneum Geometricum dei Pad. F. Steffa- 
no de Angelis cofa coutro la Santa Fede > e parimente per atte- 
ftato dal Segretario nollro niente contro Prencipi , 6 buoni co- 
ftumi> conccdcmo licenza» che poUT eflere ilainpato» douendo ofler- 
uarfi gl’ ordini > & effeme prefentate duc copie per ic prdente Libra- 
rie diPadoa , e di queita Citta , 

Dat. dal Magift. noftro Ii »i. Marzo 1 660. 


ZuanneDonado Ref. 
Nicolo Capello Ref. 


Alcmante Angelo Donini Segr. 


Facultas Reuerendifsimi Patris Generalis • 
Laudetur lefus Chrtftus . 

O Pus inferiptum» Mifcellancum Geometricum, compofitum ab Ad- 
modum Rcuer. P. Stephano de Angelis Veneto Profeflo Noltri 
Ordinis Icluacoruni» ac in Prouiucia Veneta Definitore» concedimus 
Typis demandari > dummodo habeat ncccflarias licentias » & appro- 
bationes > quf de iure funt nccdlari? &c. In quorum fidem pr? fentes 
manu propria fubfcripfimus » ac proprio Noftri Ofiicij ligillo mfc- 
niuinius . 

Datum Brixif in Noflro Monafterio Corporis Chrifti* die 2 6. Ia- 
nuarij 1669. 

Lr. Antonius Noucllus Gen. Iefuat. 


Locus Sigilli. 
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IN Q.V A PR5CIPVE AGIT VR 
dc mcnfura , & centro grauitatis quorundam 
folidorum a Geometria nondum 
' : ' confideratorum . 


PROPOSITIO PRIMA . 1 

■ 1 • - > - - ■ * - - • . .! ■ . i i 


St quodlihet /Uidum rotundum arta axim , ficetur plano 
nqifidtfideittr' axi j trefi lo figura, genitrici foiidi . Annet- 
' Ius taleis ex reteotutione partis figura gemtricts y ahfcijfa X 
r ptano fi c ante y nec terminata ad axim , circa axim, erit 
■ aqualis fil do rotundo , orto ex dimidia figura , genita X 
• • plano ficau& , reuoluta circa communem fcGTmem plani 
2 fetantis, <&• figura gemtneti filtdi hoc tam fecundum 
totum ,quam fecundum partes proportionales v 


P Racfens propofitio defumicur ex Torricellio ia 
appendice de dimenfione cochlear, lem pri- Efto 
efgo folidum quodlibct rptundum ABC, circju 

A axim 
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axim BD, quod imelllgatuf fe&um plano FFHj 
atquidiftanter axi BD, & erc&o ad figuram gene- „ 
tricem ABD; & intelligamus femifiguram GFH> 
rotari circa FG, acgenitOm effe folidum EFH. 
Dico hoc , squale elfe annuio lato , orto cx A F G , 
reuolutdeftca j[JD; & hdt tath fecT^ndamtotutW, 
quam fecundetur pfrrfts qtfoponionaleS . In FG; 
lumatur arbitfari& , 1 , per quod & per 

pun#a K, N > M, inreflfgatur tranfife* aliud pla- 
num , plano AECHj parallelum . Ergo hoc erit 
circulus, acproindc., pundht K, N, M, cruncin 
femicirculi periphsria , cuius diameter ell k M. Erit 
ergo quadratam IN , ieqpale redlangulo KiM. 
Pariterque, armilla circularis k i M, genita cx re- 
uolutione k|, circa OD, erit squalis circulo, 
cuius femidiamiter IN, nempe circulo facio in fo- 
lido EFH, aplanofecantc. Sedhoc verum erit, 
vbiciinque fueritacceptum pundhim I. Ergo om- 
nesarmillar fimulfokdi ex A F G, circa B D, squa- 
leserunt oranibuscircuWs fplidi E FH» Ergo foli- 
dum erit squale folido i pfo . Quod rero oilenium 
eft de totis folidis, patet, eodem modo, vertficari de 
partibus proportionalibus* y. g. de partibus inter- 
ceptis inter plana kNM,, AECH. Quarc-patet 
propoficunn . . . . i 

• SCHOLIVM I. 

. r i l , . I ' 

SupradPdia propofitio, in tali vniucrfalitatc pro- 
* polita. 
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pe&a, ften videtur probationem recipere pofle, nifi< 
mcomparabili methodo indiuilibilium . Jn folidis 
vero particularibus , etiam infinitis , & quidem infi- 
nitis modis diuerfificatis , poterit comprobari me- 
thodo antiquorum per inferiptionem tuborum cy~> 
lindricorum in annulo » & cylindrorum in folido» 
Haec vtiqdeexperris geometris nimis funtobuia;qua- 
re ad alia tranfeamus . Sed ante extera praemittamus 

' * * f • i , . , 



difeurfum circa GaliJei paradoxum» quod habet io 
poftremis dialogis pag. apud nos» a 8, vbi nititur pro- 
bare circuli circumferentiam aequalem fore pun&o- 
De quo paradoxo , vetba fecimus 8c nos in pluribus , 
locis tra&atuum illorum , qucseuufgauimus > in quir. 
i A 2 bu& 
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bus veftigia Galilei fequcntes, ac dumtaxat folida-# 
variantes, idemfequi,difcurrebamus. At infcho- 
lio t. propofit.30. Mifcellanei noftri hyperbolici, & 
parabolici manifeftauimus difcurfum Galilei , 
confequenter noftros , haud geometricos fore* fed, 
phyficos folummodo . Vifum fuit amico noftro de 1 
geometria benemerito , nos rigorosc nitidis Galileum 
obiurgafle, adhibendo verba paralogifmi,ac erronei, 
difcurfus , vtloco citato licet intueri. Quare tc- 
ftamur Deurmnunqaam noerum intentum extitifle, 
Galileum maledictis laceflfere, fed ilium femper ve- 
nerari furamopere. Sed ad paradoxum redeuntes, 
innumera funt folida /quae Gaiileo Mcruire pote- 
rant, pro fuo paradoxo confirmando . Etenim, fi 
quodlibet folidum rotundum ABC,\praefentis pro* 
politionis , in alteram partem deficiens, & adpun- 
dum B , terminans , cuius infinitae propemodum 
poliunt fpccies reperiri, fecctur, vtdi<Sbim eft , & 
fianr, quae fup^a, paradoxum probabitur - Cum enim 
probatum fit, armillam circularem k IM, aequalem 
fore circulo , cujus femidiamtter I N , & cum an- 
nulus ex AFG, circa Bl}, defihat in circumfe- 
rentiam deferiptam a pundo- F, moto circa BD, 
& folidum EFH, delinatin Fj patebit iuxta Ga- 
lilei di fcurfinu j illam circumferentiam «qualem fb- J 
repando F. Uno, patebit id, quod minime pa- 
tuit , nec in Galilei difcurfu , necianoftris alias habi- 
tis . Semper enim vertex folidi , qui oftendebatur 
squalis circumferentiae , erat quid diuerfum abipfa 
^ / ‘ circum- 
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<?ir<;um ferent ia, nara femper erat centrum ipfius ; at 
iji pr^efentt ,;F:, vertex folidi E F H » videtur idem 
C (Te cum F, pun&o , a quo deferibitur circumferen-. 
t.ia circa B D, fibi ipfi aqualis . Quare videtur con- 
cludendum, vnicum pun&um circumferentiae, aqua- 
le fore toti circumferentis. Sedquaefo non alluci- 
netur le&or , quin attente confideret , phyfice lo~ 
quendoj iNa pun&a F, diuerfidfma eiTe ab ihuicem. 
Nam F, prout eft verte* phy ficus folidi EFH, 
occupat geometrici corpufculum quodam ipfius , 
cuius vna medietas vergit in cauam partem annu- 
li, nec circumferentiam a pun&o F, circa , B D, de- 
feriptam, ingreditur . His per tranfennan» vel uti,;' 

* cxpli. 


Digitized by Google 



6 Mifcellemti Geometrici , 

explicatis , progrediamur ad finem principaliter in- 
. tentum. 


scholivm II, 

^ • ■*»»«*• • *•«* * f 

In praefenti ergo propofitione , oftenfa fuit arqua- 
litas, inter anHulum latum ex AFG, circa BD> 
& inter folidum rotundum E F H, non folum fecun- 
dum totqm, Verum etiam fecundum partes propor- 
tionales. Atten t£ autem confideranrido&rinam tra- 
ditam in noftrolib. 4. de Infinitis Parabolis, paflim- 
que adhibitam in noftro Mifcellaneo Hfperbolico , 
&c. facile innotefeet, folida pr&diftaj' eflequanti- 
tates proportionali ter analogas, tam in magnitudi- 
ne, quam in grauitate, ram fecundum totum , quam 
fecundum partes proportionales . Quare etiam pa- 
lam ei fiet ex propofic. 13. lib.4. centra grauitatis 
horum folidorum , eodem pacfo fecare O D , PG. 
( fuppofita OD, arauali FG ) Dato ergo cen- 
tro grauitatis alterius horum folidorum * ftatim eli- 
cietur centrum grauitatis etiam altcrius / , & hoc 
femper. .. ... 


SCHOLIVM III 

. i 4 .* , ’ ) < • " A ; 1 1 

'Sed non miauseft attente confideranda , ac tae* 1 
m orice commendanda fequens do&rina # 'Figurae* 
AFOD, intelligamus circumfcriptum re&angu- 
Ipm TD, ficusi figurae AFG, fircircumfcriptum 

re3an- 
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redangulum T<3* intelligamufque hsec redangula 
rotari circa O £> . Patet manifefte , ex rotatione re- 
dangnli TD, genitum efle cylindrum T C, ex ro- 
tatione verb rc&anguli TG, generari tubum cylin- 
dricum TGZj fi ergo intellexerimus planum 1FH, 
prius du&um , ac fecans folidum ABC, extendi 
hinc inde , vfque dum fecet cylindrum, ( quod tamen 
fchemace rion exprimimus, ad euitandam confufio- 
nem) patebit planum fecans talem cylindrum, effe 
parallelogrammum eircumfcriptum figunt EFH, 
ac ex rotatione ip/ius dimidij circa FG, genitum 
efle cylindrum (Lingentem folidutw itidem EFH. 
Ifte cylindrps circumfcriptus , vigore praefentis pro- 
pofitionis , aequatur tubo cylindrico TGZ, tam 
fecundum cotum , quam fecundum partes proportio- 
nales. Cum ergo etiamannulus latus ex A F G, cir- 
ca BD, fit arqualis folido rotundo EFH$ fcqui- 
tur , quam proportionem habet tubus cylindricus 
XGZ, ada&ntflurnex A FG, circa BD, eandem 
habere cylindrum ftringentem folidum EFH,, ad 
ipfum . Data ergo ratione , vel tubi cylindrici, ad 
annulum,velcylindriad folidum EFH, quarcun- 
qucilla fit, quaedetw, ftatim habebitur alia ratio 
data_. . 

Exdo&rina ergo prafenti , maiori, qua nobis li- 
cuit , diligentia explicata conabimur iropofterum^ 
colligere menfuram , & centra grauitatis quorundam 
foIidorum,interqut erunt nonnulla, de quibus nul- 
lus geometra pertradauit, Porrb prius animaduer- 

tccur. 
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tetur , nos in hoc opufculo , adduduro* citatioftes 
noftrorum librorum de infinitis parabolis, mifcella- 
nei noftri hyperbolici, &parabolici, & operis prat» 
Tentis. Dum citabimus libros de infinitis parabolis* 
adducemus rantum propofitioncm , & librum . V.g. 
expropof. 20. lib. pii. Dum citabimus mifccllaneum* 
dicemus ex propofitione tali mifcellanei. v. g. ex pro- 
pofit. ao.mifcel. Dum denique nominabimus pr*- 
lens opus, dicemus abfolute ex propofitione tali. V.g. 
ex prop. io.fi erit ciufdem partis,at fi erit alterius, hoc 
etiam cxprimemus.V.g.exprop.io.pri.parc. 


PROPOSITIO II. 

• . ' •• , . T 

Si quodlibet conoides paraholicthn , cuius exponens fit nutne* 
rus par , fecetur <xjt in ant. propofit . f£/ annulo tUi , fit cir~ 
cumfinptus tubus cylindricus j exponatur que portio para- 
• hola cuius axis fit aqualis axi cono: dis , cuius exponens i 

fit fit b duplus exponentis condi dis , re fidi a linea axi pa- 
> ralle la , qua fit aqualis axi annuit , cui etiam fit cir- 
* cumfiriptum re (2 angulum . Tubus cylindricus circum- 
■ firiptus annulo , erit ad ipfium , o >t redi angulum circum - 
< fcnptum portioni , ad ipfam , tam fecundum totum , quam 
fecundum partes proportionales . . 

1 **? ■ ' , • t • * . . ' f' ! 

m • ‘ j * * : . . * -i 

S Olidum eigo ABC, antecedentis propofit. fit 
quodlibet conoides parabolicum, euius expo- 
nens fit numerus par,fitque fe&um vt fupra * & annu- 
lo ex portione A F G , circa BD , fit circumfcri- 

- ptus 
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ptustubus cylindricas TQZ. Supponamus etiam, 
D, B C, nQ^jsreprsfcntare aliam fcmiparabolam t 
CiMU* numerus exponens fic fubduplus exponentis 
qpnoidis ABp, qua?femiparabola DBC, fitfe- 
dfcrlinea Q.P, parallelaaxi Bp, & aequali O D, 


axi amnuli ex AFG $ utque ei circumfcriptum re- 
dangulum QZ. A flero, tubum cylindricum TGZ, 
eflead annpjum ex AFG, circa BO, vt re<Shn- 
g >Jum QZ , ad portionem Q^PC, tam fecundum 
totum , quam fecundum partes proportionales . Su- 
matur in OO, arbitrarie pundum L, per quocf 
intelligamus in folidistranfire planum VX, paral- 
lelumbafi a£CH, in planis vetb LX, paralle- 

B lam * 
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Atfin line* D C . Quoniam , in parabola ABC, ge- 
nitrice conoidis y cft vrpowftas A D, ciufdcm gra- 
dus cum conoide» ad fimiLem poteftatem FO, fic 
DB, ad BO; ex natura infinitarum parabolarum 
explicata in Irb. pTT. Br paryrrinak*' fcmiparabola 
DEC, eft vt DB, ad BO, Gi\potcftas DC, 
eiufdcm gradus cum femiparabola » ad iimilem pote- 
ftatem O P j ergo & vt in conoide , poteftas. AD, 
eiufdem gradus cum ipfo , a-i? fimilem poteftatem-. 
FO, fic m femiparabola DBC, poteftas DC, 
eiufdem gradus cum ipfa ,.ad fimilem poteftarem 
OP. V. g fi.ct noides ABC, fitqoadratoquadra- 
ticum , feniiparabota D B C j fuppeni debee qua- 
dratica : vt ergo quadraroquadratum A D, ad qua- 
dratoquadratum FO, fic quadratum DC, ad 
quadratum O P. Cum ergo cx hjrpothefi , expo- 
netis conoidis, fupponatur du pltfs exponentis femEf 
parabolas, congruenti modofiibmuMpIicando te^ 
minos, tem ini vltimi erum proportionali» * nem-* 
pe erit Vt quadrarum A D, ad quadratum FO- ibr 
GD, fic DC, linea, ad lineam O P, feu l>QVj 
Ergo & perconuei fionem rationis , St conuertendo 
ent re&angulum AGC, ad' quadratum AD, vt 
QC, ad DC. Parirer,non di/fimilt iriodo, mo* 
babimus, tffe quadrarem A D, ad quadratum kL^ 
%t DC, ad LM. Quare, cum prc-bitumifit,eviam 
efle quadratum AD, ad quadratum FO, (cu i L, 
vt DC, ad OP, fcu LR; entorhm & vrqua^ 
dratum AD, ad differentiam quadratorum KL, 

t i. 
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LI («nempe ad rcdangutetn KIM) fic DC> *4 
differenti^ jpferum L M„ t K ('nempe ad RM)»^ 
Sed etum probatum eft > rettangulum A G C, effc '*% 
adquad»acum AD, vt QC, ad CD. Ergoea^i 
srquali , erit re&wgulum AGC» feu rctfangulu*» ** 
ViX, ad reff angulum klM, vt QC, feu XR* 
ad R M. £ rgo & vt armilla circularis V I X, ad ar- 
millam circularem KlM, (ic RX, ad R Vf. Cugj 
veidpuocbm 1^ fumpcum fue rit arbitrarie , eruat 
pmnes Une^ parallelograattni QZ, paraliel/ Q.C, 
*domn es i meas portionis QPC, itidem parallela 
Q.C, vt omnes armilla tubi cylindrici TGZ, p$* 
«adeiae armiH* AGC, ad omnes aiimllas gqnuli 
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ex AFG, circa BD, itidem parallelas AGC. 
Et eonfequenter vt QZ > ad QP C , fic tubus , 
ad annulum, Quod&c, « 


Vv " 
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T V-Propofitiononfolum confirmari poteft methodo 
.Jr Wiuifibilium,fed etiam archimcdeajquiainfijpra- 
SiOTsipagi 4 rudinib'q? , poffunLficri inferiptiones fi- 
brarum , vt mediocriter ?y g^jpietjia veVfatis^ pate- 
t>it. Sed annotetur, quod magis tntereft. Nempe, 
*• iit^ropoirTi 3 .libri tfrim.^afligmitamfmire itionem, 

'/ ^ jjiam habet paraUdogrammum QZ; ad omnem 

n , * portionem parabolae Q P Quapropter 1 habebi- 
»*.* mus etiam rationem , quam habet tubus TGZ,ad 
» * ' <pir^didumannulum. Particulai i us etiam tenebimus, 
' JMV qflod, cum fuppofito ABC, conoide parabolico 
^ quadratico, QPC, fit triangulum , cuius duplum 
Y eft parailelogrammum QZ; tenebimus etiam , ; tu- 
> * bum TGZ, femper, in ille conoide, duplum fore 
profati annuti. Sicuri ergO, cylind us circtrmfcrr- 
ptusroticonoidi ABC, parabolico qnadratico,cft 
ipfius duplus, vtconliat cx Archimedem lib. dcco- 
'fioid & fphairoid. prop. 2 & vtnos d^monftraui- 

mus pluribus vicib s in ncftris operibus , pr h rtim 
propolit. 1 5 *lib. 2 . fictubus TGZ, ciitumfcriptu* 
annilocx qnalibct portione minori ‘A FG, feruat 
'talem ordinem, vt fit lili s duplus. ' - 

‘ Pariter didemus, cobicquuiC&r ad tepe fvpiut 
c repetita. 
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fcpetifa ) Bt irilib. 4. & inmi fcel laneo Bt etiam io 
jjropofit|*ntet. afinulum praedirum» & portionem 
Q£C> efle quantitates proportional i ter analogas, 
tam in magnitudine , qiam in grauitate, tam fecun-s 
dtjfm totum , quamifecimdumpartes ptopbrtianaies • 
QiiaPe, OD, s RQ, fetabuntur xqualrter, illa i cen- 
tro 5 granitatisannulf, harc vero a centro aequilibri 
portionis , aflignato in PQ, axi BD, parallela- 
Cumergo in projpof. 1 5>lib. j. fuerit aflignatum cen- 
trum aequilibri/ in P cuiusl bet portionis mino* 

tiscuiufcunque parabolae habebimus etiam ccntlum 

grauj fatis in OD, praedi&i annuli . Particularius 
itidem, tum fuppofiro ABC y conoideparabolico 
quadratfco,fit QPCi triangulum; ac proinde, eius 
centrum aequilibri j fe^et jQJ 3 , v-g. m» R> vtPR» 
fit dupla'RQ?, fic etiam centrum grauitatis annuli 
priedi&i , fecabic OD , v. g. in; L, it OL, fit 
dupla t D-. Cum verbj in eadem proportione fece- 
tijr etiam B Dy d centro grauitatis conoidis qua- 
dratici ABC, vt often Jitur a multis , & etiam £ no- 
bis lib. 4. propofic. 14; fequitur , conoides paraholi- 
cum quadraticum, & omnes fiios annulos, fimilem 
feruar e tenorem. • >1 


I 


SCHOLIVM II- 



Sed cum in teli edo, vt fupra,folido rotundo £Pff» 
cum fi’oi circumfcripto cylindro, fit hic ad folidum , 
vttujus TG£, ad anaulumj fequitur nos habere 
i.*~ ■ ratio» 
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14 MifceUmei Gtmtfrki^ 

tortionem tat'$ cylindri., adfolidum EFH » Eteum 
(olidum EFH, /k proport icnal i ter analogum cum 
annulo; fcquirurin FG, nc» haberecenrramgraT 
uitatis folidi EFH. Sed particularius in pa rabpla 
quadrat ica habebimus;, cylindrum , duplum-elfeft? 
Edi E F Hj fic F G, ficieiari v^^ab .centra 
grau itatis , vt FI, iit dupla J G. Sic autem efle* 
necefle eft ; quia E F H r , eft vera parabola qua* 
dratica . Nam, du&* JN , parallela- GH i iam 
probatum fuit , retf angulum A GC* nempe qua- 
dratum GH, eflfe ad re&angulum klM, nempe 
ad quadracUin IN, vt Q£, ad RM# nempe vt 
QP, ad PR (quia QP C, eft triangulum) i nem^ 
pevtGF,adFI. Eft ergo EFH, vera parabola 
quadratica ex pi imi con ic«: ptope/it* * o. Quare patet* 
quod fefto conpidc parabo! tco quadratico , plano 
credo parabolas genitrici A BC*& arquidiftajwer 
axi jlctr perfectio E FH, erit parabola quadfrarica. . 

Scifcitanri aurem , an lvic ver; ficeto r etiam in alijs 
conoid bus^’ neo pe & ipfi&fcjCiis prscdifto mo- 

do, fed ion e> fiiu parab<<le. Rcfpondebitur nega- 
tiue : Qucd qudctnfj experietur , facile oomperiet. 
Nebis 31. tc m fiificiar,eim remittere ad Apollonium 
pri. coni. pi< polit. 1 a . vbi ait , quod fi conus, qui eft 
primi m tonoidts , feceti r pradidso modo , fe&io 
nen erit triangulum, fcd hyperbola. Ben£ quidem 
infraofte ndemus , adpkni©#tin feientiam , quod fi 
conoides hyperbolicum fic fi ceiur, feci 10 erit hyper- 
bola . Et pinte; p quod fi fphxra , & fphacroides di- 
. cto 
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dto modo fccentur , fediones erant, !nvfpha?r3 qui- 
dem circulus , in fphatroide vero ellipfis . Se J ad co- 
noidea parabolica redeamus. / ' 1 

« In quibus, non modo ea, quardida funt,verifican- 
turjfed etiam, quod Cum attnulus ex AFG, & (oli* 
. dum E F H, fint magnitudines proportionali ter ana- 
logae , tam fecundumtotum , quam fecundum partes 
proportionales; irf conoide parabolico quadratico, 
.traieto plano VX, parallelo ACj habebimus, & 
rtftfonem tubi cylindrici VG X , ad portionem ah- 
nuli , quam includit, & in DL, centrum grauitatis 
talis portionis annuli* Rationem tubi VGX, ad 
figmentum annuli, habebimus ex fchol. a. propof. 

. -lib, 2. centrum vero grauitatis , habebimus ex 
fftiol*pro|>ofit. tf. iib. 4 Colligemus enim ex dido 
&hoHo^ tile centrum , ficfccare 1 G, vtpars ad l f 
ciermihara, 4k ad partem terminaram ad G, n du- 
plum ridangulum AGC, Cum redangulo KIM, 
ad reda ngulum duplum k i M, cum redangulo Ac C. 

In o colligemus ex eodem fchofio, tale centrum 
grauitatis , iicft care mediam tertiam panem IG, vt 
pars propinquior J, Jit ad partem G, proximiorem, 
vtie&angulum AGC, ad reda ngulum klM, 


SCHOLIVM III. 


Rationem tubi TGZ, ad annilum ex portione 
AFG, circa B t>, & confcquenter cylindri ad folf- 
dum fcFH, quod includit, polium us h ab er e e x alas 
1 a nobis 



» 
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i nobis didis , abo modo , & quidem vnuierfaliter ia 
quocunque conoidc par ibolico. Nam, cum ex hjr- 
pothefi , dentur tam A [> l5 quam FO , feu G D,; fja-» 
cile etiam patebit, dari rabonem rc&anguli AGC, 
ad quadrattfm AOj nempe armilla: A GC, ad cir- 
culum AECH; nempe tubi TQZ, ad cylindrum 
TC. Cum verbexfchol, * proppfit.ij.lib.i detur 
etiam ratio cylindri T C, ad fegmentura conoidea 
AFPCj dabitur etiam ex a?quali, ratio tubi jTGZ* 
adfegmencum A F P Q • Sed & tubi ad cylindrum. 
FQ. Ergo & tubi ad annulum. .* . f { 

' Icemexfchol.propofit. 1 5. lib-4* facile eliciemus, 
alio modo ,icentium grauic^tis annuli praeduci ? fed 
cuius cxpodens.ftt numerus par . Nam, cx di&o fdio. 
lio, habetur centrum fiufti conoidalis A FP P» Ha*; 
betur etiam centrum cylindri FQ. Ratioannuli ad 
cylindrum FQ, non ignoratur. Ergp habebitu^ 
centrum prxdj&i annHli u ^ „ , . , j -j 


PROPOSITIO III. 


Si re&a A B, fit ptt* in pun&is *Z>. Re&anguUmjub 

compofita ex A B, & ex C D, &/ fub BD> eritexuf. 
fus re Si Anguli ABC , fupra reti angulum ADC . 
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Am rectangulum A B C , diuidicur in rectan* 
gulutn ABD, &in rectangulum A B, CD ( 

item 
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Item recrangulum A B, C D, diuicfitur in rectangu- 
la A D C, C D B . Ergo exceflus rectanguli ABC, 
fuprarectangulum ADC, erunt rectangula AB D, 
CDBi nempe rectangulum fub compotitae* AB, 
C D, & ex D B . Quod&o» 

t i 

PROPOSITIO IV. 

l • » . 

Si conoides byperbolicum fecetur <ut m Antecedentibus pro- 
pofitionibus , Seffto Jempcr erit hype>bola , cuius latus 
tranfuerfum , erit compojita ex latere tranfuerfo conotdts , 
ffd ex duploexcejju diametri conoidts f/upr a diametrum 
feti tonis,- n ' 

E ^to conoides hyperbolicum A BC, cuius axis 
B D, latus tranfuerfum HI», & conpidcs tit 
fechim plano FEG, arquiditianccr axi BP, & ad 
hypcrbolam genitricem A B C,' erecto , ficquc huius 
plani fecantis, EO, axis, & Iit linea kE, aqualis 
compotira?ex H B, & cx dupla BL, cxceflu BD, fu- 
pra EO. Dicotfiguram FE’G,':effehyperbolain,cu» 
ius lacus tranfuerfum k E. Ducatur in hyperbola 
ABC* genitrice conoidis, E L 5, parallela AC,i& 
fumpto in! EO, arbitrarii pundto -N,. ducantur 
MNPR, parallela A D, fid NQ, parallela OGv 
Quoniam ex primi conic* prop. 2 i quadrarum 
AD, ad quadratum E L/deu (XD, vtri^angulum 
H D B , ad 1 cdanguliim H L B j ergo & per conuet» 
tionem rationis , & conuertendo, erit r exanguium’ 
V . ' ' C AOC» 
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AOC, ad quadratum AD, vt exceflu* redanguli 
H D B , fupra rctfangulum H L B , ad reSangulum 
HDBj nempe ex propofic. antec. vt rcdtangulum 
jfubcompofitaex H D, &ex B L, &fub L D (nem* 
pe reftangulum JSLGE^ ad rcdangulum HDB< 
Rurfum,cft quadratum sAJD, ad quadratum M P, 
vtre&angulum H DB> adrectangulum HP B : feJ 
erat etiam quadratum AD, ad quadratum F L , fcu 
N P, vc rectangulura H D B, adrectangulum HLB; 
.v', /\ ^ ergo 
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ergo erit idem quadratum AD, ad differentiam qua* 
'dratorum MP, PN, nempe ad recdpgulum MNR> 
vtreccangulum HDB, ad different Jam rectangulo- 
rum, H P B, H L B, nempe expropofit. anteced. ad 
rectangulum fubcompofita ex HP, BL, & fub PL; 
nempe ad reccangulum k Nt E. Qu ire ex aequalueric 
rectangulum AOC, nempe quad datum OG,ad 
rcctangulum MNR, nempe ad quadratum NQ, 
vt rectangulum k O E, ad feetangujum K N F.Scd 
punctum N, fumptumfuitarlbitrari^; ergo FEG, 
erit vera hypeijc^ Jatuj. tranfuerfum kE. 

Quod erat oftendendum. j - / j \ - A 

S'<2 H O Ljl V M; I. 

^** * f f ' i ' '• * 

Ex figura mtelligamus fieri conOides hyperboli- 
cum F EG, & mente concipiamus ipfi circumfcri- 
peum e fle fuum cylindrum % ficiirlannulo ex AEO, 
circa 6D, fuum tubum cylindricum . Patebit ex 
fupra dictis, tubum ad annulum, & cylindrum ad 
conoidea , habere eandero rationem * Quare ex prO- 
pdir. $. 7. & 1 1 . mifccll. patebit, tubum cyiindri- 
cum, tfleadannuium, vt K Q», ad dimidiam K E, 
vnacumteFtia parte EO* i‘ » : * 

Infuperex fuperioribuspatebic>annulutn* &co- 
noides FEG, effe quantitates proporcionaliier ana- 
logas , tana in- magtiirudine , quam ingrauitate, um 
Fecundum totum», quiorofoctindum parces prop<Kfk*~ 
«aleS 1 . Pattfbi c, ergo et iara» centrum grauirat ia anni*- 

C » fiin 
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Q 


liin LD. Hocautcm, velexpropofic. i$.mifeell.' 
ita diuidet duodecimam.partem LD, ordine quar- 
tam a D, vr pars propinquior D, fit ad reliquam > 
vt dimidia k E , ad tertiam partem^ E O , feu LD. 
Velexpropofi i^ciufdem mifccll. icadiuidet quar- 
tam partem LD, ordine fecundam a D, vt pars 
propinquior D> fic ad reliquam, vtfexta pars k E, 
ad tertiam partem k O. Vel tandemex propofic.44. 

eiufdem operis , iudiuidic L£), vt pars terminata. 

~n\ ' j ' " ad 
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* * Pars Prima'. 21 . 
ad L^ficad reliquam, vt k E, cum fubfefquitcrtia 
E O, Teii LD, ad dimidiam k E, cum quarta par- 
te LD- • > *•" •» • • I :»••• . • 1 


. I 

‘ v- 


SCHOLIVM II. 


• Sed cum praedictus annulus, & folidum F E< 5 , * 
frnt quancitatesproportionaltteranalogae, nontln- ’ 
tHffl fecundum torum ,i fed etiam fecundum parces 
proportionales jfequitur , partem annuli orcam v. g. 
cx rotatione figura? AMNO, circa B D, efle pro- 
portionaliter analogam cum parte (olidi ortam ex 
rotatione ONQO, circa EO* Pars erga tubi 
cylindrici circumfcripti parti annuli ! ex ; figura^ 
AMNO, erit ad ipfum , vt cylindrus circumfcri- 
ptus fruftoconoidi ex ONQG, ad ipfum. Ex pro- 
pofit. ergo 1 5 . mifcell. erit pratdi&a pars tubi cylift- • 
drici , adprardi^am partem annuli , vt redangulutfi’ 
KO E, ad re&angulum kO, EN, vna cum re- 
tfangulofubcompofitaexdimidia KE, & ex tertia 
parte ON, & fu b tertia parte ON. Itemexpro- 
pofit. 17. cit. mifcell. habebimus in PD, centrum 
grauitatis frufti annuli ex fegmento AMNO, 
circa BD. - J d < f ' ' *’ ** ' i, '~ - 1 « 

. * . ! f.* r. ai • . ■ r. ' . •- r; 


PROPOSITIO V. 

< ‘ % ' ' ' 1 n;.».*) . ; f x< i . 

St /ph<tra 3 &fph<t roides fectntur nstin antecedentibus pr*p&~ 
Jitionibus. Seftiotoc terunt <vet circulus , <tkl elhpjis. • ■'<> • 
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E Sto fphaera, & fpteoides, quorum axes B D, fi- 
gur* genitrice* A BC D, CtfHrprn . E,& te 
folida fint leda plano HGKF, rtfupra. Dico, 
planum HGKF, efle vel circultim, vel ellipfim. 
Secetur GF, bifariam io O, &p?rpunda O, E, 
ducatur axis coniugata A E O C , a pundo vero O, 
expcerurin femjfigura G*k F, Unca Ok, norma- 
lis QF, fumptoque in GF, quolibet pundo N, 
ducantur LMNQj NP> parallelae ,AC, Ok$. 
item pcrpunda G , F, ducantur SR G, TiV.FIi. F?*;’ 
rallels AC^ Qijoniamexhypothefi, ABC p, eft 
vgl cireylus, vd eilipfis>ergoexpritn. conicpropof. 
2 1» erit quadrarum EC, ad quadratum RQ, feu 
EO, yt redangulum D E B, ad rcdangulum DRB. 
Et per conuerfionem rationis, &conuertcndo, erit 
rcdangulum AQC, ad quadratum E C, vt quadra- 
tum RE, ad rcdangulum D E B, Rurfum, propter 
eandem rationem, eft&vt quadratum EC,ad qua- 
dratum M Q, fic rcdangulum D E B , ad rcdingu- 
lum DMBr &eracvt quadi atom EC, ad quadra-* 
tum RG, feu MN, fic rcdangulum DEB, adre- 
dangulum DRBj ergo erit etiam vt quadratum 
EC, ad differentiam; quadratorum M MM, 
nempe ad rcdangulum LNQ, fic redangulunu* 
DEB, ad differentiam redangulorum DMB, DRB, 
nempe ad rcdangulum VMK. ( rcdangulum enim 
DMB, diuiditurin redangula D M, R Bj D M R ; 
& redatigulum DMR , diuidirur in redangtibu 
VMR r & DV, MJV* fttt- 

• . - » TiU ■ 
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BR j MD, fadt : BRD) » pM * tfwbatt» 

fuicvrectangulum A 0 ! C> cfldadqUacftatilfh EGr 
vt quadratum R E , a<f fectaflgUliirti 1 DR B » 
eXarquali, elrft vt trttangWtim hQKt s dd rectiii- 
gulum LNc^ ficquadratqfa ’ R E, fili rectatlgu- 
lum REV, ad rectangulum ViVtRr Sedquadr*- 
tum Ok, eft aequale rectangulo A OC, ficud qua- 
dratum N£> ajqua&irrectangulb 14HC^Ergo& 
vt rectangulum VER, feu FOG, ad rectangulum 
V M R, feu PNG, fle quadrattini Ok, ad quadra- 
tum NP. Sed punctum N, fumpwm fuit aibitra- 
riej ergo figura HGkF, erit vel circulus, velfllli- 
pfis, Quod&c. » : ■ • 1 f ' ‘i 
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scholivm i. 


Diximus autem , Tectionem prodictam efle vel 
circulum, vel ellipfim , non quafi hoc yerificetur in- 
differenter#? fed qu ja infpharra quidem , cft circulus , 
in fphaproide vero cft cllipfis . Q^od enim in fpharra 
fic circulus, manifcftarum fuit i quampfurimis, & 
quidem facile offendi poteft • Quia cum paruo labo- 
re pateat, reccangulum AOC, effe .equale >& qua- 
drato O k, & rectangulo G O F, pariter rectangu- 
lutn LNQ, squale effe, fit quadrato NP, & re- 
ctangulo GNF? Tequittir, rectangulum FOG, 
effc arq uale quadrato Ok> fic rectingulum FNG, 
aequale fore quadrato NP. Idemque offenderetur 
dealijs? quare ex Pappo Jeramate 2.fup.rprim. co-I 
nic- HGk : F, erit perfeduscircului in Tphxra^«- 
In fphsroide vero non eft circulus , quia licet re- • 
^angulum AOC, Tit arqualc quadrato O K, non 
tamen eft squale re&angulo FOG. idem intel- 
ligaturdecsteris». 7 fl i t * ; ^ .7 i . f 



SCHOLIVM 

•i: : i ■ ; ■ : ■ • , 



. 1 ) (! • ? 
• i' :.V> 


Sed vt proprius ad noftrum inftitutum acceda-' 
mus, facile ex fuperionbus adnotabimus, quod ff 
taiii ftgmpnrojfphsrs , vel fphxroidis T A S G C F, 
quam fphsrs vel fph.Troidi H G k F , orto ex femi- 
figura GkF, circa GF, reuoluta , intellexerimus 

cir- 
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circumfcriptos cylindros j facile inquam adnotabi- 
mus, tubum cylindricum circum fcriptum annuloex 
portione GCF, circa B D, reuoluta, eflcadipfum, 
vr cylindrus folido HGkF, circumfcriptus , ad ip- 
f ,m . Quapropter ex propofit. p. lib. 4. pofliimus 
elicere proportiones variorum fegmentorum prodi- 
di tubi, ad varia fegmenta praedici annali. In pri- 
mis enim eliciemus, quod fi ABC, fit hemifpha:- 
xium , vel hemifph eroides, femper tubus cylindricus 
circumfiriptus annulo ex OGC, circa BD, cric 
annuli fi fquialrer. Quod vtique videtur pulcheiri- 
mum. Panter eliciemus rationem partis tubi, adpar- 
temamv.li ex NGQ, quam ftnngit. Item ratio- 
nem cot.cfpondcntis portionis tubi , ad annuit m ex 

D fig- 
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Tegmento N QF . Item rationem tubi correTpon- 
dencis, ad Tegmentum annuli ex NQCO. Q^odfi 
intellexerimus inter plana LQ^ A C» traici aliud» 
planum Tccans omnia Tolida; eliciemus etiam ratio- 
nem partis tubi , ad hoc f-gmencum annali contenti 
inter planum du&um, & planum LQ. Sedfi intel- 
lexerimus didum planum traici inter plana TF, 
AC; eliciemus rationem partis tubi ad Tegmentum 
intermedium annuli , contentum itidem inter pla- 
num duttum , & planum L Pro horum maiori 
intelligentia, inTpiciaturTupradi&apropofitio, quia 
ex ipTa clarius, & iucundusdi&a percipientur. 

Sed non Tolum haec , Ted etiam Tacile eliciemus ex 
fupcrionbus , annulum prajdi&um > & Tolidum_. 
HGkF, efle quantitates proportionaliter analo- 
gas , tam in magnitudine , quam in grauitate , tam Te- 
.cundum totum , quam Tecundum paries proportio- 
nales , Cum vero in propoTit. io. lib. 4. aflignaueri- 
mus centra grauitatis variorum Tegmentorum fphae- 
rac, vel Tpha&roidisjconTequenter habebimus in R V, 
centra grauitatis omnium Tupradi&orum Tegmento- 
rum pra?di<2i annuli. H*c videantur in cit. propofit. 
Tolum enim adnotabimus,Tcitu pulcherrimum; nem- 
pe , centrum grauitatis annuli ex O G C , iemper fic 
Tecare R E, vt pars terminata ad R , Titad partem 
• terminatam ad JB, vt 5. ad 3. Quo modo Tecatur 
-BE, a centro grauitatis hemifphxrij , Teu hemif* 
phxroidis . 

Antequam etiam ad alia tranTeamus, adno:ctur, 

gugni- 
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'magnitudinibus proporcionaliter analogis , de qui- 
bus a&um eft varijs in locis , fed praecipue in fchol. 
j.prop.itf.&infchol.i.prop^.mifccll.addietiam 
amaulum prsediflum.- 

\ * • J . ‘ 

PROPOSITIO VI. 

Si qualibet figura circa diametrum njoluatut circa paralle- 
lam diametro , dubiam njel per extremitatem bajis^ct 
extra bafum . Annulus latus ex fimi figura e xteriori, erit 
ecqualis tribus J olidis , quorum duo fint^qu* oriuntur ex 
reuoluttone fimi figura circa diametrum , aliud ex reuolu- 
tione eiufdem njel circa parallelam diametro dubiam per 
extremitatem fua bafis 3 ruel extra\ (fif hoc tam fecundum 
totum ^quam fecundum partes proportionales, 

H &c propofitio facile intelligeturexpropofit. 

3 o mifccll. Sit ergo quaelibet figura ABC, 
circa diametrum BD, quae rotetur vel circa FC, 
parallelam DB, ductam per punctum C, vt in 
prim. fig, vel per TS, vt in fecundo fchemate, Di- 
co annuium latum ortum ex rotatione femifigurar 
A B D, (quam vocamus exteriorem, ad differentiam 
DBC, interiorem nuncupatam) circa FC, aequa- 
lem effe tribus folidis, quorum duo fint qux oriun- 
tur ex reuolutione A B D, circa BD, aliud exre- 
uolutione DBC, circa CF, vel cirCa TS, in 
fecundo fchemate, & hoc quidem tam fecundum to- 
tum , quam fecundum partes proportionales . Patet , 
*. 'Da quia 


Digitized by Google 



x8 MifceUanet Geometrici, 

quia excitata propofit. 30. totum folidum ortum 1 ex 
rotatione totius figura ABC, circa FC > velcir- 
ca T S , aquatur quatuor folidis prardicto mo- 
do, nempe duobus cx A BD, circa BD, &duobus 
ex DBC, circa C F. Cum ergo folidum ex ABC, 
non fuperaddat folido ex ABD, circa F C, vel T S, 
nifivnicum folidum ex DBC, circa CF, vel TSj 
patet folidum ex ABD, circa FC, vel TS, aqua- 
le eife tribus alijs; & hoc quidem tam fecundum to- 
tum, quam fecundum partes proportionales, vt etiam 
magis patebit legenti modum in citata propofit. 30. 
mifcel. a nobis obferuatum. Quare patet propofi- 
tunx-i. 


SCHOLIVM. 

Facile ergo ad modum tot vicibus inculcata do- 
ctrina patebit, annulum ex ABD, pradicto modo 
reuoluta , & tria pradicca folida, efle quantitates 
proportionaliter analogas , tam in magnitudine, 
quamingrauitate, tam fecundum totum, quam fe- 
cundum partes proportionales . Quare fi habebimus 
rationem trium cylindrorum circumfcriptorum ad 
tria dicta folida , habebimus etiam rationem tubi cy- 
lindrici circumfcrjpti prxdicroannuload ipfum. Pa- 
riter fi habebimus centrum grauitatis trium foiido- 
rum fimulj habebimus etiam centrum grauitatis prx- 
dictiannuli. Ex hae doctrina, vt patebit irapolle- 
rum, varia poffumus elicere, tam circa menfuram. 




quam circa centra grauitatis aliquot folidorum, & 
etiam illorum, de quibus nunquam geometria loquu- 
taeft- Sed quia reuoluta figura ajca TS, vt in fe- 
cunda figura, varia potefteflfcdiflintia CS, ac pro- 
inde varia in infinitum ratio trium cylindrorum ad 
tria folida , quia varia, ac variain infinitum poteft ef- 
feratio cylindri Biji, adannulumex DBG, circa 
TS, ideo deinceps non agemus de tali reuolutione 

figurae , fed tantum de reuolutione figurx ciica 
® inpn- 


, i- 
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in primo fchemate , vbi proportio data erit determi- 
nata, & namero exprimibilis rt plurimum . 

PROPOSITIO VII. 

\ 

Si qualibet parabola njoluatur njt in ant. prop, dabitur ratio 
tubi cylindrici ad annulum, 

E Sto quaelibet ferni parabola ABD, cuius axis 
BD, parallelogrammum circumfcriptum fit 
EC, &intelligamus EC, cum ABC, rotari circa 
FC. Dico dari rationem tubi cylindrici ex ED, cir- 
ca FC,adannulum ABDVHG. Namexpro- 
pofit. i j . lib. x. dantur rationes cylindri ex EDjfi- 
ue circa B D , fiue circa E A , rcuoluti , ad folida ex 
ABD, reuolutaram circa BD, quam circa EAj 
ergo dabitur etiam ratio tripli cylindri ex ED, re- 
uolutovtdi&um eft, ad duo folida ex A B D, circa 
BD, fimulcum vnocx ABD^circa EA. Sedex 
propofit. anteced- tubus cylindricus ex ED, circa 
F C , sequatur illis tribus cylindris , & annulus 
ABDVHG, a*quatur iliis tribus folidis. Ergoe- 
tiam dabitur ratio tubi ad annulum prscdi&um. Qua- 
re &c. 


SCHOLIVM I. 

Porrb ratio h.rc poteft etiam numero exprimi , 
qnaomis in uli progredione non contineatur vlla 
" pul- " 
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pulchra feries. In prima enim parabola , nempe ?n 
triangulo , cylindrus ex ED, triplus eft coni ex 
ABI)* ergo erit ad duplum conum vr 3, ad 2. Ec 
pariter, ad annulum ex ABD, circa EA,eftvt 
3, ad 2. Ergo ad tria folida fimul, vt 3, ad 4. Ec 
triplus cylindrus, vt p.ad 4. Erit ergo tubus ad pri- 
mum annulum A BDVHG, vt 9 , ad 4, Pariter 
in parabola quadratica, cylindrus ex E D, eft ad 
conoides ex ABD, circa B D, vt 4, ad 2, nempe 
Vt 6 , ad $; & ad duo conoidea vt 6 , ad 6 i eft ver6 
etiam ad annulum ex ABD, circa E A, vt 6, ad 
5. Ergo ad tria folida fimul , vt 6, ad 1 1. Eigo tri- 
plus cylindrus vt 18. ad 11. Ergo erit tubus ad fe- 
cundum annulum ABDVHG, vt 18, ad 11. In 
parabola cubica , erit vt 30, ad 21, feu vt 10, ad 
7. Et fic difeurrendo, aflignabimus rationes aliorum 
tuborum , ad alios annulos. 
r Habebimus ergo etiam per conuerfionem ratio- 
nis, rationes tuborum cylindricorum ex ED, circa 

FC, 
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FC, ad annulos ort< s ex rotatione tri lineorum.* 
AEB, circa FC, ad ipfc„. In primo ergo an nulo 
erit vt p, ad 5 • In fecundo vt 1 8 , ad 7* 1 ^ tertio vc 
30, ad 9, feu vt 10, ad 3. Etficdifcurrendo. 

SCHOLIVM II. 

Sed vt principale intentum aflequamur, intelli- 
gamusannulum prxdidumin fcquenti fchemate fo- 
cari femifigura DBX, ere&a ad figuram genitricem 
ABD, ac ex reuolutione DBX, circa B D, geni- 
tum cflfe folidum rotundum Z B X, & pariter ipfi in- 
telligimus circumfcriptum cylindrum : habebimus 
rationes cylindrorum talium circumfcriptorum, ad 
infinita folida rotunda ZBX. In primo ergo annu- 
lo, erit cylindrus ad primum folidum, quod vtique 
ex prim. conic. erit conoides hyperbolicum, vt 9 , ad 
4. In fecundo, vt iN, ad 11. & fic ratiocinando vc 
fupra. Ex qu bus patebunt etiam per conuerfioncm 
rationis, rationes cylindrorum ad exceffus ipforuin 
fupra prxdi&a folida . 

PROPOSITIO VIII- 

Si folida antec- propof fecentur plano baf parallelo . Dabitur 
ratio tubi cylindrici ad fgmenium annuli ad bafm , quod 
comprehendit . 

S Olida antee- propofit. fecentur plano K R> pia* 
no AZGX, parallelo - Dico dati rationem 

tubi 
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tubi cylindrici k D R , ad parrcmannuli ex Tegmen- 
to ALlD, circa FC. Namexfchol. a.propofic. 
1 5 . lib. a. & ex fchol. 2. propofit. 1 1. iib. ?. datur ra- 
tio cylindri ex KO, circa ID, ad folidum ex 
A L 1 D, circa ID: quare & talis cylindri ad duo 
talia folida. Sed ex eodem fchol. 2. citat, propofit. 
1 1 . lib. 3. datur etiam ratio talis cylindri ad folidum 
ex ALlD, circa kAj ergo dabitur ratio illius 
cylindriex kD, ad triafolida. Quare & ratio tri- 
pli cylindri cx kD, circa ID, vel kA> ad tria 
illa lolida ex ALlD, nempe ad duo circa ID, 
& advr.umcirca k A. Ergo cx propofit. 6 . dabitur 
etiam ratio tubi cylindrici k D R, ad annulum ex 
fegmento ALlD, circa FD. Quod&c. 


E SCHO- 
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SCHOLIV M. 

Sedcumdu&a I>F, parallela DX, &reuoluto 
fegmento DI*X, circa ID, atque folido orto 
circumfcripto cylindro, fit hic ad ipfumfolidum, vc 
tubus kDR, ad annulum ex feg nento ALI D, 
circa FC, vt explicatum fuit infchol. 3. propofit. 
1: feauitur dari etiam rationem cylindii circumicri- 
pti folido ex fegmento DI*X circa ID , ad 

1P Probauimus duas fuperiores propofitioncsfupra- 
didla methodo, vc illius vfus agnofceretur, fed datur 
alia via facilior, & fimplicioroftendendihas,& fimi- 
lesj quapropter fit. 

r 

PROPOSITIO IX. 

Proportiones feptima , cffaua aliter probantur • 

S int in primis eadem data, qua? in propofit# 7» Di- 
co dari rationem tubi cylindrici ex E D, circa 

FC, ad annulum ABDVHG. Nam cx coroll. 
prim. propofit. ir.lib.x. habemus rationem cylindri 
£G, ad annulum totum ABCHG. Pariter ex 
propofit. 15. eiufdem lib. 2 habemus rationem cy- 
lindri BV, ad annulum DBCHV. Eigoetiatn 
habebimus rationem tubi ex ED, circa hC, adan- 
ntilumcx ABD, circa FC. 
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Sed datis ijfdem, qu* in 8- propofit. colligemus 
eadem, quae ibidem. Nam ex coroll. n. cit. pro- 
pofit. i «. lib. t. datur ratio cylindri K G, ad Teg- 
mentum annulare ALMCOQG. Pariter ex fchol. 
x. propofit. 1 1 . lib. 5. datur ratio cylindri 1 V , ad 
fegmentum annulare DIMCOPV . Quare da- 
bitur etiam ratio tubi kDR> ad annulum ALID 
VPQG. Quod&c. 

SCHOLIVM. 

* > . 

* ' I ' . t 

Qua: autem colle&a fuerunt in numeris in fchol. 
prim. propofit.7. poflunt etiam colligi in pra:fenti ex 
hoc modo argumentandi . V. g. in prima annulo 
-ABCHG, nempe inillo, qui oritur ex reuoluuio- 
ne primae parabola: , hoc eft trianguli > cylindrus 
E G , quia eft ad annulum ABCHG, vt parallej 
logrammum E C > ad triangulum ABG^erkad, 


MifieHmm Gtmttrtd, 

ipfum vt t.ad i, nempe vt 12, ad 6 . Sed cylindrus 
B V , quarra pare cylindri £G, eft ad annulum-» 
D B C H V, vt j. ad 2. Ergoreliquus tabus ex ED, 
circa FC, erit ad reliquam annulum ex ABD, cir- 
ca FC, vtp.ad 4. In parabola quadratica,cylindrus 
E G, eft ad annulum ABCHG, vt j.ad 2. nem- 
pe vt 24, ad 1 tf.Sed excit, propofit. 1 j»!ib. 1. cylin- 
drus B V, eft ad annulum DBCHV, vt <J, ad 5. 
Ergo reliquus tubus ad annulum ex ABD, circa FC, 
vt *8. ad 1 1. Et fic procedemus in alijs . * 



PROPOSITIO X. 


r ■>. 


Sujusdtbet /emparafoU y tutus exponens fit numerus par , 
* *vduMmr<-vt diSfuPttfl m prop. j. habebimus in axe an- 
t nuligeniti eius centrum grawtatts* 


P Araboia ABC, cuius exponens fit numerus par, 
voluatur circa FC. Dico in FC, dari cen- 
trum grauitatisannuli ex ABD, circa FC. Nam 
exfchol. propofit. 29. mlTceli habemus in FC, cen- 
trum grauiracis torius annuli ABCHG. Ex pro- 
pofir. 3 $. raifcell habemus in FC, centrumgraui- 
tatis annuli DBCHV. Ex fchol. 1. propofit. 1 1* 
lib. $. habemus rationem annuli exterioris ABD 
VHG, ad annulum interiorem DBCHV( Sic 
enim appellabimus deinceps hosannulos. ) Ergo ha- 
bebimus etiam in FC, centrum gtauitatis annuli 
««tenoris . Quod&c* 


SCHO- 
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SCHOUVM. 

Poterit autem munero exprimi , in qua ratione fe- 
cctur F C, a tali centro grauitatis . Nosautemhoc 
exprimebimus in tali annulo ex femiparabola qua- 
dratica j & fi lacior obferuaucrit methodum , qua 
vtemur » poterit etiam numeio exprimere in ai i js. In 

fequenti figura, centrum grauitatisannuli ABCHG, 

fic diuidit F C , in S > vt F S , fit ad SC, vt nu- 
merus parabolae genitricis vnitate au&us , ad nume- 
rum parabolae , exlchol propofit.iP-mifcell- nempe 
erit ad ipfam vt j . ad 2» feu vt 1 5 . ad 10. Pariter ex 
fchol. propofit. s 4. eiufdem mifcel. centrum grauita- 
tisannuli interioris DBCM V, fic diuidit FC,i® 
N, vt F N, fitad NC, vt 14, ad 1 «• Ergoqualiuro 
tota FC, eft 15, talium FS, eft 15» FN, '14; & 
NT, 1. Ergo qualium NS, eft 11, talium FC, 
erit 27 j j & FS, i6y Quoniam vero , vt colli- 
giturex corollario $.propoftt-4 lib- j.annulus latus 
exterior A B D V H G , eft ad annulum interiorem 
DBC HV, vt 11, ad $-&fi£« vt an nuius exterior 
ad annulum i meriorem , fic veciprocc N S, ad S T, 
fit T, centrum grouimi*aua»ulic**enoris ABOV 
HGj fequitur, quodquaiiuni NSt-eft ii,taliu® 
ST, fit 5. Sed talium FS,erat 16} ; ergo talium 
-FT, erit 170. Sed talium tota FC, 27 j. Ergo re- 
liqua TC, ioj.T, ergo centrum grauitatis di«i 
annuli exteiioris parabolici quadratici , fic iecabit 
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FC> in T, vt FT, fit ad TC, vc 170, ad 105^ 
nempe vt 34, ad 21. In alijsdifcurretur eodem modo. 

Sed quod magis intereft , cum intellego folido 
rotundo ZBX, genito modo fupra explicato , fit 
hdcproportionaliter analogum & in magnitudine» 
&ingrauitate cumannulo exteriori, fequitur etiam 
noshaberein BD, centrum grauitatis talis folidi, 
non quidem cuiufcumque, fed tantum ea? parabolae , 
cuius exponens fit numerus par. Et in folido para r 
bola? quadraticae fic fecabit BD, v. g. in 1, ve 
BI, fit ad ID, vt 34, ad 21. 
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PROPOSITIO XI, 

Si quilibet annutus antecedentis propofit ficetur plano bafi 
parallelo * In axe annuit habebimus centrum grauitatis 
figmenti annular is ad bafim . 

S Ed folida antecedentis propofit. fccentur plano 
< kR, bafi AG, parallelo. Dico in N C, nos 
habere centrum grauitatis fegncnri annularis ex 
ALI D, circa NC. Nam ex fchol. propofit. ip. 
mifcel. habemus in NC, centrum grauitatis totius . 
fegmenti annularis A LMCOQG. Item ex pro- 
pofit. 3 5 . eiufdem mifcel habemus in eadem N C , 
centrum grauitatis fegmenti annularis interioris 
DIMCOPV, Necnon habemus ex fchol. z. pro- 
pofit. 1 1 • lib. 3. rationem» quam habet fegmentura _ 
annulare exterius ALIDVPQG, adfegmentum 
annulare interius DIMCOPV. Quare eiufdem 
fegmenti exterioris non ignorabitur centrum graui- 
tatis in N C . 


SCHOLIVM. 


Sed cum folidum rotundum cx Dl>fcX, circa 
ID, fit proportionaliter apalogum in grauitate cum 
pr*di&o fegmento annulari exteriori , nequaquam 
ignorabimus in ID, centrum grauitatis talis fru- 


di fohdi . 


PRO- 
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PROPOSITIO XII. 


Si quihbjt femifufts parabohcus artus ix fermparabola , 
habe At axim 3 fetetur <t > t folida «dentium propojit io. 

tmm . Dabitur ratio tubicyhndna , ad annulum , a* ex- 
phcatum efl. 


E Sto quilibet femifufus parabolicus ABC, or- 
tus ex rotatione femiparabol.ecuiufconquo> 
cuius axis AD, circa bafim BD, quificfe&usfe- 
mifigura GFH, atquidiftanter bafi BD, & ad fi- 
guram genitricem eredaj annulo vero ex femiparl- 
bolaad verticem, A FG , circa O D, fitcircumfcri- 
ptustubuscylindricus TGZ. Dico, dari rationem 
talis tubi , ad illum annulum . Nam , cum ex hypo- 
tbefi, dentur AG, AD, GC, GD, dabitur etiam 
ratio re&anguli A G C, ad quadratum A Dj nempe 
ratio armillae circularis cx A G, circa BD, ad cir- 
culum AECHj nempe ratio tubi cylindrici TGZ, 
ad cylindrum T C. Item , cum detur ex fchol. f. 
propofir. 1 5. lib. $. ratio cylmdii T C, ad totum., 
Tegmentum fufi AFPC, & facile poffit probari ex 
hypothefi > dari rationem eiufdem cylindri T C > ad 
cylindrum FQ; dabituretiarn ratio cylindri T C, 
ad annulum AFGQPC. Quare ex aquali , dubi- 
ter ratio tubi cylindrici TGZ, ad annulum prx- 
di&um. Quod&c. 


SCHC- 
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SCHOLIVM. 

Cum ergo , genito folido E F H , ex reuolutione 
G F H, circa F G , atque c i circiunfcripco cylindro* 
fithicadfolidum,vt tubus ad annulumjdabitur etiam 
ratio prxdi&i cylindri > ad annulum . 

PROPOSITIO XIII. 

Datis ijfdem 3 que in antec. propofit. datur in baji femijsiHU 
boU genitricis , centrum grauitatis illius annuit . 

F ' 
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N Am, datur in OD, fegraento bafi femipara' 
bole ABD, centrum grauitatis totius Teg- 
menti fufi AFPC, ex propofit. $7. mifcell. Item 
datur in eadem O D, centrum grauitatis cylindri 
FQ. Ratio annuli AFGQJ*C, ad cylindrum eun- 
dem FQ^ datur. Ergo nec ignorabitur centrum 
grauitatis annuliin OD. 

SCHOLIVM. . 

Sed cum ad inftar fuperiorum difeurrendo , con- 
flet, folidum E FH, eiTe proportionalitcr annalo- 
gumcumpredi&oannulo; nec etiam ignorabimus 
in FG, centrum grauitatis folidl EFH. 

Sed duabus propofitionibus antecedentibus ad- 
dendum efl, quod fi planum GFH, fit taliter du- 
&um,vtbifecec AD, in G, dabitur in numeris ra- 
tiotubi cylindrici TGZ, ad annulumprxdidlumrSc 
pariterinnumeris dabicurratio, in qua OD, fece- 
rur a centro grauitatis annuli. Nam, quoniam AG, 
CD, funtaquales, fiintelligamus fem i parabolam 
AFG, duplicari ad partes FG, attinget puntflum 
D. Sit ergo vt in fequenti figura, in qua fen ipara- 
bolaqua?cunque ABD, cuius bufis BD, fitdupli- 
cata ad partes BD, vtfit ABC, figura conflans ex 
duabys femiparabolis J hac cum parallelogrammo 
EC, fibicircumfcripto, rotetur circa FC. Sequen- 
ti modo in parabola quadratica , quem Ie&orinalij$ 
imitabitur, exprimemus innumeris rationem EDY* 
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ad annulum ABDVHG. Quoniam E G, cylin- 
drus, eft ad totum annulum ABCHG, ex corol.z. 
propofit. 1 1 . Kb. 2. vt j- ad 2. nempe vt 60. ad 40. 
& ex fchd. %, propofit. 1 4. eiufdem lib. eft cylindrus 
B V, ad annulum interiorem DBCHV vc j> ad 
4, nempe vt 15, ad 12. Ergo reliquus tubus cylin- 
dricus EDY, ericadreliquumannulumexteriorem 
ABDVHG, vt 45, ad 28. In parabola cubica in- 
ueniet effert 21, ad ij, fcu 7, ad 5. In quadrata* 
quadratica,vt 135, ad 104. Etficdifcurrendo. In 
pviedi&isergo etiam rationibus, erit cylindrus cir- 
cumfcriptusfolido Z BX, adipfum. 

Centrum vero grauitatis fic inuenietur in parabo- 
•Iaquadratica* Sic S, centrum grauitatis totius annu- 
li AfiCHGj ergo ex fchol. propofit. 29» mifcel. 

Ea fic 
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ficfecabit FC, vt FS, fit ad SC, vt numerus pa- 
rabolae ternario audlus,ad numerum vnitate au&um* 
nempe vt y. ad j. nempe vt i y , ad p. Pariter ex pro- 
pofit. 1 8. lib, 4, fi N, fit centrum grauitatisannuli 
interioris D B C H V, fic fecabit F C , vt F N, fic 
ad N C , vt duplus numerus ternario audtus * ad du- 
plum numer jm vnitate au&um,nempe vt 7, ad j ,(eu 
vt 14. ad 1 o. Qualium ergo F C, erit 2 4, talium F S, 
erit ijj FN. 14J & NSj vnitas. Si fiat vtannulus 
exterior ABDVHG, ad annulum interiorem^ 
D B C H V, fic reciproce N S, ad S T, erit T, cen- 
trum grauitatis prsedi&i annuli exterioris • Ex corol. 
prim. propofit.4. lib. j. elicitur , annulum prtedi&um 
exteriorem , efle ad annulum interiorem vt 7, ad s 5 
ergoqualium N S, eftz. talium S T, erit 3. Sed qua- 
lium N S, erat vnitas, talium FC, erat 24, & FS, 
1 y ergo fi omnia multiplicentur per 7, qualium^ 
NS, erit 7, & ST, 3, talium FC,crit i68j&FS, 
ioy . Ergo talium F T, erit 108, & reliqua T C, 60 . 
Ergo T , centrum grauitatis praedi&i annuli exte- 
rioris, fic diuidit FC, in T, vt FT, fic ad T C, vt 
io 8, ad 60 ) nempe vt p, ad y. Sic ergo inueniemus 
centra grauitatis in FC, talium annulorum exterio- 
rum; cum quibus, exiftentibus proportionaliter ana- 
logis folidis ZBX, etiam ipforum centra grauitatis 
fecabunc B D, in eadem ratione . 
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* PROPOSITIO XIV. 


Si femicyclois primaria cumfbt circumfcripto parallelogram- 
mo njoluatur circa parallelam bafi ab tpfadt flant em fe- 
cundum quantitatem axis eiufdem . Tubus cylindricus ex 
parullelogrammo , erit ad annulum ex femicycloidc 9 njt 
24^ *d 17. 

E Sto femicyclois primaria ABD, cum fibi cif- 
cumfcripto parallclogrammo ED, qua? vo- 
luantur circa FC, parallelam BD, bafifemicycloi- 
dis,ficqueabipfadiflitam, vt AD, axis,& DC, 
fint aequales. Dico tubum cylindricum EDY, dTc 

adannulnm ABD YHG, vt 24, ad 17. Nam in- 

telliga- 
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tclligamus ABC, eflc figuram conflantem ex dua- 
bus femicycloidibus fic difpofitis , vt BD, bafes 
cuadant communis axis j & intelligamus tocam figu- 
ram A BC,cumfibicircumfcriptoparallelogratnmo 
E C , circumagi circa FC . Ergo ex coroll. 4. prop. 
1 1) lib. 2. cylindrus totus E G , erit ad totum annu- 
lum ABCHG, vt4»ad 3, fcuvt 32. ad 14. Sed ex 
propofic.28, lib. 3. eftcylindrus BV, adannulum 
interiorem D B C H V, vt 8. ad 7. Ergo reliquus 
tubifs cylindricus EDY, erit ad reliquum annulum 
exteriorem A B D V H G, vt 24. ad \j. Quod &c. 

scholivm. 

Si ergo annulus ABCHG, fecetur Terni figura 
D B X , tranfeunte per D B , & ad figuram genitrix 
cem ere#a,qa? roteturcirca D B Cylindrus circum- 
fcriptus folido ZBX,eritadipfum vt 24. ad 17. 

propositio xv. 

Si quilibet ex infinitis conicis circa diametrum , fecetur ad 
modum conoideorum parabolicorum fecun.propofit. plano 
aquidifianter diametro , (§^ ad figuram genitricem ere Sio x 
O* annuto illi fit circumfinptus tubus cylindricus i expo- 
naturqtie portio trthneiparabolu i quadratia y cmttts diame- 
ter aqu lis diametro codici , cuius exponens fit duplus 

exponentis conici y & portio hac fit reficfa a toto tr timeo li- 

eca diametro parallela } O* aquali diametro anm*U y cui 

etiam 
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etiafffptrtioni fit drcumfcnptum parallelogrammum . Tu~ 
lus cylindricus circumjcriptus annulo , erit ad ipfum , 'vt 
angulum c&cu mfcriptum portioni , adtpfxm , /4»» y?- 
cundum totus», quam fecundum partes proportionales * 

Q Vid intelfigamus per infinitos conicos parabo- 
licos circa diametrum , explicauimusdefin.j. 
lib.a. Efto igitur conicus quilibet parabolicus ABC, 
cuius diameter B D, & fit fe#us fem i figura E G V, 
aquidiftanter diametro BD, &ad ABD, figuram 
genitricem conieiere&a ; annulo vero orto ex reuo- 
iutione fegmenti AGE, circa BD, intelligamus 
circumfcriptum tubum cylindricum i E H : fuppo- 
namus pariter D B C, nobis reprx fentarc etiam tri- 
lineum , cuius diameter fit DB,& cuius exponens 
fit duplus exponentis conici, quod fit fe&um k L, pa, 
rallela B D , & squali M D , diametro annuli ex ' 
A G E i portioni veio L k C , intelligamus circum* 
feriptum parallelogrammum LH. Dicotubumcy- 
lindiicum 1 E H , efle adannulum ex AGE, circa 
BD, vt parallelogrammum LH, ad portionem tri- . 
linei LkC, & hoc tam fecundum torum, quam fe- , 
eundum partesproportionales. Accipiatur in MD, , 
arbitrarie punttum N, perquod infolidis tranfeat 
planum O N P,’fecansipfa vt in fchenaate, paralle- 
lum A F C V, in trilineo vero D B C, & in paralle- 
logrammoducacur NP, parallela DC. Quoniam 
ex natura infinitorum trilineorum explicata initio 
piim.lib. efi m conico , AD, ad G M , ut poce- 

ftas 
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ftas D B, eiufdcm gradus coniti , ad fimilcm potfr^ 
ftatem B M ; ergo & vt quadratum A D, ad qua- 
dratum GM, ficnotcftas DB, d.iplicata potcfta- 
tis conici, ad fimilcm poteftatem BM. Sed quo- 
niam trilincum DBC, fupponitur gradus duplica- 
ti potcftatis conici, eftinipfo DG, ad Mk,vtdi- 
chipotcftas D B, ad didam poteftatem BM. Ergo 
& vt quadratum AD, in conico , ad quadratum- 
GM,feu ED, ficintnlineo, DC, ad MK,fen 
D L . Ergo perconuerfionem rationis, & conuerten- 
do, vt in conico, redangulum A EC, ad quadra- 
tum AD, ficintrilineo, LC, ad D C.' Eodem moi- 
do probabitur , effe quadratum A D, ad quadratum : 
QN, vt D C, ad NT, & quadratum A D , ad re- 
dangulum QRT, vc DC, ad ST. Ergo ex aequa- 
li , erit redangulum A E C, nempe redangulum 
O R P, ad redangulum QR T, nempe armilla cir- 
cularis ex OR, circa BD, ad armillam circularem 
ex QR, ciica B D, vt LC, feu SP, ad ST. Sed 
pun&um N, fu mpti m fuit arbitrarie,- ergo vtvnurn 
ad vnim, fic omnia ad omnia. Ergo &vt omnes ar- 
milla: circulares bafibus parallele tubi cylindrici 
IIH, ad omnes aimillas circulares, itidem bafi pa- 
rallelas, annuli ex AGE, circa BD, fic omnes li- 
neae parallelcgrammi LH, parallelae LC, ad om- 
nes lineas portionis L kC, parallelas LC; nempe 
vt tubus cylindricus, ad annulum, fic paiaUelogram- 
mum ad portionem . Quod vero probatum fuit de 
totis, expertus geometra agnofeet, probari pofle pa- 
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de partibus proportionalibus* Quare patet 
.fropofitun» . 

y SCHOLIVM I. 

•i. <. '.*■ ■ ■- / 


Prxfens propofitio etiam poreft probari modo 
Archimedeo, vt dare patet. Sed adnotetur, quod 
cum fuerit in coroll. propofit. 1 j . Iib. prim* aflignata 
ratio parallelogrammi LH, ad portionem LkC, 
cuiufcunque trilinei parabo! ici » confequen ter habe* 
binius rationem tubi cyiindrici I E H , ad annulum 
ex AGE, in quocunque conico parabolico , circa 
B D. Pariter cum facile ad modum fuperiorum in* 
notefeat, annulum ex AGE^ & portionem LkC; 

G 1 effc 
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cfle quantitates prdportionaliter analogae y tam m 
magnitudine, quam ingrauitate, tam fecundum to- 
tum, quam fecundum partes proportionales; patebic 
etiam , eodem pado fecarf K L , ac&itro acquilibrij 
fegmenti L K C, ac MD, i centro grauitatis pra> 
didi annuli . Sed cum ex didis aliquando anobis, vt 
ftatim patebit, habeamus faciliter centra acquilibrij 
in kL, euiufcunque /egtoenti LkC,- habebimus 
etiam faciliter in MD, centrum grauitatis omnium 
pr^didorum annulorum . = 

Quod vero teneamus centra a?quilibrij in kL, 
omnium fegmentorum ■ LkC, trilineorum parabo- 
licorum,ficfiecmanifeftum. Expropofit. »4. Iib.5 . 
habemus in bafi H C, feu in K L, centrum acquili- 
brij minoris portionis KHC, parabolae. Item in 
eadem KL, tenemus centrum acquilibrij parallelo- 
grammi LH» Ratio autem portionis kHC, ad 
fegmentum LkC, facile elicietur ex propofit. 15« 
lib. 1. Quare nec ignorabitur in kL, centrum aqui- 
librijfegmenti LkC. 

V SGHOLIVM IL 

y * 9 * * .• # • * • 

. Nunc, fupponamus ex femifigura EGV, cir- 
cumada circa G E, genitum ioiidum FGV, ipfi- 
que circumfcriptumefle cylindrum . Cum hic fit ad 
ipfum, cxfacpcfypius repetitis , vt tubus cylindricus 
i E H, ad annulum ex AGE, 1 i rea M D , habebi- 
mus etiam rationem prardidi cylindri, ad omnia prac- 
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di&afolida FGV. Item habebimus in G E, cen- 
tra grauitatis omnium praedirorum folidorunu* 
FGY. 


SCHOLIVM III. 

Sed rationem tubi IEH, ad annulum AGE 
L kC, poflumus alio modo , ex alias k nobis prolatis, 
aliter indagare . Nam ex hypotbeii , cura dentur 
AH, ED, EC, dabitur etiam ratio redanguli 
AEG, ad quadrata AD, ED- Dabitur ergo e- 
tiam ratio armillae circularis AEC, tam ad circu- 
lum, cuius femidia meter AD, quam ad circulum 

cuius femidiamter ED: quare dabitur etiam ratio-. 

' “ G * tubi 
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tubi cylindrici I EH, tam ad totum cylindrum IC» 
quam ad cylindrum GL. Item cx fchol. 4. propo- 
<it. 14. lib. 4. habemus rationem cylindri 1C, ad 
fegmentum conicum AGkC. Sed & eiufdem cy- 
lindri I C, ad cylindrum GL. Quare & eiufdem 
cylindri IC, ad annulum AGELKC. Ergo ex 
aquali , tenebimus rationem vfliuerfaliter tubi 
IEH> ad annulum AGELkC. 

Item alio modo eliciemus centra grauitafis in^ 
M D, annulorum AGELkC. Nam ex fchol. pro* 
pofit- 1 lib.4. in MD, habemus centrum grauita- 
tis cukifcunque frufti conici AGKC. Pariter irt 
eadem MD, habemus centrum grauitatis cylindri 
G L . Ratio annulr AGELkC, ad cylindrum-. 
GL, ex ftatim fupradi&is , minime ignoratur* 
Haud ergo ignorabitur in MD, centrum grauita- 
tisprardiftiannuli. 

Sed haec omnia funt generalia . Particularia* ve- 
r°>fi ABC, fit primus conicus, nempe conus,pa- 
tet ex prim. Conic propofit. 1 x , E G V» *fle femi- 
hyperbolam j & confequcnter FGV, efle conoides 
hypeibolicum. Conoides ergo hyperbolicum, erit 
proporticnaliter analogum , tam cum annulo 
A G E L k C , quam cum fcgmento trilinei paraboli- 
eiquadratici LkC. Aliqua ergo, ex di&is, parti- 
cularius colligemus . Sed cum diuerfo modo ab afli- 
gnatis in propofit 5.7. & 1 1. mifcel. poffiraus pro- 
bare rationem cylindri circumfcripciconoidihypcr- 

boli» 
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boHcOjixJ ipfum, ideo praemifla propofitione fequen- 
ti, etiam hunc adamabimus * 


PROPOSITIO XVI 

• * 



Si tttbwutn par abolitum (ptadrattcum ABC y fedktkf ti- 
nea DB y diametro C A y parallela , qua fo ftt ptoda- 
Ba ad <?, r vt O D, fit dupla C F, extcffut diametri 
(fAyfupra £>B, (*>* datat ut mbiltbef H fc, parallela 
£B. Brit EB, ad HK. } 'Vt relfangtdum G E t>> 
adreBanptlum GHD . 



P RoducaturHk, v£ 
que ad 1. Quo- 
niam ex natura parabo- 
la: 
pri. 
lea A 
AC, ad 
C F i ergo 

ucrionem rationis , & 
conucr tendo, erit EB, 
ad BA, vtexeeffus qua- 
drari CA, iupra qua- 
dratum CF, ad qua- 
dratum C A. pariter, 
quoniam vt AB, ad 
Lk , iic quadratum-* 
AC » ad quadraotai-» 


... 


o 


CL 
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GLj ergo & v t AB, ad Hk, differentiam!! 
Lk, & FD, fic erit quadratum AC, ad diffe- 
rentiam quadratorum LC, CF. Quare ex aequa- 
li , vt E B , ad H k , fic differentia quadrato- 
rum AC, CF, ad differentiam quadratorum LC» 
CF. Porro differentia quadratorum AC, FC, funt 
duo re&angula C F A , cum quadrato FAj nempe 
(fa&a MF, dupla FC) re&angulum MFA, cum 
quadrato F A j nerape re&angulum M A F,- nempe 
redangulum G E D : pariter eodem modo patebit, 
differentiam quadratorum L C, C F, effe re&angu- 
lum M L Fj nempe reffangulum GHD. Ergo & 
ft EB, ad HK, fic redangulum GED, ad rc- 
dangulum GHD, Quod erat offendendum. 

PROPOSITIO XVII- 

* / 

Cylindrus circumferimus condidi byp^rbolico^efi ad ipfuttty 
T>t compoftaex axi , feu diametro , ftj exdatere tranf- 
uerfo concidis , ad dimidium lateris tr an f ter (i i njna cum 
ttrtia parte axis ^feu diametri 

* v * -t * 

I * . * 

E Sto conoides hyperbolicum ABC, cum fibi 
circumfcripto cylindro .£C, fitque FB, latus 
tranfuerfam, BD, diameter... Affero EC, cylin- 
drum, effe ad conoides Abc, vc FD, ad dimi- 
diam, F B, cum tertia parte B : p ♦ Exponatur re&a 
linea M A, in anreced. fig. aqualis FD, fequ. & 

exipfa auferatur A F, aequalis, C) B, & fe&a M F, bi- 
> , ' ' " 1 fariam 
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fariam in C, intelligatur parallelogrammum AN, 
atque in eo femiparabola quadratica BCN, cuius 
vertex C, diameter C N, femibafis NBj per pun- 
Sum F, ducatur FDO, parallela A B , & perpun- 
ctum D, DE, parallela CA . Tunc accepto vbili- 
betpun&o H, in diametro conoidis, ducatur per ip-. 
fum planum GL, AC, parallelum j fa&aqueinan- 
teced.fig. DH, jrquali BH, in hac j ducatur HkP, 
parallela EBj ED, vero producatur vt G D, fiat 
dupla CF, ac proinde atqualis diametro tranfuerfa 
F B, conoidis. F D, ergo in conoide > tam fecundum 
• :j " totum 


Digitized by Google 



;5K» Mtf f i Mdlti 'Q&fKtricij 

totum , quam fecundum omnes parces , fecundum 
quas fcdU fupponitur, agquatur GE, in parabola» 
&fingulis fuispartibu*, ft in fchematibus. Tunc» 
quoniam ex propofic. anteced, cft in trilineo , E B» 
fcu PH, ad Hk, vtrc#angulum GED, ad re- 
ttangulum GHD, & pariter ex prim.conic.propo- 
fit. 2 1, cftinconoide, vtreftangulum FDB, adre- 
clangulum FHB, fic quadratum AD, feu GH, ad 
quadratum HR;ergo& vt PH, ad Hk, in trilineo, 
ficqtiidratum GH, ad quadratum HR* incdnoide; 
ne r pe fic circulus GL, ad circulum RO. Cu m ve- 
ropun&a H, in an bubus figuris fupponancur acce- 
pta fecundum arbitrium , re&e concludere poteri- 
mus, efTe omnes lineas parallelogrammi EO, paral- 
lelas EB, ad omnes lineas fegmenti trilinei EDO, 
itidem parallelas E B, vt omnes circuli cylindri EC, 
A C, paralleli, ad omnes circulos conoidis ABC, 
eidem AC, parallelos. Nempe fic efle EO, paral- 
Jelogrammum , ad E DB, vt 15 C , cylindrus ad 
A IiC, conoides . Sed ex calce fchol. propofit. 1 5. 
hb. primi» parallclogrammum EO.eftad EDO, 
vt G E, ad dimidiam GD, cum tertia parre E D, vc 
artentccoRfidcranti nullo negotio patebit. Ergo & 
EC, cylindrus, erit ad ABC, CQ0oid.es, vt F !>, 

dimidiam FB, cum umia parte DB. C>ucd&c. 

.1 • • • * . # 

SCHOUVM I. 

• Ex progre ifu ergo demon fictionis pate* , proba- 
, ; ' tum 
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tum cylindrum EC, ef- 

fe ad conoidcs ABC, 
vt E O, parallelogram- 
mum , ad Tegmentum 
trilinei EDB. Exper- 
tus autem geometra a- 
gnofcet , facilius di&o 
probari poflfe , hoc ve- 
lificari non modo fe- 
cundum totum , fed e- 
tiam fecundum partes 
proportionales : & pa- 
riter per conuerfionem 
rationis, cfle EC, cy- 
lindrum , ad cxcelTum 
ipfius fupra conoides, 
vt parallclogrammum_* 

E O, ad D B O, portio- 
nem minorem parabolae Facile etiam difcurrendo,vc 
faepe fxpius nos fecimus, eliciet, conoides ABC, & 
Tegmentum trilinei £DB, item excelfum EC, fupra 
conoides, & DBO, portionem minorem parabo- 
. hequadratica?) e(Te quantitates proportionaliferana- 
logas, tam in magnitudine, quam in grauitate , tam 
fecundum totum, quam fecundum partes . Ex his, & 
ex alibi a nobis di<Sfcis> poterit le&or quamplurima 
colligere • 

Colliget ergo primo, centrum aequilibri/ in DE* 
Tegmenti trilinei quadratici EDB, vel fic fecare 

H duo- 
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duodecimam partem DE, ordine quartam ab E, vc 
pais propinquior E, fit ad partem aliam, vtdimi* 
dia G D, ad tertiam partem D E,. ficuti ex propo- 
fic. 1 3. mifcel.fecatur duodecima pars DB, diame- 
tri conoidis hyperbolici ab eius centro grauitatis. 
Vel fic fecari quartam partem DE, ordine fecun- 
dam ab E » vt pars propinquior E , fit ad aliam , vt 
fexta pars G D, ad tertiam partem G E , veluti fe- 
catur quarta pars BD, diametri conoidis expropo- 
fit. 14. mifcel. Vel tandem , fic diuidere DE, vt 
pars terminata ad D, fit ad reliquam, vc GD, cum 
fubfefquiterda ED, ad dimidiam GD, cum quar- 
ta parte DE, vt hauritur ex propofit. 44- eiufdem 
nulceu - ■ - . 

Ex propofit. 1 5 . eiufdem milcel. in qua afiignatur 
ratio cylindri GC, ad fegmehtum conoidis AROC, 
colliget rationem parallelogrammi E P, ad fegmen- 
tum EHkB; nempe colliget efle vt rc&angulum 
G E D, adre&angulum G E, D H, vna cum rOftan- 
,gulo fub compofita ex dimidia GD, &' ex tertia par- 
te E H, & fub ditta tertia parte E H. V 

Ex propofit. 17. mifcel. colliget centrum aequili- 
bri) in HE, fegmenti EHkB. 

Sed cum, yt paulo fupradidhim fuit, fit exdeflils 
. cylindri E C, fupra cohoides hyperbolicuiri , pro- 
portionalitcr analogus cum DBO, por tione mino- 
ri parabola quadratica: , & in lib. 3. propofit. 14. & 
in fchol. propofit. 48. mifcel fic afiignatum in OB, 
centrum aequilibrii portionis DBO, erit confe- 

t 1 • ■ • > . 1. * -• t ’ • ; 1. T-js • _ * - 

quen- 


r.< * 
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quenter aflignatutn in 
BD, centrum graui- , 
tatis exceflus cylindri 
EC, fupra cpnoides . 

Vt ergo in citat, fchol. 
propofit.48. mifcel.po- 
teft confpici , cen- 
trum aequilibri; portio- 
nis DBCt, in BO, 
fic ipfam diuidit , vt 
pars terminata ad B, fit 
ad reliquam , vt dupla 
NO, cum dupla NB, 

& cum dimidia OB, 
ad N O, cum N B, & 
cum dimidia OB; col- 
liget ergo ledor, etiam 
in praedi&o exceflu , 

— I 
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centrum eius grauitatis fic diuidere B D , vt pars 
terminata ad D, fitad partem terminatam ad B, vt 
F B, ( ecqualis duplae NO) vna cum F D, cum D B 
('"aequalibus duplae NBJ & cum dimidia D B ( squa- 
li dimidii OB) ad dimidiam FB ("squalem NO) 
vna cum compofita ex dimidia FB, &ex BD ("quae 
funt squales N B) & cum dimidia D B. Sed F B, 
vna cum FD, cum DB, & cum dimidia DB, fa- 
ciunt duplam F D, cum dimidia D B s pariter dimi- 
dia F B , cum dimidia F B , cum B D , & cum dimi- 
dia DB, faciunt FD, cum dimidia DB. Ergocen- 
w H 2 trum 
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erum grauitatis exceflus E C , fupra conoides , fic di- 
uidic DB, vt pars terminata ad D, fit ad reliquam, 
vt dupla FD, cum dimidia BD, ad FD, cum di* 
midia DB. Sed cum fupra , & alias , fit aflignata 
etiam ratio E C , cylindri , ad conoides , & confo 
quenter diuidendo, exceflus cylindri fupra conoides, 
ad ipfum conoides : patet, polle etiam alio modo, ha- 
beri centrum grauitatis conoidis pnedi&i. 

SCHOLIVM IL 

Conoides ergo hyperbolicum ABC, e 11 propor- 
tionali ter analogum cum Tegmento EDBj ficuti pa- 
riter, exceflus cylindri EC, fupra conoides ,eftpro- 
portionaliter analogus cum portione minori parabo- 
lae 'D B O . Ergo conoides, & exceflus cylindri fupra 
ipfum, erunt magnitudines proportionaliter analo- 
ga! cum illis magnitudinibus, cum quibus erunt ma- 
gnitudines proportionaliter analogae EDB, feg- 
mentura trilinei , & DB O, portio minor parabo- 
lae. In primis verb , portio minor DBO, probata 
fuit proportionaliteranaloga infchol.pri.propofit. 8 > 
lib. 4 . cum portione fphajrse , & fplmoidis , quorum 
femidiametri N B , axis vero talium portionum , fine 
BO. Cumh s ergo portionibus fphxrae, & fphsroi- 
dis, erit proportionaliter analogus exciflus cylindri 
EC, fupra conoides. Sicuti etiam conoides , erit 
proportionaliter analogum cum exceflu cylindrorum 
circumfcriptorum portionibus, fupra ipfas. 
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Deinde in fchol. j . propofit .2 6 . mifcel. portio par 
rabola? quadratics DBO, cuius vice in fchem.^anr. 
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ili ius propofit. accipiemus portionem ARI, para- 
bola quadraticje A O C, cuius bafis AC, fit aqua- 
lis dupla: NB, bafi parabola cuius DBO, portio 
fupradi&a fupponjtur portio, probata fuitpropor- 
tionaliter analoga cum Tegmento annuli ex portione 
A H I , hyperbolae A B C , reuoluta circa k M , fe- 
cundam coniugatana diametrum : ficuti pariter por- 
tioni parabola: A I R, circumfcripto parallclogram- 
mo, cxceflus huius fupra portionem, eft proportio- 
naliter .analogus cura exceflu tubi cylindrici exparal- 
lelogrammo AH, fupra Tegmentum annuli ex por- 
tione A H I, reuolutis ambobus circa kM. Excef- 
fus ergo fupiadi&us cylindri EC, fupra conoides 
byperbolicum ABC, erit proportionaliter analo- 
gus cum annuloex A HI, circa fecundam coniuga- 
tam diametrum K M . Pariterque conoides hyper- 
bolicum ABC, erit proportionaliter analogum-, 
cum exceflu praedico tubi cylindrici ex parallelo- 
grammo AH, circa kM, fupra prjedi&um Teg- 
mentum annuli ex portione A HI. 

Parirer fi in fc hem. feq. propofit.. 45 . mifccl. acci- 
piamus vice DBO, portionis parabola: fuperioris » 
portionem A GF, cumha:c fuerit probata indi&a 
propofit. fihol. 2. proporcionalirer analoga cum fo- 
lido ex portione RBT, rc oluta circa BV (fup- 
ponendo ABC, e fle portionem fphrera:, vel fphx- 
roidis, ABC, tlfe conum, & B D, axim portio- 
nis) dummodo BV, & A F, fint aquales. Ergo 
etiam £xcefl«s cylindri fuperiotis EC, fupra conoi- 
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des hypcrbolicura ABC, erit proportionaliter 
analogus cum prardido exceffu portionis RBY, 
fphaerae, vel fphxroidis, fupra conum TBX. Quod 
ex didis ibidem, verificatur etiam de exceflii Teg- 
menti AFGC, fupra fruftum conicum AHfC, 
dummodo tamen fupponamus , BV , DEy axes 
talium folidorum,& AF, bafim portionis AGF, 
aequales effe in figura fuperiori BD, axi conoidis 
hypeibolici. 

Tandem , fi in fchemate propofit. $. fupponamus 
ABCD, efle fphaeram, vel fphxroides , femiaxis 
vero BE, fit maior axi b D» conoidis fuperioris 
hyperbolici, cuiusetiam fit maior ER, fadisau- 
tem, ac fuppofitisijfdem, quae in didta propofit. 5. 
fupponamus GN, vel RM, aequalem B D, axi 
conoidis. Ex fchol. 2. didae propofit. fciemus , co- 
noides hyperbolicum ABC, efie proportionaliter 

analq- 
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anal< gum cum annulo ex portione , fcu Tegmento 
NGQ^ ieuoluto circa Bfi. 

PROPOSITIO XVIII- 

Si quodlibet ex infinitis trilmeis , cum fibicircumfcriptopa- 
rallelogrammo , aioluatur circa parallelam fuo axi , ab 
tpfodtf sitam fecundum quantitatem bafis trilmei . *ZXt- 
‘ bitur ratio tubi cylindrici ex parallelogrammo^ad annulum 
ex trt lineo. 

S Vpponamus AB D, in fchemate fequenti no- 
bis reprsfcntare quodlibct ex infinitis trilineis 
parabolicis, cuius axis BD, & ipfi circumfcriptum 
e fle parallelogrammurti E D , quod cum trilincoin- 
teUiflamus circumagi circa EC, parallelam BD, 
ac fic ab ipfa diftantem , vt AD, DC, fi nt aequa- 
les. Dico, dari rationem tubi cylindrici EDY, ad 

annplum ADBVHG- Nam,triIineo ABD.in- 
tellcdo duplicari ad partes B D , axis , vt fit ABC, 
ac ABC, cum parallelogrammo EC, reuoluto cir- 
ca FC; cylindri EG, ad annulum A B C H G, af- 
fignata fuit ratio in coroll- J* pr°P- x. Pari- 

tcrex propofit. 14, lib. 2 - habebimus rationem cy- 
lindri EV, ad annulum interiorem DBCHV, 
; auia cum ibidem aflignata fuerit ratio cylindri BC, 
ad omnesTemifufos parabolicos B C H, per conuer- 
fionem rationis , aflignata quoque erit ratio eiufdem 

cylindri BV> ad annulum DBCHV, ex trilineo 

»■ DBC. 
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DB C • Ergo habebimus etiam rationem reliqui ra- 
bi cylindrici E D Y , ad anuulum exteriorem ABO 
VHG. Quod&c. 

SCHOLIVM. 

Sed harc ratio exprimibilis eft numero > quia om- 
nes prsedi&ae rationes numero» inprxcitatis locis» 





expreffaf fuerunt. E. g- in trilinco parabola; quadrati- 
cx, in coroll.5 . propofit. 1 1 . lib.i. cylindrus E G, eft 
ad annulum ABCHG, vt $. ad 1. nempe vt 60. 
ad ao.Cylindrus B V» quia eft ad femifufum para- 
bolicum quadraticum ex fchol.prim.propofit. 1 4-lib. 
a.vt is.ad eft ad anaulum interiorem DBCHV* 

* • — t «#. 
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vt 1 5 . ad 7. Ergo reliquus tubus cylindricus E D Y, 
eritad reliquum annulum exteriorem ABDVHG, 
vt 4j . ad 1 3. Sic venabimur rationes csterorum tu- 
borum cylindricorum , ad reliquos annulos exte- 
riores. 

Sed per BD, du&a femifigura DBX, ad trili- 
neum ABD, ere &a, reuolutaqueipfa circa BD, 
folido ZBX, ex ipfa genito intelligaturcircunafcri- 
ptus cylindrus . Ex tot vicibus repi i cata do&rina, ha- 
bebimus rationem talis cylindri , ad folidum ZBX. 
Quae etiam in omnibus folidisfic genitis erit nume- 
ro exprimibilis,& in folido trilinei quadratici, eric 
vt 45. ad 15. &c. 

PROPOSITIO XIX. 

Si folido, ante ce d. propoftt.Jfce/ttur plano bajt parallelo .Da» 
bitar ratio tubi cylindrici , ad fegmentum anmli ad ba- 
jim , quod comprehendit . 

S Ed folida przdida , fecentur plano kR, paralle- 
lo plano A Z G X . Dico » nos pofle ailignare 
rationem tubi cylindrici K D R , ad Tegmentum an- 
nuli exterioris A L I D V P QG, quod comprehen- 
dit. Nam in corol. n.propofit. 1*. lib.j.affignatur 
ratio totius cylindri kG, ad totum annulum ALM 
C O Q G , ex toto trapezio A L M C, reuoluto circa 
F C: Item in fchol. propofit.i 3 . lib.j. aflignatur ra- 
tio cylindri interioris 1 V , ad annulum interiorem 

DI? 
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DIMCOPV. Ergo noft ignorabitur ratio tubi 
cylindrici JcDR, ad reliquum Tegmentum annulare 
exterius ALIDVPQG. Quarc&c. 


SCHOLIVM. 

Sed in figura fuperius dida DBX, dnda pa- 
rallela D X, ac folido orto ex Tegmento DI^X, re- 
uoluto circa 1 D, circumfcripto cylindro j cum hic 
fit er fuperioribus didis, ad illud folidum, vt ante- 
di&us tubus cylindricus , ad fuperius di&um Teg- 
mentum annulare exterius s ergo dabitur edam ratio 
didi cylindri, ad fijlidum ex DI^X, reuoluto, vt 

didumeft. • w 

1 * PRC> 
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PROPOSITIO XX. 

Si quidlibet trilmeum parabolicum -voluatur *vt iupiropo - 
Jit.iS. Habebimus in axe annuit geniti eius centrum gra- 
uitatis . 

N Am , fupponcntcs eadem , qu* in dida propo- 
fit. 1 8. habemus in FC, centrum grauitatis 
totius annuli A BC H G, orti ex reuolutione ABC, 
duplicari trilinei circa FC, ex fchol. propofit. 19. 
mifcell. Pariter ex fchol. propofit. 31. eiufdem mi- 
fcell. habemus in eadem F C, centrum grauitatis an- 
nuli interioris DBCHV. Rationem annuli exte- 
rioris ex ABD, ad annulum interiorem ex D B C, 
facile eliciemus ex fchol. propofit. S. lib.3. Ergo hai 
bebimus etiam in FC, centrum grauitatis reliqui 
annuli exterioris A B D V H G. Quod &c. 

SCHOLI VM. 

Sed cupimus ledo rem aduertere , ex alibi a nobis 
traditis, fibi licere numero exprimere, in qua ratio- 
ne fecetur FC, a centrograuitatis talis annuli ex- 
terioris. Nosautem exemplificabimusinannuloex 
trilineoparabolico qnadratico. In quo ex fchol. cit- 
propofit. 2 9. mifcell pagina 103. FC, fecaturinS, 

£ centro grauitatis totids annuli ABCHG,vt FS> 
Et ad S C,- vt numerus trilinei vnitatcau&us>ad vili- 
tatem 


\ 
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tatemj nempe vt 3 .ad 1 . feu vt 1 1. ad 7. Item ex fchol. 
propofie. ji. eiufdem mifcelkiq calce , eadem F C , 
ficfccatur friN, i centro graiirtdtrt annuli interioris 
DBCH V, vt.FN,ficad NC, vc 1 5, cum duobus 
tertijs,ad 10. cum duobus cercjs; nem pe vt j. ad t. 
( quod tamen loco fupra citato non fuit tunc tempo- 
ris animaduerfura) nempe vt 10 ad 8. Qjaliumer- 
gotota FC, eft *.8. talium FS, eft uj FN, ao; & 
NS, vnitas. Et qualium N S , erit 1 ?. talium tota 
FC, erit 364; FS, eric 173- Quoniam vero S, 
(opponitur centrum grauitatis totius annuli ABC 
H G , 8t N , annuli interioris D B C H V , fi (Ut vt 
annui us exterior ABOVHG, ad annulum inte- 
riorem DBCHV, fic reciproce NS, ad ST» pa- 
tet T, efle centrum grauitatis annuli prrdi&i exte- 
rioris . Sed annulus exterior , eft ad annulum inte- 
riorem , vt elicitur e&ichol. propofie. 8. lib- 3. vt 1 3 * 
ad 7. ergo quarum NS, eft 13. talium ST,crit 7. 
Sed talium FS* erat *73 Frgotal um F T,erit 180. 
Cum vero etiam talium tota C F , ef!?t 3?4 » talium 
reliqua T C, erit 34. T, erge, centrum grauitatis an- 
nuli prodidi exterioris , fic (ccabic FC, in T , vt 
Fiyfuad TC. vt 280. ad 84. nempe diuidendo 
omnia per 4. vt 70. ad 2 »• 

Paret ergo ex di&is, etiam qualiter fit inucnien- 
dum \n B D, centrum grauitatis folidi Z B X. 


PRO- 
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PROPOSITIO XXL 

Si quilibet tumulus propo/fr, aateced. fecetur plano bajt paraL 
lelo. In axe annuti habebimus centrum grauitatis ftg men- 
ti annularis ad bajtm . 

• ' . ‘ • \ 

S Olidaantec.propofic.fcccntur plano k R, paral- 
lelo AZGX, Dico, in NC, dari centrum 
grauitatis Tegmenti annularis exterioris ex A L I D, 
Nam licet nullibi a nobis fuerit aflignatura in NG, 
centrum grauitatis totius Tegmenti annularis A L M 
C O Qp, tamen hoc facile poteft elici ex a nobis 
didis . Etenim , ex didis in principio fchol. propo- 
fit. 2 9. njifcel. vniuerfalirer , colligitur centrum gra-^ 
uitatis talis folidi ficfccare N C , vc fccatur I D, 3 
centro grauitatis figura: A L M C. Sed figurae A L 
M C, docuimus inuenire centrum grauitatisiopro- 
pofit. ia. lib. 3. Etenim, cum ibidem traditura fit re- 
perire in diametro 1 D, centrum arquilibrijcuittfcun- 
que infinitorum trapeziorum , alfignatus pariter eric 
modus indagandi in ID, centrum grauitatis dupli- 
cati trapezij , nempe figura: ALMQ &confequen- 
ter habebimus in NC, centrum grauitatis totius an- 
nuli ALMCOQG. Pariter, licet nullibi affinita- 
tum fuerit centrum grauitatis in NC, Tegmenti an- 
nularis interioris D I M C O P V, tamen pofiumus 
hoc dicere ex alibi a nobis didis . Nam , iam patet 
haberi in NC, centrum grauitatis totius cylindri 
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IV . Pariter ex propofit. 37. mifcel. habemus in ea- 
dem N Cj centrum grauitatis portionis fufi parabo, 
lici MCO, ortx ex reuolutionc minoris portionis 
parabola: MCN, circa bafim NC. Cum vero 
cx fchol. propofit. 13. lib. j. teneamus etiam ra- 
tionem cylindri IV, ad Tegmentum annulare inte- 
rius D 1 MCOPV; habebimus etiam diuidendo , 
rationem talis Tegmenti , ad portionem fufi MCO, 
His tribus datis, patet dari quoque in N C, centrum 
grauitatis prxdi&i Tegmenti annularis DIMCOPV. 
Cum ergo teneamus in N C, tam centrum grauita- 
tis totius Tegmenti annularis, quam Tegmenti annu- 
laris interioris , fi habebimus etiam rationem Teg- 
menti annularis exterioris, ad Tegmentum annulare 
interius, patet nos etiam pofle habere in NC, cen- 
trum grauitatis Tegmenti annularis exterioris. Sed 
ratio inter ha:c Tegmenta annularia , Tacile elicitur er 
eodem fchol. propofit. 1 3. lib. 3. fupra citat. Ergo in 
NC, pofiumus habere centrum grauitatis Tegmenti 
exterioris A L 1 D V P QG . Quod &c. 

v SCHOLIVM. 

Ex fgpe Txpius repetitis, patet etiam nos habere 
]n ID, centrum grauitatis Tegmenti folidi ex DhfrX, 
rcuoluia circa ID, 


tuet 
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PROPOSITIO xxn. 


$r quodltbet ex infinitis triltneis , cum fibi circum fcripto pa- 
' rallelogrammo rotetur circa parallelam fu* bafi , <£/£/2 
difsitam fecundum quantitatem axis trihnei, 'Dabitur 
ratio tubi cylindrici ex paratlelograrymo , ad annulum ex 
trilineo . 


E Sto ABD, quodlibet ex infinitis triiineis p*- 
rabolicis, cuius bafis BD, axis AD, & ei 
circumfcriptumparallelogrammum fit ED, quod 
intelligamus rotari cora trilineo circa F C , paralle- 
lam bafi BD, ficqueabipfa diftantem, vt AD,DC, 
fint aequales. Dico, dari rationem tubi cylindrici 
E D Y, ad an nulu m cx A B D, circa F C. Nam du- 
plicato trilineo ad partes BD, fa&ifque ijfdem, vt 
inpropofic. 18. dabitur ratio totius cylindri E G, 
ad totum annulum A B C H G, ex coroll. 6 . propo- 
fit.i i.lib. »*Pariterex prim.part-propofic.ij.lib.2. 
datur perconuerfionem rationis, ratio cylindri B V, 
ad annulum interiorem D B CH V . Ergo dabitur 
quoque latio tubi cylindrici EDY, ad annulum ex- 
teriorem . Quod erat ofiendendum . 

SCHOLIVM. 

Harc quoque ratio dabitur in numeris , quia ratio- 
nes fuperiores numero dantur . Etin annuloex trili- 
neo 
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neo parabolice quadratlco , ipfam Gc affrgnabimus < 
Excoroll. 6 . cir.propof.i i.lib. t. eft cylindrus EG, 
ad annulum totum ABCHG, vt j.adi. nempe vc 
»4. ad 8. cylindros BV, eft ad annulum interiorem 
D B C H V, cx cit. propofir. 1 5 lib. t. per conuerfio- 
nem rationis, vt 4. ad x. nempe vt 6 . ad 5. Ergo reli- 
quus tubus cylindricus EDY, erit ad reliquum pr$- 
di&um annulum exteriorem, vt 1 S, ad 5. 

Sed per B D , du&a femifigura D B X , &c. habe- 
bimus etiam rationem cylindri circumfcripti folido 
ZBX, adipfum. 
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PROPOSITIO XXIII. 

St f olida, ant. propof. fecentur plano bafi parallelo. Dabitur 
ratio tubi cylindrici ad figmentum amu/i ad bafm , quod 
comprehendit . 


E Tiam folid a praedica fecentur plano kR, A G, 
plano parallelo, vt farpe di&um efl: . Dico, dari 
rationem tubi cylindrici K D R, ad annulum exte- 
riorem ALIDVPQG, quod comprehendit. Hoc 
probari poteft ex alibi a nobis aflignatis , vr patebit . 
Nam, quoniam exhypothefi, fupponendum eft dari 
tam IN, quain IM,& MN, quia duplicatum trape- 
zium ALMC, fupponitur datum ; ergo dabitur 
etiam ratio parallelogrammi 1C, ad paiallefograni- 
mum cuius bafis MN., altitudo NC, quodeftcir-' 
cumfcriptum femiparabola; ad verticem MCN. 
Sed datur etiam ratio talis parallelogrammi, adfe- 
miparabolamad verticem MCN,ex didis in pro*- 
polit, pri.lib. pri. Ergoexajquali, dabitur ratio pa- 
rallelogrammi IC, ad femiparabolam ad verticem 
MCN, Quare & per conuerfionem rationis , dabi- 
tur ratio parallelogrammi I C, ad trapezium DIMC. 
Ergo dabitur quoque ratio dupli ad duplum , nempe 
parallelogrammi kC, ad duplicatum trapezium,. 
ALMC. Sedvt KC, ad figuram ALMC, fic 
expropofit. n.lib.2. & expropofit. 29. mifcell. cy- 
lindrus K G , ad fegmentum annulare ALM C O 

QG." 
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QG« Ergo dabitur quoque ratio kG, ad di&um 
Tegmentum annulare . Rurfum , quoniam ex hy po- 
thefi, dantur IN, IM, & MN, dabitur quoque 
ratio quadrati IN, ad quadratum NM. Quare, 
dabitur quoque ratio cylindri IV, ad cylindrum.* 
cuius bafis MO, altitudo NC$ nempe ad cylin- 
drum circum feri ptum conoidi parabolico ad verti- 
cem MCO. Sedexpropofit.rj. lib- a. datur quo- 
que ratio talis cylindri ad conoides MCO. Ergo 
dabitur quoque cx aequali, ratio cylindri IV, ad 
conoides MCO . Et per conuerfionero rationis 
dabitur quoque ratio cylindri IV, ad Tegmentum 
annulare interius D I M C O P V. Sed & dabatur 
ratio totius kG, ad totum ALMCOQG.brgo 

K a dabi- 
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dabitur quoque ratio reliqui ad reliquum 5 nempe 
tubi kDR } ad ALIDVPQG, Quod erat o-; 
ftendendum . 

SCHOLIVM. 

Patet ergo , quod fi etiam in hoc cafu ducatur I >£, 
parallela DX, & concipiamus DI>J<X, rotari cir- 
ca DI> fegmentoque folido orto intelligamus cir- 
cumfcriptum cylindrum, patet inquam, dari quo*; 
que rationem talis cylindri, ad illud Tegmentum fo- 

lidum_i . 

PROPOSITIO XXIV. 

Si quodhbet trtlineum paracolicum cuius exponens fit nume- 
rus par njoluatur ast dtElum efl in propojiu 1 8 . Habel/L 
'■ mus in axe annuit geniti eius centrum grauitatis . 

• • i 

S Ed concipiamus duplicatum trilineum ABC» 
cuius exponens fit numerus par , rotari circa 
F C, parallelam bafi B D , trilinei ABD. Dico in 
FC, haberi centrum grauitatis annuli exterioris 
ABDVHG. Nam, ex fchol. propofit. ip. mifcel. 
pag. 104. habemus in FC, centrum grauitatis to* 
tius antiuli A B C H G . Item ex propofit. 1 j . lib.4. 
habemus centrum grauitatis in F C , annuli interio- 
ris DBCHV. Ratio quoque annuli exterioris ex 
A.B D» ad annulum interiorem ex D B C, non igno- 
ratur. 
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iratur ,fedaflignata fuit in corol.a. propofit. 4. lib.3. 
Ergo etiam centrum grauitatis in F C , annuli A B 
D VHG, haud ignorabitur. Quod &c. 

SCHOLIVM. 

Sed nec etiam tale centrum grauitatis eft talitef 
datum , vt nequeamus numero explicare , in qua ra- 
tione fecetur FC, abipfo. Hoc autem, de more» 
reperiemus in annulo ex trilineo parabo! ico quadra- 
tico . In quo , quoniam ex fchol. citat, propofit. ip. 
mifcell. FC, fiefecaturin S, d centro grauitatis to- 
tius annuli ABCHG, vt FS, fit ad SC, vt tri- 
plus numerus annuli vnitate au&us , ad numerum^ 
vnitateau&um, nempe vt 7- ad 3. feu vt 11. ad p. 
& pariter cum ex citat, propofit. 1 5 . lib. 4. fic eadem 
FC, feceturin N, a centro grauitatis annuli interio- 
ris D B CHV, vt FN, fit ad NC, vt 4. ad 2. feu 
vt ao. ad 1 o. (equitur , qualium tota F C, fupponi- 
tur 30, talium FS, efle 11. FN, 20; & NS, vni- 
tas ■ Cum ergo S , fit centrum grauitatis totius an- 
nuli,& N, annuli interioris, fi fiat vtannulus exte- 
rior, ad annulum interiorem, ficreciprocc NS, ad 
ST, erit T, centrum grauitatis annuli exterioris. 
Sed cum deducatur ex corol. 2. citat, propofit.4. lib. 
3- efle annulum exteriorem , ad annulum interiorem, 
vt j.ad 3. (equitur qualium NS, eft 5. talium ST, 
efle 3. Sed qualium N S, erat vnitas, tota F C, erat 
30* & FS, 21 j ergoqualiura NS, eft 'j. talium 

tora 
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rota FG, erit i>oj & FS, qur erat ai. erit ioj, 
& FT, 108. Ergo reliqua TC, erit 41. Secatur 
ergo F C , i T , centro grauitatis annuli exte- 
rioris, vt FT, fit ad TC, vt 108, ad 42$ nem- 
pe vt 54. ad a 1. 

In tali etiam ratione patebit fecari BD, a cen- 
tro grauitatis folidi ZBX$ cuius tamen folidi non 
habebimus vniuerfaliter in BD, centrum grauita- 
tis , fed tantummodo illius folidi, quod confidera- 
feimus in annulo , cuius exponens fit numerus par . 

PROPOSITIO XXV- 

Si quilibet anrnlus propofit. ant. fetetur plano bafi paralle- 
lo . /* axe annuli habebimus centrum grauitatis fegmenti 
annularis ad bafim . 

S Olida anreced. propofit. fecentur plano KR, 
bafi parallelo . Dico in N C, nos polle aftigna- 
re centrum grauitatis fegmenti annularis ad bafim 
ALID. Centrum grauitatis totius annularis 
fegmenti ALMCOQG, nunquam afiignaui- 
mus , attamen poifumus ipfum notare . Nam , cum 
intelligentes kD, parallelogrammum appenfum ' 
fecundum ID, habeamus in medio pundo ID, 
cius centrum aequilibri; ; & pariter habeamus in ea- 
dem I D, centrum aequilibri j femiparabolac ad ver- 
ticem kAL, exfchol. 2. propofit. s.lib. $•& ex di- 
&isfupra in propofit. 23. habeamus rationem trape- 
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zij ALI D, ad femipartboiam ad verticem k L A ; 
habebimus etiam in ID, centrum xquilibrij trape- 
zij L 1 D A : de confcquen ter centrum grauitatis du- 
plicati trapezij ALMC: &confequenterin NC t 
centrum grauitatis annuli ALMCOQG, ex 
fchol. propofit. 29. mifcell. Itera cum in NC, ha- 
beamus tam centrum grauitatis cylindri IV, quam 
conoidis ad verticem M C O $ & ex didis inpro- 
greflu propofit. 23- habeamus etiam diuidendo, ra- 
tionem annuli interioris DIMCOPV, adeonof- 
des ad verticem MCOj tenebimus pariter centrum 
grauitatis praedi&i annuli interioris DIMCOPV. 
Duo ergo habemus neceflaria noftro inftituto , nem- 
pe centra grauitatis totius fegmenti annularis, & Teg- 
menti annularis interioris. Sed etiam poflumus ha- 
bere , vt ftatim patebit, ratio fegmenti annularis ex- 
terioris ad Tegmentum annulare interius . Ergo in 
N C, habebimus etiam centrum grauitatis fegmenti 
annularis exterioris. 

Quod vero poflimus etiam aflignare rationem-, 
fegmenti annularis exterioris, ad Tegmentum annu- 
lare interius, fic patebit . Si intclligamus I C, paral- 
lelogramraum appenfum fecundum 1 N > non fo- 
lum habebimus in eius pundo medio centrum a?qui- 
libdjdpfius, fed etiam in femibafi NM, centrum 
sequilibrij femiparabolce ad verticem M C N, ex di- 
dis in fchol. 2. propofit. 2. libj. Cum vero etiam ex 
didis in progreflfu propofit. 23. non ignoretur ratio 

trapezij DiMC, ad femiparabojam ad verti- 
cem 
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cem MCN, habebimus etiam ini N, (iuefoC 
DC, centrum arquilibrij ti apezij DIMG. Ho« 
habito, ex propofir. 4. lib.j. pariter tenebimus ratio- 
nem ad inuicem folidorum fagorum ex reuolutionc 
eiufdern trapezij DIMC, tam circa NC, quam 
circa ID. Quare etiam tenebimus rationem duo- 
rum folidorum ex trapezio DIMC, circa DI, 
cum vno ex eodem circa NC, ad vnum folum cir- 
ca NC. Sed ex propofic. 6 . illa tria fune aequalia 
fegmento annulari exteriori ALIDVPQG. Er- 
go habebimus etiam rationem prxdi&i fegmenti an- 
nularis exterioris , ad Tegmentum annulare inte- 
rius. 


SCHOLIVM. 

Ex replicatis aurem in fuperioribus ad fatietatem 
vfque, patebit, dari etiam in ID, centrum graui- 
tatis Tegmenti Tolidi geniti ex rotatione Dl^X, 
circa ID. 

Recolenti nunc fupeiius a nobis aflerta innote- 
Tcct, propofitas Tuiflequamplurimas figuras planas, 
interquasaliquaefuncgeometristotaliternouae, nec 
ab ipfis aliquando conlideratae, ficuti nec vnquam ab 
ipfis fiiei unt contemplata lolida quaedam ab ipfis ge- 
nita, nec ipTorum centra grauitatis. Menfuram non- 
nullorum folidorum , atque ipTorum centra grauita- 
tis tradidimus nos ; figuras vero folidorum genetri- 
ces, relinquimus ali js /peculandas pro nunc; forfitan 

' & nos 
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8r nos aliquando circa ipfas aliquid determinabi. t 
mus > fi taurea venerit in mentem . Sed quae fine haec > 
noua plana, nunc paucis perftringemus . 

In propofit. x. ac in fcholijs ipfius , fecauimus in- 
finita conoidea parabolica plano a?qu idiftanter axi , 
ac ad parabolam genitricem credo, &confideraui- 
mus infinitas figuras genitas ex talife&ione. Nec 
aliquid aliud fcimus , nifi quod fi fic fecetur primum 
conoides, nempe conus , figura genita erit hyperbo- 
la , cuius vtique ignoratur quadratura * Si vero fic 
fecetur conoidesparabolicum quadraticum , figura 
item genita erit parabola quadratica , cuius vtique 
habemus quadraturam . Sed figurarum genitarum 
ex fedione aliorum conoideorum ab his, ignoramus 
& naturam, & menfuram . 

In propofit. 4. diximus, quod fi conoides hyper- 
bolicumuc fecetur, figura genita erit hyperbolae. 
Pariter in propofit. j . docui mus fectis fic fpfuera , & 
fpheroides/ediones efle quidem in illa circulum, in 
hoc vero ellipfim . Agnouimus vtique qualitates fi» 
gurarum harum, fed menfura» vfque nunc geometris? 
funt ignota?, & fortaflis fic manebunt in*ternura,8c 
vitra.* . . 

In propofit* 7. cuius fchema denuointueatur ibi- 
dem , confiderauimus figuram Z B X, ortam ex pla- 
no fecante annulum A B C H G , ortum ex reuolu- 
tione parabolae cuiufcunque ABC, circa FC, per 
BD, & ad ABC, parabolam genitricem ere do. 
Omnium harum figuraram ZBX> ignoramus condi* 
* 7 " " I* tio^ 
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tionem i folum 'fcimi* in pr i nto annuto» ftemfre ?n iU 
loquioriturex fupprfiro rriargulo ABC» reuolu- 
to , e(Tc hypcrbolara . Quod vttque modici etiam 
conica Apollonij callenti innotefcct. 

,-Ifl propofit. i i. cuui fchema item infipiciatur* 
confiderauirvius figuras E FH , genitas ex piant*- 
fccarite infinitos fer i fu fbsparabobees ABC. Ha*" 
rum pariter naturas ignoramus, mfi genita: in primo, 
«juarvriqueenthyperbola. - ■>' * 

. in propofit. 14. conliderauiir.us femicycloidem 
primariam ABD, cu us bafis BD, duplicari ad 
parres B D » ac figuram ABC, 1 cor ftantem ex 
du.bus femicycioiuibus prin anjs rorari circa FC, 
arque annultim genit m fecari plano ZBX, atqui- 
diflancr FC, ertdoqtie ad ABC. Genita fi. 
g J, ra ed Z 13 X, cuius natura penitus vfque n odo 
ci\ incognita . - 

.‘n projiofir. ». p Verba feci muf d ' irfinitisconicis 
circa diametrum . Diximus c »im in dida propi fi;. 
& in fthol js erd< m annexis, infinitos conicos ABC, 
ciraaxim B D, fecati plano FGV, modovfqUfc 
nunc < xpbcato . Figurarum FGV, fy-r j romata 
nobis funt n condita , folummodo nobis tft inaper- 
tum rnpfimWtomco, nempe in cono, FGV, dTc 
bypcrbolam . , . 

In propofit.. 1 #. dtfcurfiim fuit de infinitis figuris 
ZB:X', drtisex plano fecante , ccn freto modo, in* 
finitos anni los A BC H G , 'ortos ex rcuoltifOne 
infinitatum figurarum A 8 C, < qute fint conflantes 

ex 
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ex duplicato rrilineo aBD, cuius axis BD, ad 
part.s BD. Rtiam nunc lolttjs figurae % 8X, in 
primo anni io fcimus naturam, nempe eifc hyperbo- 
lan i reliqua ignoramus . 

Tandem in propolit- x *. locuti fimus de infinitis 
figuris ZBX, ortis conficto modo * planis duSis 
per BD, in infinitis annulis ABCKG, ortis ex 
reuolurione figuiarum ABC, qua? tint conflantes 
<x duobus trilineis ficdifpolirts , vr baf s B D, ip- 
farum ,euadanr communis axi$. Nec e iam figuras 
bas Z BX, pius abatiim vjqtxe nunc expofita um 
agnoicemua, fed tantum fciemi s folum in pruno an- 
r nu|o Z B X > dfehypeboJ.nn;. 

Hx fune ergo nona* figor* plane circa quas gep- 
pietf a operari pote#, pet qauepdq » piarum naturam, 
.quadraturam, centra grauiratis&c- {fi tamen ho- 
rum aliqua fiunt reper ibi lia) Nos equn in pracfenfi 
dc i pfis nui iam rnaiprem tr,mmus notitiam tradita^ . 
Solum , v 1 1 icu i t notare , c x fi per i o r i bus , agnouimus 
• menfuraw , & centra gr$uitatis folidorura ex ip(is 
circa axim^/Icpti dtipforum figmentorum refecto- 
rum planis baftbusparallelis. bedficuti in mifcella- 
l»eo noftro ex fola menfura conoidis hy perbolici , & 
ex fu ppqfica quadratura bypaboh* » ^ampjgra tra- 
diduniis ;,fic m.prjpfienti, iuppouemes tantini} ,pr*4?- 
um figqrarqm qua4ra«ur4s,nnbis Ijcqrefdpdyff. 
reeaomuij,qp5K ^uximus circa h y pei buiam in m j- 
ieellaneociwco» 

i 

t 

L' 
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* . ’ * * J 

, SCHOLIVM II. 

/ Y - ’ • 

Dum impreflio huiufccprimac partis ad vmbiti- 
cum fere dedu&a effct , coa&i fuimus ipfam prrrer- 
mittere, ac a patria difcedere, vt fungeremur officio 
noftro vifitanda» Prouinciae noftra* Religionis iuxta 
morem annualem: qua vifitatione expleta, confe- 
quenter fuit nccefle Bononiam petere, ibique per ali- 
quot dies commorari, ac incumbere rebus grauiori- 
dus religionis .. Non tamen tunc temporis £ rebus 
geometricis penitus abftinuimus , fed quotiefcun- 
que aderat opportunitas animum recreabamus ijs 
fpeculationibjs, quas admirabilis Torricelhusde-» 
motu confcripfit. Hac ergo occafionc fuit a nobis 
animaduerfum , ipfum in lib. a. lem. ad propofit. $7. 
oftendifle illud idem, quod nos incidentur patefeci- 
mus fupra in fchol. a* propofit. *. nimirum, quod (i 
conoides parabolicum quadiaticum fecetur plano 
parabola* genitrici annuli ere&o* & arquidiftanter 
axi , fedio erit parabola . Sed non modo cftendic 
hoc, fed amplius ede eandem parabolam cum geni- 
trice conoidis, nempe cum ipfa habere idem latus 
redom Aft antea cx lem. ad propofit. 3 1 . arripui- 
mus occafionem aliquid aliud oftendendiV Indifto 
ergo lem. egregie , iuxta morem , antmaduertit Tor- 
ricellius , quod fi m feq.fchem. HAC, H D F, fint 
duae femiparabol e aequales» nempe habentes idem 

latu» reftttm» ipfas afyroptotos ede, hoceft femper 
~ i magis* 
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■ magis , magifqueinuicem accedentes , ac nunquam 
: concurrentes . Demonftratio faciiliflima videatur 
in loco citati Torricellij , ac Ic&or recipiat fequences 
notitias . ' 1 


PROPOSITIO XXVI. 


k Si HAC y HDF , (int aquales fermparabola quadrati* 
• - c* } fy Z)^, fit parallela HC y fit que parallelogram- 
mum <SM H, nrt MT), D K , fint aquales , m* 
telUgamus omni » rotari circa DH. Excejfus /rufii ce* 
"• noidalis ex Dl^CHy fupra conotdes ex HDF y erit 
4 aqualis cylindro ex MU, tam fecundum totum, quam 
fecundum partes proport malcs* 

l» J ' 4 * « * 
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A Ccipiatur aibitranc punftum G, ac per ip^ 
fum tranfeat planum OB> parallelum plano 
ex HFC, &fic AN, laflus reftum femiparabo* 
larum. Quoniam quadratum BG, eft aequale rc- 
dkangulo GAN, & quadratum G E, aquatur re- 
dangulofub GD, & fub AN$ ergo d (Ferenda 
quadratorum BG, GE, erit aequalis re&angulo 
D A N ; nerrpe quadraro D k ; nempe quadrato 
DM; nempe quadrato OG. Ergo erigm differen- 
tia circulorum cx (emidiametris GB, Gfc . eric 
srqualis circulo cuius radius OG. Ergo armilla cir- 
culansex E B, circa DH, erit aequalis circulo ex 
OG, circa OH» Cum ergo pundutn G, fiun- 
ptum (it arbitrarie, e: go omnes armillae circulares ex 
qiadrilarero DkCF, circa DH, eruntaequales 
omnibus circulis ex MH, circa DHj nempeex- 
ccfliis frufti conoidalis ex HuKC, circa DH, 
fupra conoidcs cx HDF, erit aequalis cylindro 
cx M H. 

Quod verooftenfum fuit de roris , eft manifeftum 
probari quoque poffedc partibus proportionalibus • 
Q.are patet propoficum . 

i’ i i C.a: 

SCHOLIVM. 

•- > — ■ - * 

Sed Fic non fiftit difeurfus nofter , vlterius pro-i 
greditur. Parer enim cx faepe Oepius decantaris do- 
ctrinis , cxa(Tum,& cylindrum di&um, etiam ad par- 
tes HC, ia infinitum produ&os, efie quantitates 

prcK 
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pt-oportionalitcr analogas tam in magnitudine, qua 
jngrauitate, tam fecundum tot im quam fecundum 
partes proportionalcs.Sicuti e go cylindrus cx MH, 
in infinitum produ&o eft cor pus libi limilare, nimi- 
rum quod tiuspartesrefecteci culiscirculoex M O, 
parallelis, funtin eadem ratione cum partibus axis; 
v. g. vt HG> ad GD, fictft cylindrus ex OH, 
ad cylindrum ex MGj fic etiam erit vt HG, ad 
G O, ficexcelTusduftasex FEBC, adexccflumex 
E D kB. Pariter ficuti centrum grauicacis cuiusli- 
bet part s huius infiniti cylindrici eft in medio axis . 
v . g. i ylirdncx MH, cft centrum grauitaris in me- 
do ficin medio DH, ent centrum grauita- 

-j ; cis 
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tis cxceflus praedi&i ex FDKC. Hzc omnia fune 
nimis clara ijs, qui antecedentia perceperunt. 

Patet ergo etiam excefium prarfc nrem cfle corpus 
fimilareijs, qua? explicauimus in fchoI. 2t propofit. 
i9> mifcel. Sed hstc videat Ie£or loc. citat, nobis 
enim ad fecundam partem huius operis eft prope- 
randum.,. 

I 

't * • 

. . . J * 


Finis Primas Partis. 
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PARS SECVNDA. 


IN QVA AGIT VR DE CENTRIS jEQVILIBRII 
in bafibus,& grauiratis in altitudinibus quam- 
plutium truncorum cylindricorum 


diagonalitcr refectorum . 


lib. 2. deinfinit. parab. cxplica- 
uimus do&rinam quandam de-» 
truncis infinitorum cylindrico- 
rum , quam pro impofterum per- 
cipiendis, necefte cftle&orem per- 
optime callere : etenim ex ipfa de- 
ducemus quamplivimja noua/ymptbntata , quorum 
notitias non putambs fpfi ingratas fore futuras . Sed 
in primis operae pretium eft ipfum reminifei , 
quod vniuerfaliter deduximus infchol. j.propofit. 
ro. citat. lib. nimirum, exiltente ABD, qualibet 
figi f m circf fJianje£rujn B E , ipfiquccircumfcripto 
parallelpgr^mmoi p } D , ac tam fyper ipfo , quam, 
fuper figura intellegis cylindricis re&is «qucalu* 

M GD, tJ 
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GD, & ABDLHM, fc&is plano ditgonaliter 
tranfeunte per AD, & per KG; efle prifma-. 

AFGkCD» ad truncum finiftrum ABDH, vc 

cylin- 
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cylindrusex F D, ad folidum rotandam ex AB D, 
reuoiutis ambobus circa DA • ^Jtcm >cflfe aliud P r, C- 
ma , ad aliu>qb min e u m «Uwft ffin , vt cylindrus ex 
F D, circa FCVadannulutrte^ ABD, circa FC. 
Ha ec do&rina fuliu* videawr loco fctt3f- explicata, 
etenim cx ipfa non parum anj|rHawrmi« do&rinam, 
quam h bc: Andreas Tacquec in fuistvlindrorum , 
& annularium libris ,* nimirum cubaiimus varios 
truncos cylndricorurti fuper dmerfis figuris exiften- 
tium, vr fus£ patefatfbim fuic iri fchol. ,Tpropofit.vl- 
timoc lib. i . & f r£ innumeris vicibus licuit animad- 
uerteretum in ali jslibrk de irifinitis parabolis, tum 
in noftro mifceflaneobypeibolio$,&c. 1 

Sed pra-fent^ndo^r namA^is, majgifquepolTu- 
mus amplificare ex di&i » fupra in prim$ parte > nam 
poftumus cubare otivnes truncos fiiiWhck cylindrico- 
rum exiftentium fup£r dimidijs omriiiin illarum fi- 
gurarum , quas geometris confiderandas propofui- 
mus. V. g- fi A B F , in fequenti figura , nobis re- 
praefenret dimidiam figuram EGF, fecantem quod- 
libet eonoidjf^p^raboTicum cukrfcu mjue fit fpecieU, 
Vtdi&una eft in prppo/ic. a. & illius, & 

AF, repraefemet axim FG, illius figura a buie 
vero fit circumfcriptum r€&a«gulum, ; :l^lFt, 

£Up^r tpfo, quam fuper figura intt'lUgpfftuG eyljiia^fe*i- 
cos zq.tealtos fe&os plano diagonaliter 
per AF» & per kO. Habebimus ra*ione n pyiik 
matis ADkOFB, ad truncum finiflbuoi A$FQ. 
Qjjia habemus etiam ia dieia projp erile- a. utkjnem, 

M a cyiin- 
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cylindri DF,drca F A, adfobduft*fo?flft datat* 
exfemifigara ABF 1 ^ circa aiei itl^ F A ; [ Quod 
didum eft*de hac , intelligacur etianfdb c£fcri$ figb& 
risj quasicholie» ant. rcci caunhiiiS * ^ a n «i a 'J») o* w 
* 1 Seddodrina db truncis, hdn miodd 
ii vt di&utn eft, fed etiam afib modo, Wtairiintf,iftda-’ - 
gando cbntragrauitatis in alcitildinibfis^ & a-quilu’ 
brij in bafibus variorum t ru n co r u frr ^yifti drico ru m , 
quod vtique erit fubie&um huius feCutidit parris. Dd . 

‘ | his ' 
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his centris, qua: nos deinceps afligaabimus, nefci- 
musaliqaemy^rba fed^fc ,-Capaleriai excepto , qui 
pauca in exercfceeomec; eiefcit.s/citaa hanc rtiatc. 


riam recenfuit , quae & nosinfra explicabimus . Sed 
vtad rem proprius accedamus, diligendus quam He- 
ri poteric , cxpUcabimosca , quae condnentur ia pro- 

poflt. IO. Ilb.J. 1 , r, '|u' > ;i 

, In qua fupponentes in ii 
fqhem. fequenti ABC £ 
efle quamlibet figuram cir- 
ca diametrum BD> & fu-; 
per ipfa exiftere cylindri- 
cum re#um AB CGHF, , 
fe#um diagonaliter plano . 
tranfeuute /-peii AG ? , & fi 
per E: probauimus tam_, 
truncum fmiftrum ABQE , 
efle ad folidum ex ABC, 
circa. C A , vt EB , ad £, 
cjrcumferentiam circuli cu- 
ius radius B D ; quarru, 
truncum dexterum A C G 
E.F , ,eflc ad folidum cx 
ABC, reuoluta circa du- 
#am per B, ipfif AC, pa- 
rallelam , vt E B , ad eandem circumferendam.» . 
Er/appfitioncm probauimus , & per indiuifibilia, & 
njprc antiquorum, fed ipfam oftendemus aliter, ac 
ibidem fa$umfuir,per indiuifibilia. Sic ergo . 

PRO- 
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PROPOSITIO PRIMA. 

• * ** 

Propofitk io. ftb. i. aliter oftcnfa. 


V T etiam indi&i propofofcute io. faecum eft , 
ad cuirandara confufionem, oftendemus hoc 
in trunco finiftro, & in folidd*rotuftdo er ABC» 
circa AC; ra Icmetenim^fcdfem&iftrawoifl 
trunco , vt confideranri patebit. Inwnb Vtdiftifltiufr 
procedamus, c (tendemus hoc in 4e^ue?riti figura i* 
dimidio trunco ABDE, exiftente (bper dimidia 
figura ABD, comparaadoeiHn-camfolidOOrtOdr 
rotatione ABD, circa AfiXiExpoftetorergOpr*- 
dktusrruncusfeorfim acceptu*) qui fit ABDE, ac 
ducta DE, erit triangulum DBE, erectum ad 
planum ABD Accipiatur afrfcitrarte punctum H, 
ac per ipfum inielligamus erdnfire planum HFk, 
parallelum triangulo EB’D. Erit ergo etiam HF k,- 
triargalum; & (i ducatu paraHeia A D, 8t’ 
perpunctum G, in plano BED, ducatur G ii, 1 
parallela EB, & k F; facillime patebit , 
lum L G D, efle fimi!e,& aequale triangulo kPrff 
& confequenter triangulum H Fk, c(Te fi mile tristt^ 
gilo E B D , & eflfe vt k-F, ad FH', fie EB, ad 
B d . Et permutando , vt E B, ad K F, fic B D, ad 
FH. Sed vt BD, ad F H, fic circuoi ferent ia circu-- 
li cuius radius B D , ad circumferentiam circuli 


cuius radius FH. Ergo vt E B, ad k F, fic circum- 

fer qh 
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v Bm StmtuU , 
ferenti* ex radio BD, ad 
circumferentiam ex radio 
F H . Ec permutando , vt 
EB , ad circumferentiam 
et radio B D, fic K F, ad 
circumferentiam ex radio 
FH. Porrb , vt KF,ad 
circumferentiam cx radio 
FH, fic cx fchol. propofit. 

<>. lib.i. triangulum k F H, 
ad circulum ex F H , circa 
A D , reuoluta . Ergo & 
vt E B , ad circumferen- 
tiam ex BD, fic triangulum 
kFH, ad circulum ex ra- 
dio FH, circa AD. Sed 
pun&um H , ad libitum 
acceptum fuit . Ergo & vt 
vnum ad vnum, ita omnia 
ad omnia. Ergo& vt EB, 

ad circumferentiam radij BD, fic omnia triangula 
trunci ABDE, parallela triangulo DBE, ad om- 
nes circulos folidi rotundi geniti ex figura ABD, 
rcuol: ta circa A D, parallelos circulo genito a BD. 
Ergo & fic truncus ad folidum rotundum , Quod- 
erat oftendendum . 
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Sed Icitor diligenter animaduertat, quod proba* 
tum fuit de totis prxdi&is ; fol»dis,probari etiam pof- 
fe dc partibus ipforum proportionalibus. Nonfo* 
lum enim verum eft , totum truncum' ABDE, effle 
ad totum folidumex AB£), vt^EB, ad illam dr-* 
cumfcrentiam , fed etiam *partem trunci A F k H ,* 
cfle ad partem folidi rotunoiortam et AFH, re- 
uoluta circa AD, in di&a rationem Et pariter i, efle : 
refiduam partem trunci, ad reflduam partem folidi* 
e* H F B D, vt E B, ad circumferentiam radi; BD/ 
Quare erit &vt pars trunci AHFK, ad partem fo- 
lidi ex AFH, fic reliqua pars trunci ^nempe^ 

H k F B E D , ad reliquam pirtemdfolidi rotundi ex 
HFBD. Ergo & permutando, partes trunci erunt 
ad inuicem, vt partes folidi rotundi ,• nempe , pars* 
trunci DEBFHk, erit ad partem HkFA, vt 
pars folidi rotundi genita ex HFBD, ad partemf? • 
genitam ex AFH. idem probaretur de cacreris par- 
tibus proportionalibus, Quare vniuerfaliter poteft 
deduci, iuxta dodtrinas explicatas in noftro 4. lib. k- 
truncum ABDE, & folidumex ABD, circa^f 
AD, cfle quantitates proportionaliter analogas, k 
tam in magnitudine, quamingrauitate, tam fecun-» 
dum totum , quam fecundum partes proportiona- . 
les . 

Item, quoniam du&a kL, non folum pars trun- 
ci 
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ci KHFBEDi eft ad 
partem folidi ex HFBD, 
n EB, ad circumferen- 
tiam radij B D, fed etiam 
facile probari poteft, e fle 
etiam prifma HFkLGD» 
ad cylindrum ex FD, cir- 
ca DA, in praedida ra- 
tione ; ergo etiam erit vt 
EB, ad circumferentiam 
ridij BD, fle reliquunru. 
ad reliquum ; nempe pars 
trunci F B E L k, ad annu- 
lum ortum ex F B G, reuo- 
Juta circa DA- Quod fi 
mente intelligamus acci- 
pi inter G, F, quodlibcc 
pundfcum , ac per ipium_. , 

tranfire planum parallelum A 

trapezio E B G L , fecans 
folidum FBELk, in duas partes i & pariter 
FbGj eodem modo patebit , quamlibet partem il- 
lius folidi, efle ad partem annuli fa&am a parte ip- 
flus FBG, fibicorrefpondentc,vt E B, ad circum- 
ferentiam radij BD. Item permutando, efle par- 
tem trunci ad partem trunci, vt pars annuli ad par- 
:em an n uli • Quare rurfum deducemus, iuxra do&ri-. 
las in di&o 4. lib. explicatas, fegmentutn FB £ Lk, 
c annulum ortum ex gyracione FBG, circa A D t 

N «fle 
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elfe quantitates propontionaliter analogas, tam >a 
magnitudine, quam in grauitate, eam fecundum to- 
tum, quam fecundum partes proportionales. Om- 
nium ergo horum folidorum centra aequilibrii , & 
grau itatis proportionaliter fecabunt AD. V. g. in 
eodem pun&o fecabitur AD, a centro a?quilibrij 
trunci ABDE, & a centro grauitatisfolidi rotundi 
cx ABD; fic dicatur de casteiis. 

SCHOLIVM II. 

L icet propoli rio probata fit de trunco finiftro cy- 
lindrici exiliencis fuperfemifigura AB D, habente 
bafim, A D, attamen cft vniuerfaliffima, &verifi- 
catur etiam de figuris baG carentibus. V. g.fitqux- 
libct figura ABC D, circa diametrum AC, &fu- 
perdimidiaipfius ABCffiufficit enimoftenderein 
dimidia Jintclligamus ABC E, truncum finiftrum 
cylindrici redi fe&i plano tranfeunre per CF, t re- 
ctamipfi AC,apundo C, inplano AJi C, £’pcr 
E, punduminlatcreercdoapuncco A, piaro ^BC. 
Oftenfum quoque eft ex dicta propofit. io.I b . . Se 
facile probari poteft fecundum antecedentia, trun- 
cum C Ab E, efiead folidum rotundum ex ABC, 
circa CF, vt E A, ad circumferentiam rad j AC: 
&ad modum fuperiorum poteft deduci , truncum., 
praedictum, cum annui o ex ABC, circa CF, efic 
quantitatem proportionaliter analogam, tam in ma- 
gnitudine, quam in grauicace» tam fecundum totum, 

quani 
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quam fecundum partes proportionales * Ex quibus 
deducetur, quod fi CP, fit axis folidi rotundi, quod 
?odeni modo fecabitur a centro grauitatis folidi ro*- 
undi, & a centro aequilibri) trunci appenfi iecun- 
lum CF. 

Sed intelligamus quodlibet planum GOHB, 
rectum plano A B C, ac fccans truncum in duo feg- 
lenta* Patet ex fupra dictis, partem ipfius GHC> V 
?Te quantitatem proportionaliter analogam cum_, 
inuloortoexrcuolutionefcgmenti G®C, circa 
C(eftenim GBC, femifigura circa diametrum 
C ; ) nuarc etiam reliqua pars trunci GHEA, 

H * *ri« 
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erit proportionali ter analoga cum annulo orto ex re- 
uolutione ABG , circa FC. Eodem ergo modo 
fecabitur FC, a centro grauitatis illius annuli,& i 
centro arquilibrij illius Tegmenti trunci appenfi fe- 
cundum FC. 

Sedcylindricusere&usfuper ABC, nonfecetur 
plano tranfeunte per CF, &pcr E, fed intelle&a 
KL, parallela FC» intelligamus etiam planum-, 
diagonale tranfire per kL, & per pun&um E. Si 
geometra obferuauerit, quae diximus in citat, pro- 
polit, i o. lib. 2. & in praefenti , facile probabit , trun- 
cum liniftrum illius cylindrici , effe ad annulum la- 
tum ex ABC, circa KL, vt EA, ad circumfe- 
rentiam a radio Ak, genitam. Ex quibus confe- 
qucnter ad fupcrius di&a eliciet , truncum praedi- 
rum cum antedicto annulo lato , elfe pariter quanti- 
tatem proportionaliter analogam , tam in magnitu- 
dine, quam in grauitate, tam fecundum totum,quam 
fecundum partes proportionales. Quare agnofcet, 
LK, fecari eodem paro a centro grauitatis annuli 
lati, & i centro xquilibrij illius trunci liniftri appenfi 
fecundum Lk. 

Quot igitur centra xquilibrij variorum trunco- 
rum fint reperibilia , cx fparfim di&is in noftro 4-lib. 
in mifcellaneo hyperbolico , &in prima parte huius 
operis , infra patebit . Sed prius de verbo ad verbum 
hoc in loco tranfciibenda cftpropolit. 21. cxercit. j. 
Caualerij,qux erit nobis • 



PRO- 
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PROPOSITIO II. 

Si cylindricus EFGC B A, in oppofitis bafibus ABC , 
EFG , conflit ut us y qt*£ fingula fint paralie logrammum y 
» vel una quacunque ex fiepe didis infinitis parabolis > 
fiu trilineis arca diametros BD , F H , ftj mbaftbus 
, A Q y EG y exi flent ibus plano per •-verticem unius di- 
dar um oppo fit arum bafium , & per bafim alterius tran- 
feunte , ut per B , E G , fecetur • fit autem L y cen- 
trum grauit at is bafis EFGy fubtnde centrum a qui- 
librij cylindrici EFGC B A, & fiat ut FH y ad 
duplam LH y ita Fk.> ad Kdi ut F H, ad H L y 

Ita F My ad M H. Erunt JC, M, centra aquilibrq trun- 
corum i K quidem e tus, quod tribus fuperficiebus EFG y 
, EBG, EFGBE , uel quatuor s O* M » reliqui, 
quod quinque EBG, ABC , EACG y EBA y GBC> 

: comprehenditur ... 

• . 1 , , ; i 

D Vcantur BL, & HN, quse bifariam fecetip- 
fam BF, in N, ijs concurrentibus in I, iun- 
gaturque lk- Quoniam ergo in duas redas HF, ( 
BF, ab earum terminis H, B> refleduntur duae re- 
dae HN, BL, erit pcroftenfaaPtolemxolib.pri., 
Almagefti cap. 12 proportio ipfius HL, ad LF, 
compofita ex proportione HI, ad I N, & N B, ad 
BF. Atfiinter HL, LF, deforis fumamus du- , 
piam HL, eadem ratio ipfius HL, ad LF, erit 

compofita ex rationibus H L , ad duplam HL, & 

dupla: 
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dupla; HL, ad LF, 

Ergo duae rationes HI, 
ad iN, & NB, ad 
BF, aquantur duabus 
rationibus , nempe ip- 
fius HL, ad duplam 
HL, & dupla; HL, 
ad L F . Sed ratio ipfius 
HL, ad duplam HL , 
eadem eft rationi ipfius 
NI B, ad B F, cum vera- 
que Iit fubdupla. Er* 
go ratio dupla; HL, 
ad L F , eadem eft ra- 
tioni HI, ad IN. Quia vero vt FL, ad du- 
plam LH, ita ex conftru&ione, Fk, ad kH, 
eriteonuertendo, vt dupla HL, ad LF, hoc eft 
peroftenfa, vt HI, ad IN, ita HK, ad KF. Erit 
ergo Ik, parallela FB. Quoniam vero I, eft cen- 
trum grauitatis trunci EF GB, quia HN, tranfit 
per centra grauitatis omnium parallclogrammorum, 
quae fiunt dfecantibus planis ipfi EC, parallelis ; & 
BL, tranfit per centra grauitatis omnium parabola- 
rum , vel trilineorum in trunco E F G B, concepto-, 
rum , ac ipfi bafi EFG, arquidiftantium {quiaex 
oflenfis in prnpnfit. 2. Itb. 1. (g)* tu fholio duplem , omnes 
tllx parab-Ax , Jitnt eiufdem generis , ey pariter eiufdem ge- 
neris funt omnia tnl nea , qua ginni a, ntfi effent eiufdem 
generis non njertficaretur «jfertum . ) ldco erit K , 

ciuf. 



Digitizad by Googk 


Pars Secunda l IOJ 

eiufdem trunci centrum xquilibrij . 

Rurfum , quia vt truncus inferior E A B C G , ad 
fuperiorem E F G B , ita eft F L, ad L H i f 'expropo - 
fit.iM.i.J&vt FL, ad duplam LH, itaexconftru- 
dione ,eft Fk, ad kH: idcovt FL, ad L*L feti vt 
truncus inferior ad fuperiorem, ita erit Fk, ad di- 
midiam k H . Et componendo , vt F H, ad H L, feu 
ex confti u&ione , vt F M, ad M H, ita erit F k, cum 
dimidia k.H, ad dimidiam kH. Et iterum compo- 
nendo, vt Fk, cum duobus dimidijs kH, feu cum 
kH, hoc eft vt tota FH, ad dimidiam kH, ita erit 
eadem FH, ad H M. Ergo HM, erit dimidia kH. 
Cum vero oftenfum fit» FK, ad dimidiam KH, efle 
vt FL, ad LH: erit FK, a d MH, vttora FL, ad 
totam LH. Vnde reliqua KL, ad reliquam LM, 
erit vt tota FH, ad totam LH$ fcilicetvt truncus in- 
ferior ad fuperiorem. Cum ergo L, fit centrum ae- 
quilibrj totius cylindrici, & K, trunci fuperioris, 
erit M , centrum xquilibrij trunci inferioris . Licet 
aurem figura exhibeat parabolam, idem tamen cur- 
rit in parallelogrammo, & in quocunque trilineo, 
quia BL, HN, funtfemperaxcsgrauitatisinhuitiL 
modi truncis, talibus cylindricorum fuppoficis ba- 
fibus. 

S C H O L I V M. 

Cum ergo pun&um K, fit centrum jequilibrij t<£ 

ti us trunci fuperioris G E F B, fequitur quodfi in fc« 

" ' mifi- 
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nfifigura HF£, mente intelligamusdiici per K, pa- 
rallelam EH, in aliquo pun&o ipfius erit centrum 
sequilibrij dimidij trunci fuperioris HEFB. Pari- 
ter fi per pundfrim M, ducatur parallela EH, i n ali- 
quo pun<2o ipfius erit centrum xquilibrij dimidii 
trunci inferioris D B A E H . 

Pun&um K, ergo centrum xquilibrij trunci fupe- 
riorisdiuidit FH, in K, vt FK, faad kH, V t FL, a d 
L H, duplam ; fed cum in infinitis parabolis ex fchol. 
prim. propofit. 2. lib. FL, ad LH, fi c vt numerus 
parabolae vn itate au dius, ad numerum parabolaejeric 
FL, ad duplam LH, vt numerus parabola* vnitate 
autfus, ad duplum numerum parabola Erit ergo 
FK, ad KH, vt numerus parabola? vnitate au&us, 
ad duplum aumerum parabola?. Nempe in prima, 
vt 2. ad i. Infecunda, vt 5. ad 4. in tertia, vt 4. ad 
& fic in infinitum, augendo antecedens vnitate, 
confcquens vero binario. Item, quoniam M, cen- 
trum sequilibrij trunci inferioris, diuidit FH, in M, 
vtfit FM, ad MH, 7t FH, ad HL, &rurfiimcnm 
fit FL, ad LH, vt numerus vnitate au&us ad nume- 
rum, erit componendo FH, ad H L, vt duplus nu- 
merus vnitate auctus, ad numerum , Erit ergo F\f ? 
ad MH, vt duplus numerus parabolx vnitate auchi?, 
ad numerum. Nempe in prima parabola , vt 3. ad 
r. In fecunda vt 5. ad t. In tertia vt 7. ad $.& fic in 
infinitum, augendo antecedens binario, confequens 
vero vnitate. 

Sed fi DBA, fupponatur efle quodlibet ex infi- 
nitis 
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nitis trilineis cuius diameter BD; quoniam in tali* 
bus trilineis , ex loc. eitat. cft FL , ad L H , vt nu- 
merus trilinci vnitate au<Sus,ad vnitatem jerit F L> 


> ad duplam LH, vt numerus vnitate au&us, ad bi- 
narium. EritergoFk, 



in primo , vt 2. ad 2 • In *' 
fecundo, vt 3. ad 2. In 
tertio vt 4. ad x. & fic .. 
in infinitum , augendo 1 
antecedens vnitate, & 
retinendo binarium pro 
confequenti . Pariter 
in trunco inferiori : 


quoniam componen- " . 
do,efi: FH, ad H L, • i<; " 

vt numerus trilinei binario au£us, ad vnitatem; erit 
etiam FM, ad MH, vt numerus binario audus, ad 
vnitatem. Nempe in primo, vt 3. ad 1. in fecundo, 
vt 5. ad 1. In tertio, vt 7. ad 1. Et fic in infinitum, 
augendo femper antecedens binario , & retinendo 
vnitatem pro confequenti . 


scholivm 11 . 

- • * # 


; Nunc coniungamus fimul parallelogrammum 
cumfuperioribus figuris, feucum dim^ijsipfarutri 
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ficilicaris gratia. Intelligamus ergo ABF,inf<t- 
quent» fchcmate , e(Te quamlibet e* infinitis fetni- 
parabolis, cuius diameter BF, bafis AF, & DF, 
fieparalleiogrammum ipfi circumfcriptum , & fuper 
parallelogrammo intell<gamus parallelepipedum rc- 
dum k F: patet hoc diuidit in duoscylindricos,quo- 
rumbafes femiparabola ABF, & trilineum ABD. 
Quod fi intelligamus duci planum diagonaliter per 
F A , & per O k , hoc fecabit parallelepipedum , & 
duos cylindricos , in duos truncos; parallelepipedum 
quide^indufcprifmata ADBFOk, finiftrum, Sc 
dexterum K O E C A F.' cylindricum fuper femipa- 
rabola in truncum finiftrum ABFO, & dexterum 
O C E F A: Sc cylindricum fuper trilineo A D B, in 
truncum finiftrum ADBOk, & dexterum kOCA. 
Amplius, prifma finiftrum parallelepipedi , confta- 
bicex truncis finiftris cylindricorum exiflcntium fu- 
per femiparabola, & trilineo ; ficuti prifma d;xte- 
rum conftabit ex truncis dexteris. Hinc fit, q iod 
cutn in OE, habeamuscentrumxquilibrijprifmi- 
tis finiftri, & pariter trunci finiftri ABFO, cylin- 
drici exiftentis fuper femiparabola ( eft enim hic 
truncus iinifter , idem cum trunco HEF B, fche- 
matisfuperioris, quia iden» eft in illo fchcmate, fe- 
care cylindricum plano tranfeunte per E H , & per 
B, ac in prsfcnti , fecare cylindricum plano tranfe- 
unte per FA, &perOJ pariter cum ex alibi a no- 
bis didis, poftimus elicere rationem trunci finiftri 
cylindrici fuper femiparabola, ad truncum finiftrum 

cylin- 
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Cylindrici fuper trilinco , habebimus etiam in O E , 
centrum xquilibrij trunci finiftri A D B O k, cylin- 
drici exiftentis fuper trilinco. Eodem modoolten- 
dem ut , pofle haberi in OE, centrum rqjilibrrj 
tiirncidextcri kOCA, cylindrici exiftentis fjper 
trihneo , quia habemus centra aequilibri) prifmatis 
dexceri,& trunci dexteri cylindrici exiftentis fuper 
femiparabola; & pariter ex alibi a nobis habe- 
mus rationem trunci dexteri fuper femiparabola » ad 
truncum dexterum fuper trilinco. 

Sed trunci finiftri 
ADBOk , centrum 
arquilibrij , nonfecat 
OE , fecundum ali- 
quam pulchram feri- 
ens , quamuis numero 
poflit exprimi , in qua 
ratione fecetur OE, 
a tali centro aequili- 
brii 1 ; quod nos exem- 
plificabimus in femi- 
parabola quadratica. 

In qua , quia ex di&is 
in fchol. anteced. O E, 
fccatur *b H , centro 
aequilibri) prifmatis 
ADBFOK,vt OH, 
fitfubduplaHE,- &pa- £> 
riter fre fecatur in G, 

O > cen- 
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centro aequilibri j trunci finiftri ABFO, vt O G, fit 
ad G E, vt 3. ad 4. nempe vt 9 • ad 1 1. ergo, qua- > 
rumtota OE, erit 21. O H, erit 7. O G, erit 9 y 
& HG, erit 1. Ergo quarum HG, erit 14. talium 
tota OE, erit 147. OH, 49* & OG,6$. Cum 
ergoexfchol. 1. propofit. i4.1ib.2. fitprifma ABD 
FOk, ad truncum finiftrum A B F O, vt 1 5 ad 8. 
quia ficeft cylindrus ad femifufum ex ABF, circa 
AFj eritdiuidendo, truncus ABDkO, ad trun- 
cum ABFO, vt 7. ad 8. feu vt 14- ad 16. Fiat 
GH, ad HL,vt ABDkO, ad ABFO. Ergo 
i, erit centrum aequilibri; trunci ABDkO,&HL, 
erit 1 6, quorum O H , erat probata 4 9. Ergo reli- 
qua O L, erit talium 33. Sed talium tota OE, erat 
147. Ergo talium reliqua L E, erit ir4. L, ergo, 
centrum aequilibri; trunci finiftri ADBOk, cylin- 
drici exiftentis fuper trilineo, fic fecabit OE, vt 
OL, fit ad LE, vt.3 3. ad 114- nempe vt 11. 
ad 38. 

Pariter exponemus c. g. in numeris in parabola 
quadratica, in qua ratione fecetur OE, a centro x- 
quilibrij trunci dexteri AkOC, cylindrici exiften- 
tis fuper trilineo A D B . Sit H , centrum sequili- 
brij totius prifmatis dexteri k O E C A F , & G, fit 
pariter centrum aequilibrij trunci dexteri COEFA , 
cylindrici exiftentis fuper femiparabola . Ergo ex 
fchol. anteced. OH erit ad H E, vt z.ad 1. nempe 
vt r 4. ad 7. -St OG, erit ad G E, vt 5. ad 2. nempe 
vt ts. ad 6 > Quarum ergo tota O E, erit 11. talium 
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OG, erit 15. OH* 

14. & GH, i; Si er- 
go fut vt AkOC, ad . , 

C 0 E F A, fic recipio* 
ce GH, ad HL, eric 
L, centrum aequili- 
bri; trunci AkOC. 

Sed cum totum prif- 
ma fit ad C O E F A 
( quia ad ipfum eft vc 
cylindrus ex DF, ad 
annulum ex femipara- 
( bola ABF , circa^ 

DB, exfchol. 3, prop. 

10. lib. z.) vt 5. ad 4. 

. ex fchol.2. prop. 14. lib. 

3. erit diuidendo , 


lop 


H,G,L, 



«. iji 


vc 1. ad 4. Quarum er- 
go HG, eft t . talium erit HL, 4. Sed talium crar 
OH, 14. Ergo reliqua OL, erit talium 10. Sed 
O E, erat talium 21. Ergo reliqua LE, erit 1 r. E$ 
ergo OL, ad LE, vc 10. ad 1 1. 


'i I . V > ,• 


• *: V, - 7 


SCHOLIVM III. 


Cvt 


• I . t # 1 

Sed pariter intelligamus ABF, efle vnum ex in- 
finitis trilineis, ('licet fchema non exprimet J cuius 

diameter BF > bafis AF, parallelogrammum ci 

Cis- 
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circum fcripcum fit D F, adeo vt A D B, fit feml- 
parabola cuius diameter BD, bafis DA. Intelli- 
gamus cylindricos fc&os vtfupra in anteced. fchol. 
& omnia vt ibidem . Pariter »n numeris eliciemus , 
in qua ratione fecetur O E, a centris aequilibri; trun- 
corum cylindrici exiftentiss fuper fcmiparabola, quae 
centra dari concludemus vt ibidem. 

Sed antequam haec exemplificemus > admonebi- 
mus le&orem, fibi diligenter confiderandum cflfe,di- 
ucrfam fore fe&ionem talium cylindricorum in_» 
fchol ameced. & in hoc - Nam in fchol. anteced.fup- 
ponentes ABF, eflefemiparabolam cuius bafis AF, 
fecauimus cylindricum fuper ipfaexiftcntem , plano 
tranfeunte per balim AF, & per O, pun&um in la- 
tere ; cylindricum vero exiftcntem fuper trilineo 
A D B, feu C k O, fecauimus plano tranfeunte per 
diametrum trilinei k O , & per pun&um in latere A. 
At m fchol. pratenti , fupponentes ABF, effe trili- 
neum, cuius bafis A F, fecamus cylindricum ere- 
dum fuper ipfo, plano tranfeunte per bafim A F, tri- 
linei, & per O, punAum in latere: quia vero femi- 
parabolaeft ADB, vel CkO, cuius diameter Ok, 
fecamus cylindricum fuper ipfa fitum, plano tran- 
feunte per KO, diametrum femiparabolae , & per 
pundum in latere A. 

Trunci autem finiftri ADBOk, cylindrici exi- 
ftentis fuper femiparabola ADB, fre venabimur in 
O E, centrum aequilibri;’ . Sit H, centrum arquili- 
brijprifmacis finiftri, & G, centrum xquilibrij trun- 
ci fi- 
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(ifwiftri A B F O . Ergo exfchol. pri. O H, erit ad 
HE> vc i. ad 2. nempe vt 5. ad 10. & OG, erit 
ad GE, vt 3. ad 2. nempe vt p. ad 6 . Quarum er- 
gorota O E, eft talium OH, eft 5. OG, p. & 
GH, 4. Ergo quarum GH, erit 20. talium tota_ 
0 E, erit 75. OH, 25. & OG, 45. Quoniam ve- 
ro totum prifma A DB FOK, ad truncum finiftrum 
A BEO, eft vt 6, ad 1. (quia cura fit ad ipfum vt cy- 
lindrus ex DF, ad conicum ex ABF, circa bafim 
A F , ex citat, fchol. 3. propofit. 10. lib. 2. cylindrus 
eft ad conicum cx 2. parte propofit. 1 j.lib.2. pcrcon- 
uerfionem rationis, vt 1 2. & 2. feu vt 6 . ad 1 . ) Ergo 
diuidendo erit truncus ADBOk, ad truncum-. 
A B F O , vt 5 . ad i. Cum ergo fi fiat reciproce vt 
ADBOk, ad ABFO, fic GH, ad HL, fit L, 
centi um aequilibri; trunci A D B O K ; quarum G H g 
erit5. talium HL, erit i. & quarum GH, erit 20. 
talium HL, erit 4. Sed quarum HG, erat 20. 
talium OH, erat 25. & tota OE, 75. Ergota- 
Iium OH, erit 21, & LE, 54. L, ergo cen- 
trum atquilibrij trunci ADBOK, cylindrici exiften- 
tis fuper femiparabola quadratica, ac refeci plano 
tranfeunteper pun&umin latere & per diametrum 
ipfius, ficfecat OE, feu DA, bafim femiparabo* 
1 ^ in L, ve 01 , fit ad LE, vc ai- ad 54. feu 
vt 7. ad iB. 

Pariter fic oeperiemussin qua ratione fecetur O E, 
a centro squilibrij trunci AKOC. h, centrum-, 
a-ijuilibiij priTmatis dexteri fic fecat O E, ex fchol.i. 

vt 
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vt O H, fit ad H E , vt i. ad i- nempe vt 4 ad 1} 
G, veto centrum squilibrij truhci dexteri COE 
FA, -ficdiuicfit, vt OGj fit ad GE, vt 5. ad r.' 
Quarum igitur OE, cft 6. talium OG, eft j. OH, 
4. & GH, -i. Quja vero ex prim. parte propofit. 
r 5 /lib.2. eft^crcenuerfiohem rationis* cylindrus ex 
D‘F, ad folidiitri etftriliiretVA B F, cirCa D B, dia- 
metrum parabola? > vb4< ad.a^feu vt 2.\id 1. cum fit 
etiam in tali ratione, ex fchol. 5 . citat, propofit. 10. 
lib. i.prifma C^OEFA, ad truncum C-OEFA^ 
erit diuidendo, truncus CKO A, ad truncum CO 
JF F A , vt 1. ad r .- Si ergo fiat H L, squalis H G, 
erit L, ccntrutu ttquilibrij trtifici KOCA. Qua- 
rum autem tota' O E , erat 6 ; talium OH, erat 4 . 
& HG, 1. ergo etiam talium' HL, erit 1. & OH, 
Hf F, 5. ac proinde squalis. H, ergo centrum squiv 
librij illitis trunci KOCA, freat O E, bifariam. J 
],m ■ uuntVf: * ■ o <J.i’ muitei 

PROPOSITIO III. 

"Datis ijfdem , qu<c in Antecedenti propofit. in parabola , 'L 
eH ait K F, ut numerus parabola , ad duplum nume- 
rum parabilx unitate au&nm 

Q Voniam enim cft vt FL, ad duplam LH, 
fic FK, ad KH- ergo & componendo, vt 
FH, cum HL, adduplam LH, fi c FH, ad Hk. E t 
permutando, vt FH, cum HL, ad FH, fic dupla 
HLj ad Hk f Cum vero fit vt tota FH, cum HL, 
<v ad 
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id totam FH, fic abla- 
ta dupla HL, ad abla- 
tam H K ; ergo & reli- 
qua FL, erit ad reli- 
quam F K , vt tota ad F 
totam ; nempe vt F H, 
cum HL,ad FH. Cum 
vero fit F H, ad L H ,vc 
duplus numerus parabo 
la? vnitate au£u*>ad nu- £ 
merum parabol* j erit 
FH, cum HL, ad FH, 

&confequenter, LF, 
ad Fk, vt triplus nu- 
merus parabola; vnitate au&us, ad duplum nume- 
rum vnitate audtum. Etdiuidendoerit Lk> ad K F, 
vt numerus parabola?, ad duplum q umerum vnitate 
auftum. Quod &c. 



1 / 


. SCHOLIVM. •! 

Ex prsefenti propofitionc elicitur , quod klo, 
( quam deinceps appellabimus altitudinem trunci 
E F G B, quod fic incelligendum erit in alijs ) fic fe- 
Caturab I, centro grauitatis praedici trunci, vt OI, 

fit ad 1 K, vt duplus numerus parabola? vnitate au- 
6tus, ad numerum parabol*. Nempe in prima, vt 
3. ad 1. In fecunda, vt $. ad 2, In tertia vt 7. ad *.Ec 
fic in infinitum , augendo antecedens binario > con- 
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fcqi ens vero vnitate. 

lifmum F H , B D , triangula 'J<I l* Bi &, font Ur 
milia. Eftergo BO, feu F^ad JCX.* vt 'QI, a(L 
Ik , nempe vc duplusq»umet|* vivace *uatu> ,ad 

numerum. . , JX1 

In eadem etiam ratione erit jBL, ad IX... Orni 
cvgoexiftcntc EFG, prima paraboWnem pe trian- 
gulo , fic E F G B, Pyramis triangularem bafrn ju- 
bens, requitur propofitionemiab aJijs pppo^UW,# 
inqua afletunt BL, du&amave^iqn 
centrum bafis, ficfecati ab b^eqtco grauitar^mp-, 
ramidis, vt BI,fitad 1 L, vt^ad i.pQffe effcl^ 

ius corollarium . t <g 

Quod vero I, iit centrum grauitatis praedicti trun- 
ci, patuit fupra jthmidiftum fuit in HN, efle cen- 
trum grauitatis oamium parallelogram morum trun- 
ci parallelorum parallelogrammo AG, & pariter 
in BL, efle centrum grauitatis omnium parabola- 
rum trunci EFGB, nempe omnium planorum ipfi 
parabolae GF E, parallelorum. 

Eodem modo patet, fi a puncto B, ad medium_» 
punSum H[), mente intelligamus duci lineam, in 
ip-facilc centrum grauitatis omnium parallelogram- 

morum trunci dexteri C A E G B, & fubinde ipfius 
trunci. Sj exgc per pun&um M , centrum xquili- 
brij trunci, rocfljceincclligamusduci lineam paralle- 
lam H D , fccamcm priorem du&am j pundum in 

quofe fecant, erit centrum grauitatis praedici trun- 


ci dcxccri 


PRO- 
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PROPOSITIO IV 



fcntrum pauita tis trunci dexter i cylindrici e xt flentis fuper 
quacunque parabola , refecit <-ut fupra per bafim , ejr pun- 
€lum in latere ^fic diuidit eius altttudmem , ut pars non 
terminans ad bafim , fit ad reliquam , ut quadruplus nu- 
merus unitate auffus , ad duplum numerum unitate 
*uftumr - • • 

* .*• * 1 1 . t / i » •. b ■ • . 



V T diftintius deinde procedamus, in fcqucnti fi- 
gura exponatur parallelogrammum F D, fe- 
orfim antecedentis figuracjadeo vt triangulum B F H, 
reprajfcntet nobis truncum finiftrum GEFBj trian- 
gulum vero B H D, repraefentet nobis truncum dex- 
trum AEGCBj fit centrum aequilibri j trunci 

p * fiai- 
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finiftri; L totius cylindrici; M, dexteri; & I, fit 
centrum grauitatis trunci finiftri : fit M P , alcitudo 
trunci dexteri BHD! Dico hanc fic fecari a centro 
grauitatis prodidi trunci dexteri , vtpa^s terminata 
ad M, fit ad reliquam , vt quadruplus numerus vni- 
tate audus , ad duplum numerum vnitate auduuu. - 
Ducatur BQ^, ad medium ptindum HD, fecans 
MP, in R,& occurrens FH, in S. Erit ergo R, 
centrum grauitatis trunci dexteri , quia hoc eft tam . 
in MP, quam in BQ. Ob parallelifmum Hs, 

B D, & squalitatem HQ, Q D, erit HS, squalis 
B D, vel FH . Cum autem, ex fchol. pri. propofit. 

2. fit FM, ad M H, vt duplus numerus parabola: vni- 
tate audus , ad numerum parabola: , erit componen- 
do; FH, a d HM, feu SH, ad HM, vt triplus nu- 
merus vnitate audus, ad numerum . Et rurfum com- 
ponendo, erit SM, ad MH, vt quadruplus numerus 
vnitate audus, ad numerum . Sed conuertendo, erat 
ex fchol. citat. h m, ad MF,vt numerus ad duplum 
numerum vnitate audum- Ergo ex aequali, erit SM, 
ad MF, nempe ad BP; nempe MR, ad RP, vt 
quadruplus numerus vnitate audus, ad duplum nu- 
merum vnitate audum . Quod &c. Erit ergo MR, 
ad R P, in pri. para, vt 5. ad 3. In fecunda, vt p. ad 
5 . In tertia, vt 1 3- ad 7. & fic in infinitum , augendo 
antecedens , quaternario , confequens vero bina-» 
rio. 
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fequenti fchemate, ducatur tV, in cuius me? 
diopun&o T, erit centrum grauitatis totius cj- 
lindrici repraefentati ab F O . Sit I, centrum grauf- 
tatis trunci finiftri, & ducatur IT R, occurrens M P, 
in R. Erit ergo R, centrum grauitatis trunci dexteri 
ex do&rinis Archimedis in aequeponderantibus . Di- 
co MR, effead RP, vt quadruplus numerus para- 
bolae vnitateau&us, ad duplum numerum vnitate 
au&um. Ducantur IX, TZ, parallelae FH. Erit 
ergo ex fchol. propofit. 3. K I, ad I O, feu M X, ad 
X P , vt numerus parabolae , ad duplum numerum 
vnitate au^um j nempe vt duplus numerus, ad qua- 
druplum numerum binario auftum. Quarum ergo 

MP, 
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M P, eft feituplus numerus binario au&us, MX, eft 
duplus numeifc 1 » fctZ ^qu& cJjJnidVi MP, erit tri- 
plus numerus vnitate au&us, & X Z, erit numerus 
vnitate au&us . Cum ergo truncus BHO, dexter 
/it ad truncumjfiniftrum B F H, ex propofit.pri. lib. 
3 . reciproce vt F L, ad LH, nempe vt numerus pa- 
rabolar vnitate auftus , ad numerum parabolae,* & 
pariter cum /it idem truncus dexter ad truncum fini- 
ftn.m, vt reciproce IT, ad TR. Erit & IT, a<4 
1 R, vt numerus parabolx vnitate audlus, ad nume- 
rum parabolae. Sed propter parallelas IX, TZ, eft 
etiam vt I T , ad T R , fic X Z , ad Z R . Ergo & 
XZ, ad ZR, erit vt numerus parabola: vnitate au- 
&us, ad numerum parabola: . Quarum ergo X Z, eft 
numerus parabola? vnitate au&us, Z R, eft numerus 
parabolae. Sed talium erat MZ, triplus numerus 
vnitate au&us, & MP, fextuplus numerus binario 
au<ftus. Ergo talium erit MR , quadruplus nume- 
rus vnitate au^us, & reliqua RP, duplus numeius 
vnitate auftus . Eft ergo M R, ad R P , vt qpadru- 
plus numerus vnitate au^us, ad duplum numerum 
vniracemauaum.Quod&c. / 

" 

PROPOSITIO V. 

- % *■ 

iq ifi4- 

Datu ijfdem , qua in propo fit. j. i» duplicato trtlineo , 
tfl ad KF t *vt *vnit at ad numtyum tr ilmci binario 
4u fiunt, 

" • • 

QUO- 
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Voniam enim eft 


H* 



ex hypothefi, Fk, 

ad k H, vc F L , ad du- 
plat» L H* ergo & com- 
ponendo, vcFH, cum f. 

HL y ad duplativ.LH, 

Gt-iFH, ad Hk. Et 
permutando, eric FH, 1 
cum H,L , ad FH*. vt 
dupla HL, ad Hk. £ 

Cum ergo fit vt tota ad 
totam , nc ablata ad a- 
blatam , erit & reliqua 
ad reliquam , vt to- 
ta ad totam. EftergovtFH, cumHL, ad FH, fic 
Lp» ad FK. Com vero ex hypothefi» fit F L, ad 
LhYvc numerus trilinci vnitate audus, ad vnita- 
tem j erit duabus vicibus componendo, FH, cum 
Hl y ad HL, vt numerus trilinci ternario audus , ad 
vnitatem. Quare per conuerfionem rationis, eric 
FH,cum HL, ad FH, vt numerus trifinei ternario 
audus, ad numerum binario audum. Ergo &c LF, 
ad Fk, erit vt numerus ternario audus, ad nume- 
rum binario audum. Et diuidendo, erit LK, ad 
kF, vtvnitas, ad numerum binario auctum. Nem- 
pe in priiuo vt i - ad f. In fecundo, vt i« ad 4 In ter- 
tio, vc i.ad j. Er fic in infinitum, augendo confe- 
' quens vnitate, & retinendo vnitatem pro anteceden- 

tl - Quod * c - scho-; 
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-< i ' • 

' j > 


b i 

> j.» 


Etiam exprxfenti propofit. elicitur, k O, altitu- 
dinem trunci finiftri E F G B, fic diuidi ab I, centro 
grauitatis trunci, vt kl, fit ad I O, vtvnitas, ad nu- 
merum trilinei binario auctum . Eft enim k I, ad IO, 
vt I-k, ad BO, feiiad kF. • * • i 

Etiam L I, ad I B, erit.in eadem ratione . Suppo-, 
lito ergo EFG, triangulo, etiam in praefenti elici- 
tur, quod deductum eft in fcholio propofit. $. circa 
pyramidem. 


■ '(Ii* Jli 

. • X, ' . - • 

- * 4 . . V - 




1 1 


propositio yi. 


v* A . i * 


Centrum grauitatis trunci dextert cylindrici exiflentis J uper 
quocunque duplicato trilineo paracolico , fcCto <-vt dtttum 
efltn propnfit. i.Jic diuidit eius altitudinem, '-vt pars non 
terminans ad ba(im,fit ad reliquam , 'vt numerus quater - 
nano au£2us>ad numerum binario au filum-. ‘ ■' 

7 , i tfc' t J ’ r . 

E Tiam in hac propofitione diftindtionis gratia, 
exponatur in fequenti figura, cantum parallelo- 
grammum F O, cum catteris vt in fchemate fupe- 
riori,itavt BFH, gerat vicem trunci finiftri,BH£>, 
verb trunci dexteri . Pariter nunc, k, ficcentrum 
a^quilibrij trunci ftniftri, L totius cylindrici, *M, trun- 
ci dexteri, &dacta MP, altitudine trunci dexteri.fic 
R, eius centrum grauitatis. Dicocfle MRj ad RP >; ; 

vt 
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vt numerus trilinei quaternario auctus , ad numerum 
binario auctum. Nempevtj. ad 3. in primo. Infe- 
cundo vt 6 . ad 4. In tertio vt 7. ad 5. Et fic in infini- 
tum augendo ambos terminos vnitatc. Ducatur pa- 
rircr BQ^ ad medium punftum H Dj in qua cum fic 
centrum grauicatis trunci dexteri , quia in jpfa eft 
centrum grauicatis omnium parallelogrammorum 
parallelorum in fchcm. propofit. anceced. ipfi.EC, 
traniiet per R . Producatur hxc donec concurrat 
cum F H, producta in S. Quoniam H Q, eft aqua- 
li QJ), & HS, parallela BD, erit etiam ei aequalis, 
hocetlipfi FH. Cum autem cxfchol.prim. propo- 
fit. 1. fit FM, ad MH, vt numerus trilinei binario 
auctus , ad vnitatem, erit componendo duabus vici- 
bus, F H, cum H M, ad H Mi nempe S M, ad M H* 
vt numerus trilinei quaternario auctus > .ad vnitar 

QL tenu 
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tem . Sed conucrrcndo , eft H M , ad M F , vt vni- 
tas, ad numerum binario auctum. Ergo exxquali, 
eric SM 9 ad MF, feuad BP; hoc eft M R, ad RP* 
vt numerus quaternario au&us,ad numerum binario 
auctum. Quod &c. 

ALITER- 

* r ** *• 

I N fequenti fchemate , fiat eadem conftructio, vt 
in fecunda probatione propofit. 4. nempe duca- 
tur LV, in cuius medio puncto T, fit centrum gra- 
uitatis totius cylindrici cuius vicem gerit FD;I, fit 
centrum grauitatis trunci finiftri, & ducta I T R, oc- 
currens MP, fit R, centrum grauitatis trunci dex- 
teri, ex famofis Archimedis doctrinis inarquepon- 
derantibus. Dico MK, elfead R P, in praefata ra- 
tione. IX, fint pariter parallela? FH , BD. 
Erit ergo k I, ad IO, exfchol. propofit. 5. fcu MX, 
ad X P, vtvnitas, ad numerum trilinei binario au- 
ctum; nempe vt binarium, ad duplum numerum_. 
quaternario auctum . Qualium ergo tora M P, eft 
duplus numerus fenario auctus, MX, eft binarium; 
M Z, numerus ternario auctus; & X Z, numerus vni- 
tate auctus . Cum e>go truncus dexter fit ad truncum 
finiftrum ex propofit. pri.lib. 3. reciproce vt FL,ad 
LH, nempe vt numerus trilinei vnitate auctus, ad 
vnitarem; & pariter fit truncus dexter ad truncum 
finiftrum reciproce, vt IT, ad TR. Erit 1 T, ad 
T R, # confequentcr XZ, ad ZR, vt numerus 
• : ; vni- 
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vnitate anctus, ad vnitatem. Qualium ergo XZ, 
eft numerus vnitate auctus, Z R, erit vnitas • Sed ta- 
lium erat MZ, numerus ternario auctus, & toti^ 
MP, duplus numerus fenario auctus. Ergo talium 
erit M R, numerus quaternario auctus, & R P, re- 
liqua, numerus binario auctus . Diuidit ergo R, cen- 
trum grauitatis trunci dextcri BHD, in prxdi&a 
ratione jpfctn M P. Quod erat oftendeodflta. 

PROPOSITIO VII. 

]v •• • ' ‘ - V . 

Centrum pravitatis pri /matis , quod e Si dimidium cylindrici 
tx mLs^lJM^mmo,fiau^^4bhudi- 
nem , <vt pantemmataAdlntftm 4* rcliquamn/t t. 

*dl. ' ■■ ' 1 

a Sup- 
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S Vpponamus EFG, 
effe parallelogram- 
mum , cuius diameter 
FH, & cylindricus fu- 
peripfo exiftens fit pa- 
riter diuifus in duos 
truncos , qui erunt duo 
prifmata , Patet cum 
hxc prifmata fint fi mi- 
lia , & aequalia , etiam £ 
altitudines ipforum ae- 
qualiter , ac eodem mo- 
do fecari ab ipforum 

centris granitatis Sit ■ !. s : i : 

erg& kO, altitudo prifmatis finiftri EFGB, & 
i, fit eius centrum grauitatis. Dico kl, effe dimi- 
diam IO. 1 Nam Fkj eft ad KH, vt i.ad 2. nem- 
pe vt? 2. ad 4. ex fchol. pritn. propofit. 1 • Sed F L, eft 
ad L H, vt 3. ad 3. Ergo L k , erit ad k F > nempe 
ad BO, vt v. ad 2. Sed ob fimilicudinera triangu- 
lorum L k l, B 1 0 3 eft vt L K , ad BO, fic k I, 
ad IO. Ergo kl, erit dimidium IO. Quod &c, 

; i v 01 n ?.o r o y Q 

S C H O L I V M. 

Sed ha?e propofitio eft etiam manifefta ex eo, quod 
prifma dimidiu+n cylindrici, fcu parallelcpipediexi- 
ftentis fuper parallelogrammo , aliud non eft, quam 
alius cyliudrious fuper triangulo exiftjns. V. 


g. in 


fchc- 


JDjgitized by Googli 


«'• ,\i P*rj Secfto<is.'A iUj 

fchemate^equentb prifma AD .dimidium 

parallelepijiedi ki-F, exiftenjftsfypcii pataUdPgr a ra- 
mo DF, aliud non eft, quamCyUndncus, cuius op- 
pofit# bafcs triangula ADk, OBF;. E.iufi ergo 
centrum grauitatis erit in j medio line*, iungentis 
centra graui tatis oppofieprum triangulorum? K DA, 
OBF. Eius ergo altitudo fefcajbitur ;ab eu^cen.tro 
grauitatis, vtfecatur linea dudtea k, vercicfe vfque 
ad bafim, per centrum grauitatis trianguli tranfiens , 
adi&o centro grauitatis,- nempe vt pars ad k, termi- 
nata, fit adreliquam,vt 2- ad i . Haec fune clariffima * 
Omittantur ergo. t J ; j . , .A V 


A v 


- \ PROPOSITIO VIII. 

\ j . i . Ji 

Pojfumus afsignare rationes in quibus /icentur altituditxs 
truncorum cylindricorum fuper infinitis tn lineis parabob- 
cis e xi flentium y ac rcfe&orumipUnrdUgonali'tcx!tr*njf- 
unteper diametrum trilmei , acperpunffum indat ere 3 ab 
ip/orum centris grauitatis. ; .j «ujiii/ y f ; 
d - : : q . 1 «iu.k: ii x. ir: /.» 

E Sto «quaelibet femiparaJboIa ,ABF tJ cuius bafis 
AE, diameter B F, cum fibi circumfcripto 
parallelogrammo DF, adeo- vt BDA, fittrili- 
neum cuius diameter, BD, bafis DA - Superpa- 
rallelogrammo intelligatur cylindricus redus fe&us 
diagonalicer planotranfeunte per A F, & per O K . 
Hic diuiditur in duo prifmata, finiftrum ADkOFB, 
&dexterum AkCEFO: &prjfma finiftrum, vt 


ex- 
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explicatum fiiit in fcho- 

lium 2. propofit. t. di- C 

uiditur in truncum fini- 
ftrum A BF O, cylin- 
drici exiftentis fu per 
femiparabola , & in 
truncum ADBOK , 
cylindrici exiftentis fu- 
pertrilinco A D B, ac 
refc&i plano tranfeun- 
te per diametrum kO, 
ac A, pun&um in la- 
tere . Pariter prifma_. 
dexteruin diuiditur in 
truncum dextcrum_. 

COEFA, cylindrici 
exiftentis fupcr fcmi- 
parabola , & in trun- 
cum OkCA, cylin- 
drici exiftentis fuper trilineo. Truncorum cylindri- 
corum exiftcntium fuper femiparabola, hocefteiuf- 
dem duplicatorum ad partes BE, aflignauimus fu- 
pra, in quibus rationibus fecentur ipforum altitudi- 
nes ab ipforum centris grauitatis . Nempe trunci fi- 
niftri, in fchol. propont. ( truncus enim praefens 

A B F O, eft idem cum trunco E F H B, in fchema- 
te illius propolit.) trunci vero dexteri in propofit. 4. 
Nuncintelligimusoftendere pofle doceri, in quibus 
rationibus fecentur altitudines truncorum A DBOk, 

KOCA, 
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kOCA > fcu ipforum ad partes B E, duplicato- 
rum» abipforum centris grauitatis; hoceft v.g. in 
priTmate finiftro , fuppofito H , efle ipfius centrum 
arquilibrij; G, trunci ABFO; & L, trunci AD 
BOK, fi haec folida appendantur fecundum OE; pa- 
tet quod fi per L, ducatur in plano O F; vfquedum 
occurrat ipfi BF, parallela OB, EF, inhacefle 
centrum grauitatis duplicati trunci ADBOK, ad 
partes BE. Haec linea ^ nobis nuncupatur altitudo 
trunci, in qua dicimus poiTe aflignari , in qua ratio- 
ne fecetur i centro grauitatis illius trunci duplicati . 
Idem intelligatur in prifraate dextero. Sed vt cla- 
rius procedamus, exponatur tantum paralleJogram- 
mum B E, cum Tuo diametro OF> adeovt BOF, 
triangulum nobis repraefentet prifma finiftrum^ ; 
triangulum OEF, prifma dexteram ; HK, fit al- 
titudo prifmatis Gniftri ADBFOk, duplicati ad 
partes BE, du&a per eius centrum «quilibrij, adeo 
vt in ipfa fit centrum grauitatis duplicati prifmatis; 
GM> fit altitudo duplicati trunci ABFO; LI, 
duplicati trunci ADBOk, in quibus pariter fintip- 
forum truncorum centra grauitatis. Sit N, centrum 
grauitatis duplicati prifmatis; P, vero fit centrum 
grauitatis duplicati trunci exiftentis fuperfemipara- 
bola. Dudla ergo PN fciemus ex Archimede 
in tequeponderantibus, elfe centrum grauitatis 

duplicati trunci ADBOk, exiftentis fupertrilineo. 
Ducantur PR> NT, parallela: OE. Ex propo- 

fit. 7. fcimus, in qua ratione fecetur H K, ab N, 

cen™ 
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centro grauitatis duplicati prifmatis . Pariter ex 
fchol.propofit.3.fcimus,inqua ratione fecetur GM, 
in P, a centro grauitatis duplicati trunci ABFO. 
Scirausergoquacnamfitratio,quamhabet LR, ad 
RI, & quaznam fit illa, quam habet LT, ad Tl.* 
Ex propofit- 14. lib. 1. fcimus, quae nam fit ratio , 
quam habet PN, ad NQ^( quia fcimus ratio- 
nem , quamfliabec truncus ADBOK, ad truncum 
ABFO, cftenim adipfum vtexceffus cylindri ex 
DF, circa AF, fuprafiemifufum ex ABF* circa AF.ad 
ipfum)& confcquenter,fcimus eam, quam habet RT, 
ad TQ,obparallclifmuni RP, TN. Ergo patet, 
nos poflefeire > in qua ratione fecetur LI, a centro 
grafuitatis Q. Sed baro clarius percipientur in fcho-’ 
lio fcquenti. i .• q : • , ■/ r • 

Et ha?c quidem in trunco A D B O k . Quomodo 
autem fecetur altitudo duplicari trunci AkOC, i 
fuo centro grauitatis^ lcicmus fic. Sic Hk, altitu- 
do totius cylindrici exiftentis fuper trilineo A D B, 
&confcquencer eius duplicari ad partes B F, tran- 
fiens per eius centrum requilibrij H. Ergo inme- 
diopunfto N, ipfius HK, erit centrum grauitatis 
huius duplicati cylindrici . Sic Q , vt prius cen- 
trum grauitatis duplicati trunci A D B O K; fi ergo 
producatur. QJsl, prius du&a , vfque ad P, erit P,' 
centrum grauitatis duplicati trunci AKOC. Sint 
rurfwin NT, PR, parallela: vt prius, ipfi OE. 
lam fcimus rationem, quam habet HN, ad NK, 
feu L f, ad T 1 . Pariter fcimus rationem , quam 
• • • habet 
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habet LQ^ad QI. Rationem vero, quam habet 

PN > ad N Q , feu RT , ad TQ , fciraus ex 
fchol. propofit.8. lib.3. in qua aflignamus rationem, 
quam habet conicus ex ADB, trilinco reuoluto 
circa diametrum DB, ad folidum ex eodem reuo- 
luto circa F A ; (ciemus ergo etiam facile rationem 
LR> ad RI, feu GP, ad PM. Ergo poflfu mus 
fcirein quibus rationibus fecentur altitudines prae- 
dirorum truncorum duplicatorum ab ipforum cen- 
tris grau itatis . Quod &c. 


SCHOLIVM. 

Sed in numeris funt haec omnia exemplificanda, 
vt clarius , & diftintius fupra dira intelligantur • 

R Ixem- 
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Exemplificabimus in parabola quadratica, & prius 
quidem in trunco finiftro. - 

In hac, HK, altitudo prifmatisihiHhi, ftcfecaJ 
tur ab eius centro grauftatis ex propoli t. 7. vt 

HN, fit dupla' NK. yM, verp altitudo duplicati 
trunci finiftri j A BF O, exiftentis fuper femipara- 
bola>ficfecatdrabeiuscetprograuitatis P, vtGP, 
fitad PM, vts.ad a- cxfchol. propofit. j. Qualium 
ergo tota Lli eft 7. talium GP, feii LR, erit y. 
& H N , feu t T , erit 4. cum ? j* vnde talium erit 
TR, *. Quoid fi h*c multiplice n tur per *i. qua- 
lium TR, ent ^rrafiUrti tota LI, erit 147. LR, 
105. & LT,p8. Cum vero fic PN, ad NQ^, 
feu RT , ad T Q^, vt truncus ADBOk , ad 
cnfffcum ABFO, nempe vt cxceflfus Cylindri ex 
DF, adfemifuWnic^ A B F,' ndmpe&fchol. prim. 
propofit. 14.’ Iib. ii vc 7 , ad 8. Qualium R T, erit 
7, ralium TQ. erit ff. Ergo reliqua LQ, erit ta- 
lium 90. quia tota L T, talium erat pB. Cum er- . 
go talium tota LI, eflet 147, reliqua QT, erit 5 7. 
fecatur ergo L I, altitudo trunci duplicati ADBOk, 
intrilineo parabolico quadratico a Q, cius centro 
grauitatis , vt LQ, fit ad Ql, vt po.ad 57 &fub- 
triplando terminor , vt 50. ad ip. 

Tiunci vero dexteri AkOC, duplicati ficrepe- 
riemus rationem in qua fececur eius altitudo ab eius 
centro grauitatis. Hk, altitudo duplicati cylindrici 
ADBOCk, fecatur in medio ab cius centro grani- 
tatis N- Qualium cigotota LI, cft 49 *& LQ, 

1 3 °* 
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30. talium erit HN, feu LT, 24, cum dimidia; & 
talium erit QT ,5. cum dimidia . Et multiplican- 
doomnia per 6 . Q^aliupa QT, erit 33. talium to- 
ta LI, erit 294. LQ, 180. & LT. 147. Sed cum 
fit QN, ad NP, nempe QT, ac| TR, recipfpce, 
vt truncus AKOC, ad truncum ADBQk$ nempe 
vt conicus ex A D B, circa D B, 1 a^fojidum e* pq* 
dem circa FA; nempe ex fchol. prppofit, |. vt 3. 
ad 7. nempe yc 33. ad 77. Qualium QJ , erjt 33. 
talium TR, erit 77. Sed talium LT ? erat 147 Er- 
go talium reliqua LR, erit 70. Sed }a|iuui tpra LI, 
erat 294. Ergo talium reliqua RI, erit 2*4. Seca- 
tur ergo L J, in R, feu GM, altitqdo ip F,ace§- 
tro grauitatis duplicati trunci A k O C, fic vt Q P> 
pars terminans ad balim, fit ad reliquam, vt 70. ad 
x 24 * Nempe reducendo ad minimos terminos, vt 
5. ad » 6 . 

R a PRO- 
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PROPOSITIO IX. 



Pojfumus afs, gnare rationes, inquihes fecentm altitudine, 
truncorum cylmdncorum fiuper infimus /emiparaUs, 
quorum exponente, fint numen pares, ex, lienicum, ac 
refeSiorum plano dugonalaer tranfeunte per diametrum 
par MU, acperpunliumm Utere, ab ,pf,rum centnsgra. 


S Vpponamus A B F, 
efle quodlibet ex 
infinitis trilineis , cu- 
ius bafis AF, 
ter BF, cum fi 
cumferi 
grammo 
BDA , fit 
bola , cuius 
BD, bafis DA. 
per paraltdogrammo 
fic cylindricus re&us 
fe&usdiagonaliter pla- 
no tranfeunte per A F, 
& per Ok. Hic diui- 
ditur in duoprifmata, 
& quodlibet prifma in 
duos truncos , vt Fu- 
fius explicatum fuit in 


prin- 
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, iincipio propofit. antecedent. Dicimus nos pof- 
fe fcire , in qaibus rationibus fecentur altitudines 
truncorum duplicatorum ad partes B E, emittentium 
fuperfemiparabola ADB, cuius exponens ttt nu- 
merus par , ab ipforum centris grauitacis . Etiam 
nunc claritatis gratia, exponatur parallelogram mum 
BE, &HK, fit altitudo duplicati prifmatis finiftii; 
G M, fit altitudo duplicati trunci ABFO, exiften- 
tis fupertrilineo. Sit N, centrum grauitatis dupli- 
cati prifmatis, & P, centrum grauitatis duplicati 
trunci ABFO. Pariter fit L, centrum aequilibri) 
duplicati trunci ADBOK, emittentis fuperfemi- 
parabola A DB, talis cylindrici, qui fie fe&us pla- 
no tranfeunte per diametrum OK, femiparabolae 
kOC, &pun«ttum A, in latere (huiusenim trunci 
potte nos habere centrum aequilibri; L, patuit ia 
fchoi,3. propofit.a. ) In JL.I, ergo eius altitudine, 
erit eius centrum grauitatis. Si ergo ducatur PN, 
quae producatur vfquead Q^erit Q, centrum gra- 
uitatis duplicati trunci ADBOK. Ducantur. NT, 
P R i parallelae vt prius . Ex propofit. 7. fcimus , in 
qua ratione fecetur Hk ab, N, feu LI, a T. Ex 
ichol. propofit. 5. fcimus rationem GP, ad PM> 
feu L R, ad R { » Rationem P N, ad NQ, feu RT, 
ad T Q^fcimus ex prim. parte propofit. 1 j.lib. a. 
inquadiuidendo, attignatur ratio exceflus cylindri 
ex DF> fupra conicum ex trilineo A B F, reuolu- 
to circa bafim A F, ad ipfum poterimus ergo etiam 
fcire rationem L 6, ad QL 

Eo* 
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Eodem modo , quo fa&umeft in propofit. ante- 
ced. poterimus fcire , quomodo fecetur altitudo 
trunci AkOC, ab eius centro grauitatis j fuppo- 
nentes Hk , efle altitudinem totius cylindrici 
duplicati exiftentis fuper femiparabola DBA; 
Q*> efle centrum grauitatis duplicati trunci A D 
BOkj & GM, efle altitudinem duplicati trun- 
ci A k OC. Si enim QN, tranfiens per N> 
medium punSum Hk, producatur vfqucad P, 
erit P, centrum grauitatis duplicati trunci Ak 
OC. Sint ergo rurfum RP, TN, parallela?, 
vt prius. lam feimus HN, arquari Nk, & 
LT, aEquari TI. Scimus rationem LQ, ad QR 
Rationem Q T* , ad ER, feimus ex coroll. 3 . pro- 
pofit. 4* lib. 3 .inauaaflignata fuit ratio, quam ha- 
bet conoides parabolicum ex femiparabola A D B, 
reuoluta circa DB, diametrum, ad annulum ex ea- 
dem reuoluta circa A R. Ergo facile poterimus fci- 
rc rationem L R, ad RI, f e d QP, ad PM. Quare 
&c.Quod&c. 

■ , , 0 • t 

S C H O L I V M. 

1 * . . 1 

Sed exemplificatio per numeros, vt fa&umeftin 
/chol. propofit- anteced. dilucidabit ha?c omnia_». 
Supponamusergovtprius, nos difeurrere , &exem- 
plificare in parabola quadratica» HN, eft dupla 
N k ( quia altitudo prifnaatis ) ex propoflt. 7. GP , 
vero, erit ad PM, vt 4. ad 1. ex fchol. propoflt. 4. 

Qua- 
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Qualium ergo tota LL eft j. talium HN, fcu LT, 
erit 3. ». LR, 4 & TR> j. Et qualium TR, erit 
j. talium tota LI, erit 3 7 - ii LT, erit 15 ; LR, 
3 o* Cum ergo fit reciproce PN, ad NQ, Teii RT, 
ad T Q, vt truncus ADBOk, adtruncum.ABFO, 
nempe vt annulus ex femiparabola DBA» rcuolu- 
ta circa AF, ad conicum ex trilineo ABF, circa 
bafim F A j & cum fit talis annulus ad talem coni- 
cum ex a.parte propofit. * j.lib.a.perconuerfionem 
rationis, & diuidendo, vt 5* ad 1« Ergo qualium 
RT, erit 5. talium TQ, erit i. Cum ergo talium 
cifet LT, tj. & LI, 37 i . Erit talium 10^24, 
& QF, 13* i Eftergo LQ, ad QL vt 24. ad i* i* 
nempe vt 16. ad 9. 

Trunci vero A^OC» fic reperictur centrum.» 

gra- 
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grauitatis in numeris. Sic centrum grauitatis 
duplicati trunci A D B O k , & N, tqtius duplicati 
cylindrici exiftcntis fuper tfemiparabola ADB. 
Qualium ergo LI, eA »j> talium HN, feu LT, 
dimidia Ll, eft n.J LC^, 1 6. & QTj J *• Et 
qualium QT, eft $. talium LI, eft 21. *. & LQ, 

1 3 Cum ergo fit vt QN, ad NP, fcu vt QJV 
ad Tll, fic reciproce truncus AkOC, ad truncum 
ADBOk, nempe conoides ex femiparabola D Ai^j 
reuoluta circa diametrum PB, ad annulum ex ea»-, 
dem circa A F ; & cum fit conoides ad annulum , vt 
3- ad 5. excoroll. 3 propofit.4. lib. 3. qualium QT, 
erit 3. talium TR, eiic 5. Ergo talium LR, erit 5. *•> 
Et reliqua RI. erit 15 ’. Erit ergo ER } ad RI> & 
confequencer GP, ad PM. vt 5. v 5 , ad 15. *, nem- 
pe vt 4. ad 11. ? .• 

PRO- 
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PROPOSITIO X. 

Trunci fini siri cylindrici rccli exi flentis fuper fcmiparaboU 
quacunque , reficit plano tranftunte per bafim fiemipara u' 
boU , per punEtum m Utere , centrum aqmhbrij in l/h- 

fictfsignare . 

E Sto femiparabola quaecunque ABC, cuius dia- 
ircter A B> bafis BC> fuper C A B, verbintel- 
ledo cylindrico redo, fedo hic diagonaliter plano 
tranfeunte pcrbafim CB, & per pundum in latere, 
diuidat ipftim in duos truncos , & truncus finifter 
fit CABDj huius oportet in bafi ABC, centrum 
jequilibrij aflfignare* Diuidatur AB, in E, vt A E, 
fit ad EB, vt numerus parabolae vnitate audus, ad 
duplum numerum parabola, ac per E, ducatur E F, 
indefinita parallela B C, bafi femiparabola?. Erit er- 
go in EF, centrum aequilibrij trunci C A BD, fe- 
cundum bafim appenfi , ex fchol. prim.propofit. 2. 
Quoniam vero ex fchol.propofit. 1. truncus CADB, 
eft proportionaliter analogus cum femifufoexC AB, 
circa CB, & cum omnium fcmifuforum fit reper- 
tum in C B , centrum grauitatis in propofit. 3 1 . mi- 
fcell. erit quoque repertum in C B, centrum acquili- 
brij trunci CADB, Sit hoc G. Si ergo per G, 
ducatur parallela A B, etiam in ipfa erit centrum 
aequilibri j illius trunci appenfi fecundum bafim. Sed 
kin EF. Ergo in F,vbi fefecant. Jnuentum eft 

C 
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Crgo F, centrum arquilibrij trunci appenfi fecundum 
bafim , Quod &c. 


SCHOLIVM. 


• Si ergo a pun&o F, erigatur altitudo trunci aqua- 
lis D A, ipfa fic diuidetur i centro grauitatis trunci, 
vtdiuifaeft in piopofit. $. alcitudo trunci duplicati. 
Quod intelligendum eft etiam in fequentibus pro- 
poficionibus , in quibus reperientur centra .Tquili- 
brij in bali dimidij illorum truncorum , quorum du- 
plicatorum reparta fuerunt in altitudinibus centra 
grauitatis. 


S Fd cfto eiufiJem cylindrici truncus dexter 
kLHBC, huius oporret in kHL, feuiipa- 
rabola, centrum aequilibri/ trunci fecundum iplam 
appenfi, reperire . Diuidacur kL, in O, vr (it 
K.O, ad OL, vt duplus numerus parabola? vnicace 
au<$us,ad numerum parabolae, & per O , ducatur 
OM, indefinita parallela bafi LH. Ergoinipfa, 
cx fchol. prim. propofit. i. erit centrum xquilibrij 
trunci appenfi fecundum bafim . Rui fim , quoniam 
ex fchol, propofit. i • truncus oft proportionalitcr 


Trunci de 
bafireperin'. 




anulo 
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analogus cumannuloorto ex reuolutione fe mf para- 
bol* HkL, circa du&am per verticem k, ipfe HL, 
parallelam ; ergo HL, fecabitur eodem modo a 
centro aequilibri j trunci, ficutifecaturaxis illius an- 
nuli a centro grauitatis ipfius . Diuidaturergo LH, 
in N, vtfit LN, ad NH, vt duplus numerus para- 
bolae vnitateau&us, ad duplum numerum ternario 
au&um, ficutiexpropofit. 1$. lib.4 fecaturpnedi- 
ftusaxis a centro grauitatisannuhexfeiniparabola, 

S a circa 
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circa du&am per verticem bafi parallelam , & per N, 
ducatur parallela axi kL, femiparabola:, occurrens 
priori parallelae dudta: in M. Patet punctum M, e fle 
centrum xquilibrij qusefitum. 

ALITER- 

S Vpponamusduos truncos, nempe finiftrura , & 
dextrum fimul vniri ad reftituendum totum cy- 
lindricum, vtbafis KHL, nobis repraefentet vnam 
oppofitarum bafium totius cylindrici exiltentis fu- 
per femiparabola. Ergo cent um aequilibri} totius 
huius cylindrici appenfi fecundum bafim HkL, erit 
idem cum centro grauitatis femiparabola: HkL. 
Inueniecurergo expropofit. j.lib. 3. M, centrum 
grauitatis femiparabola:, & fit P, expropofit.ante- 
ced. centrum aequilibrij trunci inferioris appenfi fe- 
cundum HkL, & fit du&a PM, qua: taliter fit 
produ&aad Q, vt fit reciproce Q^M, ad MP, vt 
truncus inferior ad fuperiorem . Erit ex Archimede 
in a:queponderantibu$, Q^centrumfcquilibrij trun- 
cifuperioris H KLBC> appenfi fecundum HkL. 
Patet ergo, qualiter dato cenrro sequilibrij in bafi al- 
terutrius truncorura ) ftacim pofiimus ex proportione 
truncorum ad inuicem , aflignare in eadem bafi cen- 
trum aequilibrij alterius trunci . 

Sed rationem truncorum ad inuicem cylindrici 
exiftentisfupe femiparabola quacumque, & per ba- 
fim femiparabola: * & punctum m latere refecti , ha- 
bemus 

_ -- — — - — 
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bemus « corofl.prl. propofit. 4. lib. 3. vbi affignan- 
tur rationes repertae inter infinitos fufos paraboli- 
cos, & infinitos annulosex femiparabolis reuolutis 
circa ipfas in vertice tangentes. 

Per M , du&a altitudine trunci > habebimus ex 
propofit. 4. in qua ratione fecetur a centro grauica- 
tis trunci. 

• %» - 

' ^ - PRO- 

t — 


Digitized by Google 


141 Mi/cetlaHti Geometrici, 


PROPOSITIO XII. 

Trunci JiniSiri cylindrici reTi texi flentis fltper / emipar abo- 
U, cuius e xponens flt numerus par, refetti plano tranfeun - 
te per axim femiparaboU , (jfrptr punClum in latere , cen. 
tium aquthbrij in ba[i afsignare . 


S Ed fupponamus CADB, etfe truncum fini- 
ftium cylindrici fu per femiparabola C A B, exi- 
stis» cuius axis CB, bafis AB, refefti plano 
tranfcunte per axim C B, &perpun&um D, in la- 
tfrc j fcd C A B, fit generis illarum , quarum expo- 
nentes fune numeri pares. Oportet in CAB, re- 
perire centrUm aequilibri/ trunci appenfi fecundum 
ipfam. Inueniaturex fchol. j.propofit. x.in AB, 
E, centrum «quilibrij trunci $ & CB, ficdiuidatur 
in G, vt CG, fit ad GB, vt dimidium numeri pa- 
rabola; vnitate au&um, ad dimidium numeri para- 
bola. Erit G > ex propofit. 1 4. lib. 4. centrum gra- 
uitatis conoidis orti ex rcuolutione femiparabola» 
CAB, circa C B. Siergoperpun&a E, G, ducan- 
tur par alleljE BC, & B A, ptln&um F, in quo fe fe- 
tant, crir centrum arquilibrij' trunci appenli fecun- • 
dumbafim. Quod&c. 

Per F, ere&a altitudine, habebimus in ipfa cen- 
trum grauitatis ex propofit. p. 







PRO- 
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PROPOSITIO XIII. 

Trunci dexter* eiu/dem cylindrici , centrum aquilibrtj in baji 
af signare, 

T Runddextcri HkLBC, eiufdem cylindrici* 
ficinueniemus centrum aequilibrij in HkL. 
Exfchol. 3.citac.propofit.2.inueniemusin k L,ba- 
fj femiparabolac O, centrum arquilibrij trunci . Cum 
vero truncus fit proportionaliter analogus ciim an- 
nulo orto ex fcmiparabola rcuoluta circa du&am per 
extremitatem K, HL, diametro parallelam , axis 
talis annuli , fecabitur in eadem ratione, in qua feca- 
tur H L , a centro aequilibri) trunci . Sed ex propo- 
fit. 33. mifcell. habetur, in qua ratione fccetur axis 
illitis annuli. Ergo habebimus etiam pun&utn N, 
centrum ccquilibi-jj trunci. Si ergo, vt prius, duca- 
mus O M, N M, parallelas kL, HL, fefefecantes 
in M j erit inuentum M, centrum arquilibiij trun- 
ci praedicti - 

ALITER. 

S Vpponamus rurfum, duos truncos vniri,vt M, 
fir centrum femiparabolae , & confequenter to- 
tius» cylindrici. Sit pariter P, centrum zquiiibrij 
trunulin.fi i 3 fi PM, ducatur, & fic producatur ad 
Q, vtiit reciproce Q M > ad M P , vc truncus fini- 

fter 
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ft er , ad truncum dexterum ; erit centrum a?q U i- 
librij prxdichim Sed ratio trunci ad truncum habe- 
tur ex coroll. $. propofir. 4- hb- 1« in qua adignatur 
ratio , quam habet quodlibet conoides parabolicum, 
ad annuium cuiuslibet fem i parabolae, reuoluta» circa 
parallelam diametro du&am per extremitatem 
bafis, 

• Centrum grauitatis in altitudine trunci demifla a 
pun&o M, habetur ex propofit.p. 

PROPOSITIO XIV- 

TrntKt finiflri cylindrici reCli exi ftentis fuper trilmeo paral 
bohco , cuius exponens fit numerus par , refefli plano tran- 
fettnte per bajim trilinei , & punftumw latere , centrum 
(cqudibrtj in baji af signare . 

S Ed fupponamus CAB, efle quodlibet ex infini- 
tis trilineis, cuius exponens fit numerus par , & 
cuius axis fit A B, bafis BC, & pariter fupponamus 
C A D B, efle truncum fimftruna cylindrici rc<fti exi- 
ftentis fuper trilinco, & rele&i plano tranfeunte per 
CB, bafim trilinei ,& per pundumipla tere j huius 
oporteat reperire centrum squilibrij in bali , fecun- 
dum ipfam appenfi. Diuidatur AB, in E,vcfit 
A E, ad E B , vc numerus trilinei vnitate au&us , ad 
binarium. Er ic ergo in E F, parallela BC, cen- 
trum asquilibrij talis trunci, cx fchol. prim- propo- 
fit. Cum autem truncus fit proportionajiter ana- 
logus 
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logus cum conico orto ex reuolutione trilmei CAB> 
circa bafim B C j & cum in fchol. propofit. 3 3 . mi- 
fcell. afljgnatus fUerit modus reperiendi G, centrum 
gr a u i tatis illius conici : erit confequenter patefa&us 
modus inUeniendi G, centrum atquilibrij illius trun- 
ci . Si ergo per G, ducatur parallela A B , fecans 
EF, in F. Erit inuentum F, centrum xquilibrij 
quod querebatur « Quod fi ab ipfo erigatur altitudo 

f trunci» 



•V 
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trunci, in ipfa habebimus ipfius centrum grauitatis 


fT^Runci dexteri HKLBC, ficreperiemuscen- 
X! crura sequilibrij . Diuidatur ICL,in O, vc 
fit k O , ad O L , vt numerus trilinci binario au <Stos 
ad vnitatem. Ergo fi ducatur GM, parallela LH, 
erit fp ipfa, ex fchol.prim.propofit.2. centrumsequi- 
libfij pradidi trunci . Cum vero truncus fit propor- 
tionaliteranajogus cumfolidoortoex rotatione tri- 
linei HkL, <jir<a aximconoidis jfecabitur LH, ab 
N, centrograuitatis trunci, ficutifecatur axis conoi- 
dis , a centrograuitatis {olidi ex trilineo fic reuoluto. 
Sed ex propofic. 1 5 . Iib. 4. axis conoidis fic recatur a 
centro grauitjtis illiusfolidi, vtparsad veiticcm, fic 
ad reliquam, vtdimidium numeri conoidis, feutrili- 
rei vnjtatc aedum, ad ferquialtcrum numeri conoi- 
dis vnirate audum . Ergo & fic N, centrum aquili- 
brij trunci , fecabit L H- Secetur ergo fic in N, Si 
per N, ducatur NM> parallela KL, pundum M, 
occurfus cum piori parallela , erit centrum quae- 
fitum . j . . s (! .>r 


expropofit. >. 
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‘ > 1 « 



S Ed etiam nunc , fupponenres ambos «uncos 
coniungi ad conftituendum totum cylindri* 
cum, huius habebimus M, centrum «quilibrij to- 
tius cylindrici , quia ex propofic. 8. lib. 3. habemus 
etiam M, centrum grauitatis trilinei HKL. Sier- 

gofit P, centrum aequilibrii trunci inferioris, iun&a 

T * PM, 
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PM, &produ&aad Q, in ratione reciproca trunco- 
rum 5 repertum erit centrum zquilibrij trunci 
dexteri . Ratio autem truncorum aflignata fuit in 
coroll.x.prop.4.1ib.3.in qua tradita fuit ratio ad inui- 
ccm folidorum ex trilineo circa bafim K L , & circa 
axim conoidis. Centrum grauitatisin altitudine trun- 
ci demifTa d pundo M , habemus ex citat» pro- 
pofit. 5* 

i PROPOSITIO XVI. 

Trunci fniflri cylindrici re Eli e xifienth fuper quocunque tri- 
\hneo yarabohco , rcfefti dugonaliter plano tranfeuntepcr 
diametrum trilinti , per punftuntin Utere , centrum 

tequihbrij m baji afsignare . 


~A, St, fit CA B, quodlibet ex infinitis trilineis 
parabolicis, cuiu s diameter CB, bafis AB» 
CADB, vero fit truncus finiiter cylindrici redifu- 
per trilineo exiftentis , ac plano diagonal iter tran- 
fcunte per diametrum BC, ac D, pundum in late- 
re refedi . Huius trunci oportet in C A B > centrum 
aequilibrij adinuenire. Ex fchol. 1 . propofit. 2. in- 
ueniatUr in AB, bafitrilinei E, centrum a?quilibrij 
trunci appenfi fecundum AB. 'i ergo ducatur E F, 
parallela BC, in ipiacrit centrum a?quilibriy trunci 
appenfi fecundum bafim. Pariter, quia truncuseft 
proportio na liter analogus cum conico orto ex rota- 
tione trilinei ABC, circa diametrum BC, CB, di- 
. r . ' uide- 
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uideturil centro xquilibrij trunci ficut fecatur a cen- 
tro grauitatis cortici. Diuidatuf CB, in G, vtfii 
CG, a<!i GB, vt duplus 'numerus cohicivnftace au- 
&us, advhiratem- Ergo e 5 t propOfiW 17. lib. 4. G, 
erit ceritrum grauitatis conici , & confequenrer x- 
quilibrij trunci- Si ergo per G, ducatur G F, pa- 
rallela AB, occurrens EF, in F. Erit F, centrum 
aequilibrij quatfitum . Inuentumeft ergo,&c. Cen- 
trum grauitatis in altitudine, ficut in prop. fequenti 
inuenieturexpropofit. 8 i 

PROPOSITIO XVII. 

■J. * »1 ; ■: I’ .. 

Trunci de x teri eiufdem cylindrici, centrum dUjmhbrij in bafi 
afsxgnare * 

S Ed trunci dexteri fic reperietur centrum ac quii i- 
brij - lnucniatur» ex fchol. 2. propofit. t. O, 
centrum cequilibrij trunci appenfi fecundum kL, 
adeovt in OM, parallela diametro LH, fit cen- 
trum xquilibrij trunci appenfi; fecundum bafim-. . 
Cum vero talis truncus dexter fit proportionalitcr 
analogus cum folido orto ex rotatione trilinei circa 
bafim femiparabolx, quod folidum , eftexceflus cy- 
lindri circumfcripti femifufo parabolico fupra ip- 
fum: ergo H L, fic fecabitur a centro xquilibrij trun- 
ci appenfi fecundum H L, ficuti fccatur bafis femi- 
parabolae a centro grauitatis folidi ex trilineo H k L, 

circa ipfam reuoluto. Sed inuenire centrum graui- 
tatis 
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tatis predi&i folidi docuimus in fchol. propofic. ji, 1 
mifcell* Ergo docuimus confequenter rcperire pun. 
&utn N, centrum aequilibrij trunci appenfi fecun- 
dum HL. Quod fi per N 3 ducatur NM, paral- 
lela bafi KL, incidens in priorem in M. Erit M, 
pun&um quaefitum. 

ALITER. 

S F.d confequenter ad fepe dida , aliter reperie- 
mus centrum talis trunci dexteri, fi mente in- 
telligcmus vniri ambos truncos ad conftkuendum 
totum cylindricum , cuius Iiabebimuscentrum arqui- 
librij , Mj quia pariter ex propofit.8. lib. j.babemus 
M, centrum zquilibrij trilinei . Cumergoexpropo- 
fit. anteced. habeamus etiam P, centrum zquilibrij 
trunci fini ftri , fi vnitis pun&is P, M, linea PM, ac 
ipfaprodu&a ad Q, fiat reciproci ad MP, 
vt truncus finifter > ad truncum dexterum. Erit Q, 
centrum arquilibri j trunci dexteri . Ratio vero trun- 
ci ad truncum habetur in calce fchol. propofic- 9. 
lib. j. • 

SCHOLIVM. 

Adinuenimus ergo centra a?qu ilibrij in bafiprar- 
didorumtrnncorum. Sed hxc centra alio modo po- 
tuifient reperiri vnum ex alio. Quod vt intelliga- 
«ftis, mfpiciaturfchema fequens, in qno prius fup- 

pona- 
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ponamus ABF, cflfe 
femiparabolam , cuius 
diameterfit BF, ba- 
fis A F, & cui ficcir- 
cumfcriptum parallc- 
logrammum D F, & 
tam fuper ipfo, quam 
fuper femiparabola,in- 
telligamus cylindricos 
re&os aequealcos fe- 
dos diagonaliter pla- 
no tranfcunte per ba- 
fim A F, & per k O. 

Paret occulariter paral 
lelcpipedum diuidi in 
duo prifmata ; & cy- 
lindricos vtrofque fu- 
per femiparabola , & 
fuper trilineo, in fuos 
truncos dexteros, &finiftros j & prifma quodlibec 
conftare ex duobus horum truncorum» vtfupra expli- 
catam fuit in fchol. 2. propofic. 2. Cum ergo v.g, 
prifmatis fmiftri A D kO F B, habeamus ex pro- 
pofit. 2. centrum aequilibrij in bafi DFj repertoin 
eadem bafi DF, centro atquilibrij alreiutrius trun- 
ci finiftri,nempe vel ADBOk,vel ABFO:ftatim 
ex fola proportione > quae reperitur inter ipfos trun- 
cos , facillime eliciemus centrum alterius trunci . Sic 
quoniam ex propofit. 7. habemus in alcitudineprif- 

matis 
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matis cius centrum grauitatis, reperto centro graui- 
tatis in altitudine alterutrius trunci finiftri, ex ea- 
dem proportione truncorum reperiemus centrum 
grauitatis alterius trunci . Proportiones ver6 caden- 
tes inter truncos, reperientur in varijspropofitioni. 
buslib. 3. in quibus aflignantur rationes cylindro- 
rum circumfcriptorum varijs folidis rotundis , ad ip- 
fa. Hxc quae diximus facillime fient manifefta pe- 
ritis gcoraetris,acpradertimijs, qui infpexerint alias 
anobisferipta. 

Vfque modo aflignauimus pun&um praecifum-. 
tequilibrij fupradi&orum truncorum , in fequenti 
propoli t* ficuti fere in omnibus fequentibus , non 
punftum praecifum , fed lineas dumtaxat , in quibus 
fint centra ^quilibrij innumerabilium truncorum , 
quorum aliquos comprehendemus fequenti propo- 
iitione . Et licet non reperiaihus pun&um pr^cifum , 
attamen non putamus fequentes cognitiones a geo- 
metria poftergandas elfe , dummodo cupiat nouis 
cognitionibus, cuiuslibet fint amplitudinis, prorno- 
ucri. Sed quorumdam fequencium truncorum, re- 
periemus etiam pun&a pfcecifa, qua: fiat St centra 
aequilibri/' , St grauitatis . 


PRO- 
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PROPOSITIO XVIII. 

•dflsignare lineas in bafl nonnullorum truncorum cylindrico- 
rum reti orum fluper dmerfls flegmentis infinitarum para- 
holarum^ & trilmeorum exi flentium rvarie reflexorum » 
in quibus fint tp forum centra icquilibrij . 

' \ 

I N fuperioribus dum aflignauimus centra arquili- 
brij fupradi&orum truncorum , exhibuimus iri 
fchematibus ipfos truncos , quod non faciemus in 
hac, & in multis alijsfequcntium propofitionumj fed 
tantum ponemns fchcpiata, in quibus fint figurat, fu- 
per quibus intelligcndi fiunt cylindrici, & trunci ad 
modum fuperiorum. 

i . Efto ergo femiparabola A B D, cuius exponens 
fit numerus par , quae fic ficeta PM, parallela bafi 
A D5 intelligamus fuper fiegmento APMD, cylin- 
dricum re<ftum,fe<ftum plano diagonaliter tranfeunte 
per MD, & per pun&um in larere erefto a pun&o A . 
Trunci finiftri huiuscylindrici habebimus in MD, 
centrum aquilibrij appcnfi fecundum MD. Ratio 
eft, quia ex didis in fchol. propofit. prim. talis trun- 
cus finifter, cftproportionalitcr analogus cum fcg- 
mento conoidis APGC. Sed talis fcgir.cnti afH- 
gnauimus centrum grauitatis in fchol. propofit. r 5. 
lib.^, ergo habebimus etiam centrum afquilibri j in 
MD, illius trunci finiftri . Immo ex eodem fchol. 
habemus particulariter j quod fi A BD, fit fcmipa- 

V r.iboU 
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rabola quadratica, & H, fit centrum prardiftumi 
hGc fic fecabit AI D, vt M H, fu ad H 13, vi du- 
plum quadratum AD, cum quadrato Pm, ad du- 
plum quadratum PM, cum qu j.iraro AL3. Sicigo 
per H, ducatur parallela A P: patet in ipfa,eirc cen- 
trum tequilibrij trunci appenfi fecundum bafim_» . 
Quod pariter verificabitur in alijs irun cis infra tra- 
dendis, quodfemper intclligendem volumus, licet 
;'i nobis , brevitatis caufa , non replicabitur. Verum, 
quodnam pnn&umprxdidaelineaf, fit centrum squi- 
libri; pra?cifum,vfque nunc ignoramus , 

2 . Sed non modo habemus in MD, centrum 

a’qui- 
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aequilibrij trunci finiftri, fed etiam trunci dexter i. 
Nam hiceft proportionaliter analogus cum feg nen- 
to annuli ex APMD, reuoluto circa EA. Sed hu- 
ius Tegmenti habemus in eius axi centrum grauita- 
tis, ex propofit. 5 5 . mifcell- Quire & centrum a*qui- 
Iibrijin MD, trunci dexteri. 

• 3. Efto trilincum A BD> cuius diameter BD, 

fit autem Tedfcum linea LH, AD, paraPela, & in~ 
telligamus fuper Tegmento AlllO, cylindricum 
redhim Te&um diagonaliter phno tranTcirnte per 
DH, & pun&um in latere. Habebimus in HD, 
centrum aequilibrij trunci finiftri huiuftnodi cylin- 
drici. Nam ex Tchol. propofit 1 K. lib. 4. habemus 
in H D, centrum grauitatis Tegmenti conici aL MC. 
Quinnimo ex didtis in eodem Tchol- poflumus am- 
pliare propofit. 25. lib.3. de centro grauitatis Toli- 
dorum Lucae Valerij , ad truncum fin ftrum cylindri- 
ci exiftentis Tuper trapezio ordinario, vt t? xdr&is loc. 
citato poteft conTpici. 

4. Sed non modo habebimus in HD, centrum 
aequilibrij trunci finiftri prjdi&i cylindrici, fed etiam 
trunci dexteri 5 quod vtiqueoftendemus dari , quq- 
tieTcunque deraonftrabimus centrum grauitatis in 
k A, Tolidi orti ex rotatione ALHD,circa KA- 
Sic enim Tecatur k A, a centro grauitatis huius Toli- 
di rotundi, ficuti Tecatur H D, a centro requilibrij 
praedi&i trunci dexteri. Solidi vero cx ALHD» 
reuoluto circa KA, fic inueniemus centrum gra- 
uitatis. In kA, & in eius punclomed;io , habemus 

V a cen- 
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centrum grauitatis cylindri ex parallelogrammo 
kD. Pariter ex propofit. 37. mifcell. habemus in 
k Aj centrum grauitatis portionis fufi orti cxreuolu- 
tione portionis minoris k L A, circa k A . Quotief- 
cunque ergo nobis etiam erit nota ratio folidi ex 
A L HD, circa K A, ad didam portionem fufi, frie- 
mus confequenter quodnam fit in k A, centrum gra- 
uitatis folidi ex ALHD, circa kA. Sed rationem 
folidi ex A L H O, ad praedidam portionem fu (i, ha- 
bemus ex fchol.propofit. r 3 .lib. 5. Cum enim ibi fic 
aGfignata ratio, quam habet cylindrus ex k D, ad fo- 
lidum ex A IiH D , circa k A s diuidendo, afiigna- 
ca paritereritratiojquam habet portio fufi ex k L A, 

circa 

/ 
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circa kA> ad folidum ex ALHD, circa ean- 
dem kA. 

5, Sed fupponamus CBZ* efle quamlibet cx 
infinitis parabolis , cuius diameter B k , & fuper pa- 
rabola intelligamus cylindricum re&umfe<ftumd 7 a- 
gonalitcrper ZC, & pun&um in latere . Habemus 
duo&truncos , nempe finiftrum, & dextrum, quorum 
aflignata fuerunt in parabola : CBZ, centra atquili- 
brij in propofit-2. Ducatur QM, parallela diametro 
Bk, & per ipfam intelligamus tranfire planum ad pa- 
rabolam ere&um, fecans ambos truncos . Ergo etiam 
pars cylindrici» cuius bafis CQM, portio minor 
parabola? , habebit fuas partes truncorum . Cum er- 
go ex fchol.propofit. prim. truncus finifter cylindri- 
ci exiftentis fuper CBZ, fit proporcionaliter ana- 
logus cum fu fo ex CBZ, ciica CZ, tam fecun- 
dum totum , quam fecundum partes proportionales $ 
& pariter truncus dexter fit ficproportionalitcr ana- 
logus cum folido rotundo ARBZC: fequitur 
etiam partem trunci finiftri exiftentis fuper C QM, 
elfeproportionaliter analogam cum portione fu fi cx 
CQM, circa MCj & pariter partem trunci dex- 
tcri, effe proportionaliter analogam cum portione 
annuli ex CQM, circa GD. Cum ergo ex pro- 
pofit. 37. mifcell* habeamus in M C, centrum gra- 
uitatis portionis fufi ex QM C, portione circa M Cj 
habebimus etiam in MC, centrum xquilibrij trunci 
finiftri portionis trunci finiftri exiftentis fuper 
C Q M . Item , cum ex fchol. propofit- 1 B* lib. 4.. in. 
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ti annuli ex eodem Tegmento parabolae. 

8. Si mente intelligamus duci aliam parallelam 
Bk, contentam inter BK, YX, adeo vtdmfta, Sc 
YX, intercipiant Tegmentum intermedium parabo- 
la , & per talem lineam dudam incelligamustranfire 
planum ad normam Tupcriorumj abhocplano^, & a 
dudo per YX, continebitur pars quadam prxdi- 
derum truncorum, quorum itidem in parce Xk, ip- 
iis truncis correfpondente habebimus centra aqui- 
Iibrij didomm Tegmentorum truncorum; quia ex lo- 
cis Tupra citatisjhabemus centra grauitatis {olidorum 
rotundorum truncis correTpondcntium . 

p. Jn fchem. propofit, i. prim. part. intelligamus 
Temiparabolam quamcunque, ABD, cuiusexpo- 
nens fit numerus par , qux fit Tcda FG, axi BD, 
parallela j Tuper Temiparabola ADB, intelligamus 
cylindricum redum fedum cliagoHaliter plano tran- 
feunte per B D, & per pundum in latere eredo a 
pun&o A. Huius truncus finifter ,eftproportiona- 
liter analogus cum conoide ABC- Inte/ligamus 
per FG, tranfire planum cre^^i^aVabolx ge^ 
trici,qnod vtiqueTecabitilfci^^pftcum jn duas par* 
tcs,quarum illa exi ftens Tuper portione minori iKFG» 
erit proportionaliteranalogacum annuloex A F G, 
reuoluta circa OD. Huius portionis illius trunci 
Tifiiftrijhabemusln QD, centrum arquilibrij, quia 
in Tchol. prim. citat, propofit. ailignatum fuit in_, 
OD, centrum grauitatis annuli AFGQPC . 
Particularius autem habebimus e* loc.citat. fi ABD, 
> ~ * r \ iit - 
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fit femiparabola quadratica > femper OD, fic feca- 
ri £ centro aequilibri) partis trunci finiftriexiftentis 
fuper AFG, vt pars terminata ad O, fit ' 
relisus dupla. 

io. Si prardi&a pars trunci fuper AFG 
ftens,fecetur plano parallelo AECH, habebimus 
cx fchol. z. citat, propofit. in fine, in L D, centrum 
aequilibri) partis illius trunci exiftentis fuper AklG. 
Ec particularius habemus , quod in parabola quadra- 
tica, L D, a tali centro arquilibrij fic fecabitur, vt 
pars terminata ad L, fit ad reliquam, vt duplum 
redangulum AGC, cum 
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matis cius centrum grauitatis, reperto centro graui- 
tatis in altitudine alterutrius trunci finiftri> ex ea- 
dem proportione truncorum reperiemus centrum 
grauitatis alterius trunci . Proportiones ver6 caden- 
tes inter truncos, reperientur in varijspropofitioni. 
buslib. 3. in quibus aflignantur rationes cylindro- 
rum circumfcriptorum varijs folidis rotundis , ad ip- 
fa . Hazc quai diximus facillime fient manifefta pe- 
ritis geometris, ac praefertim ijs, qui infpexerint alias 
anobisferipta. 

Vfque modo aflignauimus pun&um praecifum_, 
requilibrij fupradi&orum truncorum , in fequenti 
propofit. ficuti fere in omnibus fequentibus > non 
punftum praecifum , fed lineas dumtaxat , in quibus 
iint centra squilibrij innumerabilium truncorum, 
quorum aliquos comprehendemus fequenti propo- 
fitione . Et licet non reperiartius pun&um prgeifum , 
attamen non putamus fequentes cognitiones a geo- 
metria poftergandas effe , dummodo cupiat nouis 
cognitionibuSjCuiusiibet fint amplitudinis, promo- 
ueri. Sed quorumdam fequentium truncorum, re- 
periemus etiam pun&a praxifa, qux fint & centra 
aequilibri; , -St grauitatis . 


PRO- 
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PROPOSITIO XVIII. 

Jfsignare tineas in bafi nonnullorum truncorum cylindrico- 
rum re florum fuper diuerfs fegmentis infinitarum para- 
holarum, & trilmeorum exi flentium nsarie re femorum» 
in quibus fint tp forum centra aqutlibrij . ■ 

'* \ 

I N fuperioribus dum aflignauimus centra trquili- 
brij fupradidorum truncorum , exhibuimus in 
fchematibus ipfos truncos , quod non faciemus in 
hac, & in multis alijsfequcntium propofitionum; fcd 
tantum ponemns fchejnata, in quibus fint figurat, fu- 
per quibus intelligendi funt cylindrici, & trunci ad 
modum fuperiorum. 

i. Efto ergo femiparabola A B D, cuius exponens 
fit numerus par > quat fit fecta PM, parallela bafi 
ADj intelligamus fuper fegmento APMD, cylin- 
dricum redii m,fedum plano diagonaliter tranfeunte 
per MD, & per pundum in latere credo a pundo A . 
Trunci finiftri huiuscylindrici habebimus in MD, 
centrum crquilibrij appenfi fecundum MD. Ratio 
eft, quia ex didis in fchol.propofit.prim. talis trun- 
cus finifter, cft proportionalitcranalogus cum feg- 
mento conoidis APGC. Sed talis fcgir.cnti afti- 
gnauimus centrum grauitatis in fchot. prope- fit. 1 5. 
lib. 4, ergo habebimus etiam centrum aequilibri j in 
M D , illius trunci finiftri . Immo ex eodem fchol. 

habemus particulariter? quod fi A BD, fit femipa- 

V rabolo, 


*54 


Mifccllanei Geometrici , 



pium quadratum AD, cum quadrato Pm, ad du- 
plum quadratum PM, cum quadrato AD. Si -ergo 
per H, ducatur parallela A D: patet in ipfa, e lfc cen- 
trum aequilibri; trunci appcnfi fecundum bafinn_. . 
Quod pariter verificabitur in alijs truncis infra tra- 
dendis, quod Cmper intclligcndem volumus, Jicet 
a nobis , breuitatis caufa , non replicabitur. Verum, 
quodnam pundhim prardi&c lineae, (it centrum aqui- 
liori; pra:cifum,vfquc nunc ignoramus , 

2. Sed non modo habemus in MD, centrum 

■ -1 'V '** ' 
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aequilibrij trunci finiftri, Ted etiam trunci dexter i. 
Nam hiccft proportionaliter analogus cum feg nen- 
to annuli cx APMD, reuoluto circa EA. Sed hu- 
ius Tegmenti habemus in eius axi centrum grauita- 
tis , ex propofit. 3 5 . mifcell- Quare & centrum tequi- 
librijin MD, trunci dexteri. 

3. Efto trilineum A BD> cuius diameter BD, 
fit autem Te&um linea LH, AD, paraBela, & in- 
telligamus fuper Tegmento A LH D, cylindricum 
rc&um Te&um diagonalitcr phno tranTeunte per 
DH, & pundum in latere. Habebimus in HD> 
centrum aequilibrij trunci finiftri huiuTmodi cylin- 
drici. Nam cxTchol. propofit t K.lib. 4. habemus 
in H D, centrum grauitatis fegmcnri conici ALMC. 
Quinnimo ex di&is in eodem Tchol- poflfumus am- 
pliare propofit. 25. lib.g. de centro grauitatis Toli- 
dorum Lucae Valerij , ad truncum fin ftrum cylindris 
ci exiftentis Tuper trapezio ordinario, vt exdi<$is loc. 
citato poteft conTpici. 

4. Sed non modo habebimus in HD, ccntrimi 
aequilibrij trunci finiftri pr^di&i cylindrici, fed etiam 
trunci dexteri i quod vtiqueoftendemu$ dari , quo r 
tieTcunque derapnftrabimus centrum grauitatis in 
k A , Tolidi orti ex rotatione ALHD,circa KA« 
Sic enim Tecatur kA, a centro grauitatis huius Toli- 
di rotundi, ficuti Tecatur H D, a centro aequilibri j 
pnedi&i trunci dexteri . Solidi vero ex A LH D, 
reuoluto circa KA, ficinueniemus centrum gra- 
uitatis. In kA, & in eius pun&o medio, habemus 

V a ccn- 







centrum grauitatis cylindri cx parallelogramnio 
kD. Pariter ex propofit. 37. mifcell. habemus in 
k A, centrum grauitatis portionis fu (i orti cx reuolu- 
tione portionis minoris k L A, circa k A . Quatief- 
cunque ergo nobis etiam erit nota ratio folidi ex 
ALHD, circa K A, ad didam portionem fufi, fcie- 
mus confequenter quodnam fit in k A, centrum gra- 
uitatis folidi ex ALHD, circa kA. Sed rationem 
folidi ex A L H D, ad pradidam portionem fufi, ha- 
bemus ex fchol. propofit. ij.Iib. 3 . Cum enim ibi fic 
afiignah ratio, quam habet cylindrus ex kD, ad fo- 
lidum ex A LH D , circa k A ,• diuidendo, afligna- 
ta paritercricratiojquam habet portio fufi ex k L A, 

• ’ ' circa 
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circa k A > ad folidum cx ALHD, circa ean- 
dem kA. 

5, Sed fupponamus CBZ, efle quamlibet cx 
infinitis paraoohs, cuius diameter Bk, & fuper pa- 
rabola intelligamus cylindricum redumfedumdTa- 
gonalitcrper ZC, & pun&um in latere. Habemus 
duo&truncos , nempe finiftrum, & dextrum, quorum 
aflignata fuerunt in parabola CBZ, centra aequili- 
brij in propofit-2. Ducatur QM, parallela diametro 
Bk, &per ipfam intelligamus tranfi re planum ad pa- 
rabolam eredum, fecans ambos truncos . Ergo etiam 
pars cylindrici, cuius bafis CQM, portio minor 
parabolx , habebit fuas partes truncorum . Cum er- 
go exfchol.propofit. prim. truncus finifter cylindri- 
ci exiftentis fuper C BZ, fit proporcionaliter ana- 
logus cum fu fo ex CBZ, circa CZ, tam fecun- 
dum totum, quam fecundum partes proportionales? 
& pariter truncus dexter fit fieproportionalirer ana- 
logus cum folido rotundo ARBZC: fequitur 
etiam partem trunci finiftri exiftentis fuper C QM, 
e fte proportional iter analogam cum portione fuficx 
CQM, circa MC$ & pariter partem trunci dex- 
tcri, efle proportionaliter analogam cum portione 
annuli ex CQM, circa GD. Cum ergo ex pro- 
pofit. 37. mifcell- habeamus in M C, centrum gra- 
uitatis portionis fufi ex Q^M C, portione circa M C; 
habebimus etiam in MC, centrum atquilibrij trunci 
finiftri portionis trunci finiftri exiftentis fuper 
CQM. Item , cum ex fchol. propofit- 1 S,. lib. 4. in, 
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fine, habeamus in GD, centrum grauitatis fegraeti-< 
tiannuli ex portione MQC, reuoluta circa GD; 
habebimus confequenter in M C, centrum xquili- 
brij portionis trunci dexteri cylindrici exiflentis fu- 
per CQ^M. Item reliqua pars trunci finiftri, nem- 
pe ea, cuius bafiseft portio maior MQJiZjeftpro- 
portionalirer analoga cum portione fufi ex MQBZ; 
fiaiti reliq a pars trunci dexteri, eft proportionaliter 
analoga cum portione annuli ex eadem portione ma-< 
ioii. Ergo ex citat, propofit. $$ mifcell. habebimus 
in Z M , centrum aequilibri/ illius portionis maioris 
trunci fin ftrj ,* quia ibjdem afiignauimus in ZM, 
centrum grauitatis portionis maioris fufi ex MQBZ. 
Pariter ex citat, fchol. propofit» ifl.lth 4 .habebimus 
in Z M , centrum arquilibr$ prasdi^te portionis ma- 
ioi is trunci dexteri, quia habemus ia S G, centrum; 
grauitatis portionis annuli ex M QJi Z, circa S G. f 
6 . Si intelhgamus^ftam duci planum per B K, 
ad parabolatn etWfni > habebimus in KM, centra 
atquilibrij amborum truncor.uj&tiparcis cylindrici >: 
cuius bafis Tegmentum ad liaotettum Q B k M . Si- 
nj^wd^l^pi^^fit. 3 7 . mifcell. in qua affign aqjjfc ' 
in k M, centrum grauitatis partis fufi orta; cx r^iof 
lotione. M Q B K , circa k M . - Dexteri vero '"ei 
fchol. citat- propofit. 18. lib. 4- in qua aflignatur in 
B G, centrum grauitatis partis annuli ortx ex reuolu- 
tione ciufdem Tegmenti circa B G. 

7. Si ducamus etiam YX, Bk. parallelam , per 
quam inceiligamus tranfire planum ad parabolam 



ere&um : ex locis citat, habebimus centra rquilibrij 
in XM, Tegmentorum prredi&orum truncorum^* 
contentorum inter plana per Q M, & per Y X. Seg- 
menti trunci finiftri, quia in citat, propofit. mifccll. 
afTignauimus in XM, centrum grauitaris Tegmenti 
intem eJ'/ fufiex MQYX, reuoluto circa XM. 
Segmenti verot*unci dexteri, quiainloc. citat. lib. 
4. afTignauimus in V G, centrum grauitaris Tcgmen- 
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ti annuli cx eodem Tegmento parabolas. 

8. Si mente intelligamus duci aliam parallelam 
Bk, contentam inter BK, YX, adeo vtdmfta, & 
YX, intercipiant Tegmentum intermedium parabo- 
la: ,& per talem lineam dudamincelligamustranfire 
planum ad normam Tuperiorumj abhocplano^ &a 
du<flo per YX, continebitur pars quasdam prasdi- 
derum truncorum, quorum itidem in parce Xk, ip- 
fis truncis correTpondente habebimus centra asqui- 
librij didorum Tegmentorum truncoruimquia ex lo- 
cis Tupra citatis, habemus centra grauitatis Tolidorum 
rotundorum truncis correTpcndentium . 

p. Jn Tchem. propofit, 2 . prim- part- intelligamus 
fcniiparabolam quamcunque, ABD, cuius expo- 
nens fit numeras par , qua: fit Teda FG, axi BD, 
parallela j Tuper Temiparabola ADB, intelligamus 
cylindricum redurn Tedum dkigonaliter plano tran- 
Tcuntc per BD, & per pundum in latere ciedo a 
pundo A . Huius truncus finifter , eft proportiona- 
liter analogus cum conoide ABC- Intelligamus 
per FG, tranfire planum eredum paraboke geni- 
trici-, quod vtique Tecabic illum truncum Jn duas par- 
tes, quarum illa exiilens Tuper portione minori AFG, 
erit proporcionaliteranaJogacuni anntiloex A F G, 
reuoluta circa OD. Huius portionis illius trunci 
Tirnftri, habemus in OD, centrum aquilibrij, quia 
in Tchoh prim. citat, propofit. aflignatum Tuit in_, 
OD* centrum grauitatis annuli AFGQPC. 
Z^arcicu Jaiius autem habebimus ex loc.citat. fi ABO, 

fit 
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fitfemiparaboIaquadratica,femper OD, ficfeca- 
ri d centro aequihbrij partis trunci finiftriexiftentis 
fuper AFG, vt pars terminata ad O, fit femper 
reliquae dupla. 

io. Si prardi&a pars trunci fuper AFG, exi- 
ftens , fecetur plano parallelo A E C H , habebimus 
cx fchol. i. citat, propofit. in fine, in L D, centrum 
aequilibri; partis illius trunci exiftentis fuper AklG . 
Ec particularius habemus , quod in parabola quadra- 
tica, L D, a tali centro ^quilibrij fic fecabitur, vt 
pars terminata ad L, fit ad reliquam, vt duplum 
retf angulum AGC, cum re&angulo KIM, ad 
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duplum re&angulum klM, cumre&angulo AGC. 
Pariter colligemus exdicfro fchol. talecentrum arqui- 
librij taliter fccare mediani tertiam partem LD, vt 
pais propinquior L, fitadreliquam,vt re&angulum 
AGC, ad rcdhnguhimr k I M. 

ii« Iqrelligamits conoides ABC, paraboli- 
cuiri , cuius expopcns fit numerus par ; hoc fic fe- 
dum plano E PH , acjquidiftanter axi BD, & ad 
parabolam genetricem credo j fuper femifigura_, 
E FG, intelligamus cylindricum redum fedum... 
diagonaliter plano tranfeunte per F G , & perpun- 
dum in latcreeredoapnndo E: huius truncus finK* 
lier erit proportionaliter analogus cum folido rotun- 
do E FH, genito ex rotatione fimifigurae EFG, 
circa F G. Trunci finifh i pi «dati cylindrici appen- 
fi fecundum FG, habebimus in F G; centrum 
quilibrij . Hoc vero habebimus ex fi hol. 2. cic- pi 0- 
pr.fit. in principio. Srcuti fecto rali t unco, plano’ 
nN, parallelo EH$ etiam figmentorum hriius 
trurrei , habebimus in partibus F G , corrcfponticn- 
tibus, centra icqtfilibrij. 

12. Sit femiparabola quxcunqiie A B D, cuius 
axis ADjbafis BD, cui fit ducta parallela FG: 
fu per A B D , femiparabola intelligamus cylindri- 
cum rectum fec tum diagonaliter plano tranfeunte 
per BD, & perpunctum in latere erecto a puncto 
A. Si intelligemustriincumfinifirum fccari alio pla- 
no infiftcntc ipfi FG, ac erecto fcmiparaboIa?; por- 
iio huius trunci exiftens fuper femiparabola ad ver- 
_ ,■ riccm 
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ticem AFG, erit proportionaliter analoga cum 
annulo AFGQPC, orco ex rotatione feml para- 
bole ad verticem circa BD. Expropofic.i j.prim; 
part. habebimus in OD, centrum aequilibri; Teg- 
menti illius trunci finiftri. Sicuti intellecto femifu- 
io parabolico ABC, fectoque ipfo, femifigura-. 
EFG, aequidiftanter BD, ad fem i parabolam-, 
A B D, erecta, ac fuper fem i figura EFG, intelle- 
cto cylindrico recto fecto diagonaliter plano tran- 
feunte per FG, & per punctum in latere erecto a 
puncto Ej trunci finiftri huius cylindrici habebi- 
mus, ex fchol. citat, propo fit. ia FG, centrum acqui- 

X 2 libri;* 
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librij. Sed hxc fune vniuerfalia. Particularius et- 
enim, ex eodem fcholio, habebimus, quod fi AG» 

G D, fint squales, poterimus etiam in numeris expri- 
mere, in qua ratione fecentur OD, FG, a centris 
squilibrij prsdidorum truncorum cylindricorum . 
Hsec omnia facile percipientur cx fcholio citato. 

13. Sed in eodem fchcmatefupponamus ABD, 
efle trilincum quodcunque cuius axis BD, bafis A D, 
&axi BD, fitdu&a GF, parallela: fuper ABD, 
intelligamus truncum finiftrum cylindrici redi fe&i 
diagonalitcr plano tranfeunte per B D, &pun< 3 um 
inlatereeredloapun&o A,- & hic truncus concipia- 
tur fcdlus plano erc&o per GF. Vt prius difeurren- 
tes, concludemus, partem trunci exiftentem fuper 
A G F , efle proportionaliter analogam cum folido 
orto ex rotatione ipfius A G F, ciica B D . Quare cx 
fchol. prim. propofit. 15. prim.part. habebimus in 
OD, centrum squilibrij ipfius trunci fecundum^ 
OO, appenfi. Qjuod fi conicus A BC, inrelligatur 
fc&us figura EFH, & fuper F G E , intelligamus | 
cylindricum rectum fecium diagonalitcr plano tran- 
fcunte per G F, & pumilum in latere ere&o a pundlo 
E. Huius trunci finiftri habebimus in- G F, cen- 
trum aequilibrij appenfi fecundum GF, exfchol.2. 
citat, propofit. 

«14. Si in fchem. propofit. vltima: prim.part.fup- 
ponamus HAC, H D F, efle duas femiparabolas 
quadraticas xquales, vt ibidem explicatum fuit, & 

atovbiUbec ordinarim applicata HFC, duftaque 

DK, 
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D k, parallela eidem , fuper HDKC, concipiamus 
cylindricum rectum fectumdiagonaliter plano tran- 
feunteper H D, & per latera erecta a punctis G A k. 
Huius truncus dexter in hoc cafu fecabitur a fupfcrfi- 
cieinfiftcnte eurus D E F, induas partes. Eccum 
totus talis truncus fit proporcionalicer analogus cum 
toto frufto conoidali orto ex rcuolurione H D k C , 
circa DH, & pariter eius pars exiftens fuper ferni- 
parabola HDF, fit proportionaliter analoga cum 
conoide ex ipfa genito 5 erit reliqua eius pars, nitn- 
pe exiftens fuper quadi ilaterocu ruo FDkC, pro» 
portionaliter analoga cum folido ex ipfo, reuoluto 

circa DH, orto * Ex fchol. ergo citat, propofit. ha* 

bemus 
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bemus centrum aequilibri; portionis illius trunci exi- 
ftentis fuper quadrilatero dicto appenfi fecundum 
DH, diuiderefemperipfam bifariam . Sic dicatur 
de quibuslibet partibus fegmenti illius trunci refecti 
planisparallelis plano erecto fuper F C. 

SCHOLIVM. 

Omnium fupradictorum truncorum in prxfenci 
propefit. contentorum , allignauimus folummodo 
lineam in bafi, in qua fint centra aequilibrij ipforum . 
Non clefunt tamen modi notandi puncta prarcifa , in 
aliquibus ipforum , nempe in explicatis quatuor pri- 
mis numeris . Antequam ergo vlteriiis procedamus, 
deterroinauimus ha?c centra indagare . 

PROPOSITIO XIX. 

Trunci finiftri cylindrici redi exijlentis fuper figmento ad 
bafim fimiparaboU , cuius exponens jit numerus par , ac 
rtfiedi plano diagonahter tranfiunte per diametrum p.ira- 
bola , (dy punCium in latere , centra aquilibrij in baji , 
gr auitatis in altitudine pojfiunt a fis ignari. 

S it B AD, femiparabola quacunque, cuius ex- 
ponens fit numerus par, quse fit fecta F H, B D, 
baii parallela , fuperque fegmento F B D H , fit cy- 
lindricus rectus fectus diagonaliter plano tranfeunte 
pex p H, diametrum , & punctum in latere . Trun- 





rPars Secundi 

ci finiftri F k H D E B, hu- 
iufce cylindrici in BPHF, 
centrum xquilibrij poteft 
aflignari . Concipiamus to- 
tum cylindricum fupcr fe- 
miparabola BAO, exi- 
ftentem feccum per AD, 

& punctum in latere, Tam 
ABDE, trunci finiftri to- 
tius huius cylindrici , quam 
cius portionis FA Hk, exi- 
ftentis fupcr fcmiparaboli' 
ad verticem AFH, habe- 
mus in baftbus BaD, 

AFH, centra aequilibrij , 
cx propof. 1 i. Si ergo men- 
te coniungamus haec centra 
linea , qua: taliter produca- 
tur ad partes centri totius 
trunci , vt fit reciproce in- 
tercepta mter ha:c centra , ad produ&am , vt pars 
trunci fuper B F H D, ad partem trunci fuper HAF. 
Inuentum punctum, erit centrum aequiljbrij frufti il- 
lius trunci finiftri fuper BFHD, ac fecundum-# 
B F H D , appenfi . Si ergo habemus rationem pra»- 
dictotum Tegmentorum trunci fmiftrifuperfcmipa- 
rabolacxiltentis , habebimus etiam punctum aequi- 
libri , quod Quxritur . Sed praedicta ratio datur. 
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Quod vero detur prodicta ratio, patet. Quia, cum 
truncus finifter prodictus, fit proportionaliter ana - 1 
logus cum conoide parabolico ex B A D, circa DA, 
erit pars ipfius exiftens fuper BFH D, ad partem 
cxiftentem fuper H AF, vt Tegmentum conoidale 
cx B F H D, ad conoides ex H A F f nempe ex pro- 
pofit. prim.lib 2. diuidendo , vtexcefltis poteftatis 
B D , duplici gradu altioris poteftate pdrab&la?, fu- 
pra fimilem potcftatem H F, ad fimilem poteftatem 
H F . Centrum grauitatis rcperictur eodem modo . 
Nam , cum dentur centra grauitatis in altitudinibus 
amborum truncorum cxiftentium fuper BAD,FAH, 
& pariter detur altitudo portionis exiftentis fuper 
F B D H , quia in ipfa datur dentrum arquilibrij j 
coniunctis centris grauitatis truncorum exiftentium 
fuper B A D, FAH, productaquelineafoccurret 
altitudini portionis trunci exiftentis fuper BFHD, 
in centro grauitatis ipfius . 






PROPOSITIO XX. 


Eiu filem cylindrici trunci dexten , Centra dquillbrij in bafi, 
•($ grauitatis m altitudine afisigiarC. 


.d 


P Ropofitio probari poteft diuerfis modis, nos vno 
dumtaxat contenti erimus . 'Totius cylindrici 
fuper BFHD, exiftentis datur in BFHD, cen- 
trum a:quilibrij , quia ex fchol.prim. propofit. 1 1. 
lib.j. cirffcfem BFHD, dacurccntrutir grauitatis. 
-2 Ex 
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Expropofit. anteced-datiir « 
in • B F H D , centrum x- 
quihbrij trunci fmiftri. Ra- 
tio trunci ad truncum ,ha- 
bcrur ex fchol. 2. citat, 
propofit. n. lib. $.• quia 
ibi aflignatur ratio fo!idi J 
cx BFHD, circa DH, 
aci folidum cx eodem Teg- 
mento circa parallelam-. 

DH , ductam per BS. 
Quare patet propofitum. ^ 
Centrum grauitatis repe- 
lietur cx ijfdcmdatis cen- 
tris grauitatis . Quod e- 
tiam intelligetur in dua- 
bus fequentibus prbpofi- 
tionibus . 


ui 



PROPOSlflO XXI- 

Trunci finiHri cyltndrici reTii exi flentis fuper quolibet in - 
finitorum trapezjorum, & refi.SU plano diagonali ter tran- 
ficunte per diametrum trilmei , & pmSlum m Utere , cen- 
tra xquilibrij in bafi m altitudine grauitatis 3 pofiunt 

afsignari . 

' t f. • * 
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S Vpponatuc ABD, quodlibet ex infinitis trili- 
neis parabol icis, cuius diameter DA, & dd- 
da F H , parallela A D, fuper trapezio B FH D, 
concipiamus cylindricum redum (edutn per H D* 
& pundum in latere . Trunci finiftri eft aflignabile 
in trapezio centrum aequilibri; . Nam , yt priuscon- 
eludemus , intelledo toto trunco finiftro exiftente 
fuper trilineo, nos habere in A B D, centrum anjui, 
librij totius, & in F A H, centrum aequMib«i; portio- 
nis exiftentis fuper ipfo, expropofit, 10. Scderia ii 
habemus rationem fegmenti talis trunci exi ftentis 
fuper trapezio , ad truncum exiftentem fuper trilineo 
ad verticem. Quia cum ille truncum finifter, fitpro^ 
portiortaliccr analogus Cum conico ex ABD, circa 
DA, habemus ex propofit.2. lib t. eflfediuidendo, 
frudum ex F B D H , ad. conicum ad verticem cx 
F A H , vt exceflus poteftaps p A,, cuius exponens 
fit duplus vnitate audus exponentis trilinei , fupra 
fimilem poredatem AH, ad fimilem potedatem 
AH. 

PROPOSITIO XXII. 

clM flm funt prxdtR* centra afsL 

mkha- 

■pA*et aci mqi^propofit.aQ, Quia cumcylin- 
X drici exiftentis fuper trapezio, habeamus cen- 
trum orquilibri; in trapezio, f habemus etenim tra- 

pe- 
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pezij centrum grauitatis ex fchol. propofic. 1 $. lib. 
1 -) & paricerin eodem ex propofir. anteced. habea- 
mus centrum xquilibrij trunci finiftri, cum pariter 
ex eodem fchol. habeamus rationem trunci acftrun- 
cum>quia habemus rationeth frufti ex FBDH, cir- 
ca DH, ad folidum ex eodem circa du^am per B, 
DH, parallelam; non ignorabimus centrum xqui- 
librij trunci dexteri. 

PROPOSITIO XXIII. 

oAfstguare in femicirculo , ntel femullipft lineas , in quibus 
jint centra aquilibrij nj artorum figmentorum trunci fint- 
firi cylmdrtci retlt fuper fernten culo , a >el femiellipfi exi - 
flentis , ac refeBi plano tranfeunteper diametrum arcuit , 
(ff ellpfis. 

E Sto D A B C, vel circulus cuius diameter B D, 
vel ellipfis , cuius eadem BD, ficaxis,& con- 
cipiamusfuper DAB, femicirculo, vel femiellipfi 
exiftere cylindricum redum fe&um diagonalircr pla- 
no tranfeunte per BDj & puntfum in latere. Va- 
riorum fegmentorum trunci finiftri eidfilenr, intelli- 
gimus docere in hac propofit; nos poflfe aflRgctare li- 
neas in bafi, in quibus fint ipforuiri centra xquihb?ij\ 
1. Sciendum eft centrum $quilib i j trunci finiftri 
exiftentis fu per quadrante E A B, fic dididere BE* 
v. g. in Y, vt B Y, fit ad Y E, yt 5. ad 5. ficutiex 
propofit. 20. lib-41 fecatur eadem B E, & centro gra- 

Y a ui- 
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(litatis hemifphjerij , feu hemifphaeroidis ABC. 

• i. Si quadianti fir circumfcriptum re&angulum 
KE, ac fu per trifineo A kB> concipiatur cylin- 
dricus feccus plano tranfeurite per 13 , & per latus op- 
pofitum ipfi k A a in bafioppofita j truncus finifter 
huius cylindrici, qui erit exce/Tus prifmatisfiniftri 
cxiitcnus fuper parallelogrammo k E , fupra trun- 
“ ’■»' ' ■ "" *• cum 
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cum Gniftrum cylindrici cxiftentis/uper quadrante* 
habebit Tuum centrum atquilibrij in B E > ita ipfant 
diuidens v.g, in Q^ vt fit BQ> ad QE, vt t. ad 

5. In eadem enim ratione ,.ex propoftt. citat, fccatur 
B E, a centro grauitatis folidi ex trilineo mixto Ak B, 
reuoluto circa BE. . . • 

3. Ex eadem propofit. elicietur in BQ^ centrum 
nequilibrij portionis trunci finiftri exiftenris fuper 
XBQ, minori portione» duda XQ, perpendi- 
culari B E,- quia habemus in eadem BQ, centrum 
grauitatis minoris portionis X B Z. 

4. Qoja pariter in Q D, habetur centrum graur- 
tatis maioris portionis XDZ, ex citat* propofit. 
habebimus pariter in QJi), centrum sequi librij por- 
tionis trunci finiftri exiftenris fuper XDQ, 

5. In QE, habebimus centrum sequijibrijpor-* 

tionis trunci finiftri cylindrici exifteatis fuper feg,- 
raento ad diametrum EAXQ. . . t 

6. Ducla OF, pariter normali BD, habebi- 

mus in Q F, centrum squilibrij portionis trunci fi- 
niftri exiftenris fuper fegmento intermedio FOXQ,. 
includentediametium a E. ’ .1 : , . 

7. Siinter X Q> AE, ducaturaliaparallelaip- 
fis, adcovthax, St- XQ^ intercipiantfegmentum 
intermedium , Habebimus pariter in parte ipfius 
Q E , tali fegmentocorrefpondencc, centrum sequi- , 
librij portionis trunci finiftri exiftentis fuper illo* 
Tegmento* Hsec omnia enim centra a?quilibrij..dan-. 
tur, quia in citat, propofit. aftignata fuerunt in 
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centra grauitatis partium fphaene , vel fpharroidis 
correfpondentium partibus trunci fmiftri prardi&i. 
Trunci vero dexteri prodidi cylindri, quoad fua$ 
partes, non habemus centra «qnilibrij in BD, rtifi 
ex fuppofitione circuli quadratur*, qua fuppoftta * 
nobis liceret reperire centra grauitatis in Nk, par. 
riumannuJicx DAB, circa kN. 

8 Efto ABC, qualibet portio circuli, vel elli- 
pfis , cuius axis BD, & AB,fitlinea: fuper AFBt>, 
portione concipiamus cylindricum rcdum fedum 
dugonaliterplanotranfeunte per BD, &perpun- 
dum in latere eredo a pundo A. Truncus finifter 
huius cylindrici, eft, ex didis , proportionaliter ana- 
logus cum portione fphaera:, vel fphsroidis ABC. 
Jrem , fi per lineam B A , tranfeat planum eredum 
A B D , quod dirimat truncumin duas partes ; elus^ 
portio exiftens fuper triangulo A BD, erit propor- 
tionaliter analoga cum cono ABC. Reliqua ergo 
, eius portio, cuius bafis AFBA, erit proportiona- 
liter analoga cum excefiu portionis ABC, fphzrar, 
vel fphxroidis, fupra conum ABC. Ex fchol. a. 
propofit. 45 .mifcell.fciendum eft, centrum cequili- 
brij illius fegmenti trunci exiftentis fuper AFBA, 
& a ppenfi fecundum BD, effein E, medio pun- 
do BD, in quoexloc. citat, eft centrum grauitatis 
. exCvffus ABC, portionis fupra ABC, conunu,. 
Item ft per FH, bifecantem BA, intelligamus erigi* 
planu n, fccans partem illius trunci in duas partes 
relidas hinc inde , centrum sequilibrrj partis exiften- 
tis 
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tis fu per F B H , fic fecabit B E, vt pars terminata 
ad B , fic ad reliquam vt j . ad 3. Item centrum «- 
quilibrij partis exiftentis fupcr FAH, fic fecabit 
D E, vt pars terminata ad D, fit ad reliquam vt 5. 
ad 3. Sed etiam aliarum partium illius portionis 
trunci exiftentis fuper AFBA, poflumus in BD, 
a ffignare centra squilibrij.Qu* autem h* fine,elicie- 
turexloc.cit. 

9. Si AB C D , fit circulus, vel ellipfis,- cuius 
axis BD, & ipfi BD, fit parallela GF,du<ftifque 
RG, VF, normalibus ipli BQ, fuper RGCFV, 
concipiatur cylindricus re&us feflus diagonaliter 
plano tranfeunte per RV,& per pun&um in latere 
ci e< 3 o a punrfto C . In tali cafu , truncus dexter hu- 
ius cylindrici , erit proportionaliter analogus cum 
fegmento fphacrac,vel fpha?roidis T A S G C F. Cum 
ergo fe<fto hoc trujico, plano per GF, eretfo cir- 
culo, 
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quarum exiitens fnper parallelogrammo RF, fit 
proporcionaJicer analogi erum cylindro ex eodem 
paraliclogrammo reuoluto circa RV, reliqua pars 
huius exiftens IDiper portione G CF , erit propor- 
tionaliter analog3 cum annulo er eadem portione 
icuoluta circa eandem RV. Ridiculum effct.fup- 
pofitjo E, bikcare R V, dicere, ip.fiirriefie centrum 
arqnihbrij illius portionis trunci exiftentis fuper 
GC F> cum hoc fit luce meridiana clarius . Non 
erit tamen ridiculum affirmare, actradere, OC, bi- 
fecame GF, ac per ipfiam ere&o plano dirimente 
portionCmpia:di#am illius trunci in duas partes re- 

liCtas 
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li&as hinc inde , centrum aequilibri/ alterutrius ipfa- 
rum, v. g. exiftcntisfqper OGC,fic RE, fecun- 
dum quam intelligenda appendi , fccare, vt pars 
terminataad R, fit ad partem terminatam ad E, vt 
5. ad 5. Ratio defumitur ex fchol. 2.propofit. 5. pri- 
mae partis, inquafiiicpatefa&um, fic fecari RE, a 
centro grauitatis dimiiij annuli orti ex reuolutione 
figurae O G C, rcuolutiecirba 1 *D. Sed ex fchol. 
citato , poflfumus. afiignare etiam centra aequilibrij 
aliarum partium fegmenti illius trunci: qux autem 
hx fintjlector ex fchol io citat, pp.teft <?rucre - 

te . , . t w *• 

PROPOSITIO XXIV. 

Variorum truncorum cylindricorum fu per hyyerbola <-uarie 
exigentium , aerarie re fe Clerum , afsignarc Ineas , in 
quibus fit centra tequiltbrij . 

1. IT? Sto hyperbola ABC, cuius latus tranf- 
a , uerfum GBjfuperfemihyperbola ABD, 
concipiatur cylindricus re&us fe&us diagonalitcr 
plano tranfeunte per BD, & per punctum in late- 
re. Truncusfinifterhuiuscylindrici, eft proportio- 
naliter analogus cum conoide hyperbolico ABC. 
Centrum ergoxquilibrij illius trunci finiftri, vel fic 
diuidit, ex propofit. 15. mifcell. duodecimam par- 
tem BD, ordine quartam a D, vtpars propinquior 
D, fit ad reliquam , vt dimidium GB, ad tertiam 
partem B D . Vel expropofit. 14. eiufdem,fic diui- 

Z dic 



dic quartam partem BD, ordine fecundama D, vc 
pars propior D, fit ad reliquam , vt fexta pars G B> 
ad tertiam partem GD. Vel demum , ex prop. 44. 
mifcell. fic diuidic B D, e.g.in L., vt B L, fu ad L D, 
vc G Bjcumfubfefquicertia B Q, ad dimidium GB, 
cum quarta parte DB. 

a. Si ducta B L, parallelg A D, ac fuper feg- 
mento AHLp., concipiamus cylindricum re&um 
fe£bm vtfuprayc^W trunci Onfftri huius , habebi- 
mus in L D, centrum orquilibrij; quod erit ide n 
cum ccntrpgrapitatisfegmcQti conoidis A H O C, 

cuius 


j.78 MifctlUnel Gcomttrhr, 

'i. \ ! ■ • 


Pars Secunda • 179 

cuius affignatur centrum grauitatis in LD, in pro- 
polit. 17. raifcell. 

3. Si intra hyperbolam ABC, concipiamus pa- 
rabolam quadraticam EBF, ira diuidontem A D, 
ir E, vt quadratum AD, fit ad quadratum D E, vt 
DG>ad GB; (exiftente GB, latere tranfuerfo) & 
tam fiiper femihyperbola A'B D, qitarnfupepfemi- 
parabola E B O, concipiamus* cylindricos re&osar- 
quealtos fectos plahO tranfeiHue per BDy & pce 
pun&urfrin latere erecto d purt&o A. Patet exdi- 
&is , truncum finiftrum cylindrici exi Gentis fu per’ 
femiparabola EBD, efie proportfonal iter analo- 
gum cum conoideoarabolico EBF; & truncum fi- 
niftrum cylindrici exifDnrfs fupcr femihyperbola, 
effe proportionalitcr analogum cum conoide hyper- 
bolico ABC. Differentia ergo horum truncorum, 
erit proportionalitcr analOga cum exceffu conoidis 
hyperbolici fupra conoidesparabolicum . Ex fchol. 
ergo 2.propout.4. mifcelh habebimus centrum x- 
quilibrij differentis illorum truncorum fic diuidc- 
re B D , v* g. in L v£ &L fit tripla L D , ficuti di- 
uiditur BD, itfertrto grauitatis d^f&remisconoh 

cicorutTj ^O / y- 

4. Sipj^i Hlypa ralle liro AD, in teli igamus eri- 
gi planuh^ erepunt figuris , ac fecans truncos fini- 
firos pr^didids. Ex loc. citat. habebimus in LD, 
centrtym squilibrij differentis illorum Tegmento- 
rum, TiTincortTitrr qUlain L D, habemus centrum 
grauitatis differentis Tegmentorum AHOC, & 

T Z x EkF. 
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EkF. Diuideturergo LD, a rali centro a?qu libri?, 
vtdiuiditura centro grauitatisfrufti conici contenti 
inter plana AC, HO, & quod fit Tegmentum talis 
coni, cuius diameter (it BD. 

5. In fchematc fequenti in i jfdem figuris intelli- 
gamus duftas redas BE, B a, & intclligamusqua- 
tuor cylindricos a:queaItos , quorum bafes EBD,, 
triangulum, EBO, femiparabola* ABD, triangu- 
lum, & ABD, femihyperbolaj & omnes hi cylin- 
drici intelligantur fe&i vt prius . Ex fchol. propofit. 
€• mifcellanei , deducemus , medium punfium BD, 
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effe centrum sequilibrij tam differentia? truncorum 
finiftrorumexiftentium fuper AOB femiliyperbo- 
la> & ABD, triangulo, quam fuper EDB, femi- 
parabola, & EBD, triangulo. Nam idem medium 
pun&um BD, eft centrum grauitatisexceffus vtriuf- 
que conoidis fingillatim fupra conos fibi inferi* 
ptos. 

6. Si AIT, fir triangulum reff angulum ad T, & 
AB ET, fit trapezium cuius oppofit* bafes BE t 
AT, fint parallelae , &fitparalIeiogrammum BT 
& tam fuper trapejio A B fi T, quam fuper paralle- 
logrammo B r, concipiantur cylindrici reCli fe&i 
dygonabter plano cranfeunte per ET, & per pun- 
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&nm in latere ere&o h pun&o A . Patet truncam 
Tniftrum cylindrici exiftentis fuper trapezio , eff«_> 
proportionalitcr analogam cum Tegmento conico 
ABCD; ficuti prifma firtiftrum fuper BT, cxi- 
ftens, eft proportionalitcr analogum cum cylindro 
BL.< Exceffus ergo trurifci finiftri exiftentis fuper 
trapezio, fuper prifma exiftens fuper parallelo- 
grammo, erit proportionalirer analogus cumexcef- 
fukgmenti conici ABCD, fupra cylindrum BL. 
Iracrgodiuidetuf ET, a centro arquilibrij illius dif- 
ferenti* truncorum^ ficuti diuidkUra- centro graui- 
taris oxeeffuV A'B <£-DJ Apia cylindrum BL. Setf 
centruiWgrauit^tis huius exceffits > ficdiuidit ET 5 , 
exfchol. z.propofic. io milcell. veluci diuiditur ea- 
dem ET, actncrograuicatisconoidishyperbolici, 
cuiusaxis TE, latus tranfadrfum dupla 1E. Er- 
go etiam fic diuidetur ET \ a centro aequilibri; 
differentia illius trunci, firijiftri fupra prifma fini- 
ftrum_. . 

7. In fchemate fequenti , ABC, fit femihy- 
perbola; AD, fitparallelogrammumeicircumfai- 
ptum i AB, fit eius diameter j- E 8> fic dimidium 
cius lateris tran fu Crfij & EF, fit eius coniugata 
diameter > adeo ve A F, fit parallelogrammum_,. 
Iam fuper quadrilatero mixto FEBC, concipia- 
mus cylindi icum re&um fe&um diagonaliter plano 
tranfeunteper EF, & per pun&um in latere ere<fto 
apunffo G. Ffocplanum conftituec truncum fini- 
ftrum exiftentem luper illo quadrilatero , a quo a 

pla : 
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plano per BD, erefto auferetur prifma finiftrum 
cxiftens fuper parallelogrammo BF. Truncus fi- 
nifter totus exiftens fuper quadrilatero, eftpropor- 
tionaliter analogus cum toto folido CBkL, orto 
ex rcuolutionequadrilatcn mixti circa I F. Prifuia 
vero exiftens fuper BF, eft proportionali ter ana- 
logum cum rylindro BS. Frgo excefliis trunci fi- 
niitri cxifbe.itis fuper quadrilatero mixto CB£F, 

fupraprifniafinyftmm exiftens fuper BF, critpro- 

por- 
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portionalitcr analogus cumfolido cxtrilineo mixto 
C B D, circumado circa E F . Centrum ergo aequi- 
libnjin EF, illius exceffus, ficfecabit EF,v.g. 
in 1, vc EI, fic tripla IF. Sic enim exfchol. 
propone. 1 8. mifcell. fecatur EF, a centro graui- 
tatis annuli CBDSkL. Item , (i concipiamus 
tantum partem illius exceflus trunci finiftri exiften- 
tem fuper trilinco mixto OBQ (duda NT, pa- 
rallela CL) etiam huius centrum aequilibri) ficfe- 
cabit EI, vt pars terminata ad E, fit reliquae tri- 
pla. Pariter centrum sequilibrij partis illius excef- 
ius exiftentis fuper CPQD, fccabit IF, vtfeca- 
rur acentrograuitatisfrufti conici GPRM. Haec 
enim omnia deducuntur ex fchol. cit. 

8, Si EG, fit Afymptotos hyperbolae, & den- 
tur reliqua vt prius ; cum totus truncus finifterexi. 
ftens fuper quadi ilatero mixto CBEF, fic,vt di- 
flumeft prius, proportionalitcranalogus cum foli- 
dorotundo CBkL, & truncus finiftcrexiftens fu- 
per triangulo GEF, fit proporrionaliter analo- 
gus cum cono GEM, ergo differentia horum_. 
truncorum, nempe illa, qua: exifiit fuper quadrila- 
tcro CBEG, erit proportionaliter analoga cum 
folido rotunda GCBEkLM. Ex fchol. ergo 2« 
propofit. 1 9- mifcell. habebimus, fecari EF, in me- 
dio fui pundo a centro aequilibrij illius differentiae, 
ficuti fccatur a centro grauitatis illius folidi . Sed 
non folum cx !oc. citat, fic fecabitur EF, a centro 
a:quilibrij tOtius diffc» entiac , fedetiam fiefecabitur 
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quaelibet pars EF, quae correfpondeat cuilibet par- 
ti illius differentiae . Quod etiam intelligendum cft 
fi omnia intelligcrentur duplicari ex altera parte 
K B . Hxc facile intelligentur ab intuente locum 
citatum. 

9. Si intelligamus ABD, cflefemihyperbolam,' 
cuius latus tranfuerfum EB,- centrum F; &afym- 
ptotos FGj bafis vero DA, fitprodu&aad G, 
ac BI, fit DG, parallela. Concipiatur fuper 
G 1B D, cylindricus re&us ferftus diagonaliter pla- 
no tranfeunte per BD, & per pun&um in latere 
erc&o a pun&o Gj truncus finifter huius cylindri- 
ci, cft proportionaliter analogus cum frufto conico 
G 1 k H . A plano tranfeunte per curuam B Q A , 
eietfo hyperbolae, a tali trunco aufertur truncus fi- 
mfter exiftens fuper femihyperbola ABD, quod 
vtique eft proportionaliter analogus cum conoide 
hyperbolico ABC. Ergo differentia horum trun- 
corum , quse erit exiftens fuper quadrilatero mixto 
G 1 B A , erit proportionaliter analoga cum exceftu 
folidi GlkH, fupra conoides ABC. Ex fchol. 
propofit. 10, Mifcell. in quo dicitur centrum graui- 
tatis exceffus fegmenti conici G I K H, fupra co- 
noides fecare femper BD, in eius medio puntfto, 
haurietur fic etiam fecari eadem B D, a centro ;tqui- 
librij d ffjren tigillorum truncorum . Et cum in eo- 
dem fcholio fic affirmatum, fic etiam fecari partes 
axis a ceneris grauitatis partium folidi correfpou- 
dentium, v, g. duelo plano N P,* parallelo GH, 

A a etiam 
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etiam O D , bifariam diuidi h centro gi auftatis ex- 
cc/Tusfrufliconici GNPH, fuprafcgmentumco- 
noidis AQ^TC, fic etiam diu i detur OD, Cen- 
tro Jtquilibrij diffe; entia: illorum truncorum exi- 
flentis fuper GHQA, 

io. Ex fchol. j propofit. ad. mifcell. eliciemus 
centra a^quilibrij aliorum Tegmentorum, qua: nunc 
explicabimus , In fchemare ergo illius propofir. 
quod iterum apponimus, iurelligamus AI3C, efle 

> h >'“ 
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hyperbolam, cuius axis BNj latus tranfiierfum 
E B i centrum L > & fc M , fic fecunda coniugata 

A a 2 dia- 
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diameter. Intelligamus fuper ABC, hyperbola 
cylindricum re&um fe&um diagonaliter plano tran- 
feunteper K M, & per latus oppofitumipfi AC. 
Huius cylindrici truncus finiftererit ex didis , pro- 
portionaliter analogus tam fecundum totum , quam 
fecundum partes proportionales cum annulo lato ex 
hyperbola ABC, circa kM, rcuolura. Excitat, 
ergo fcholio variorum fegmentorum huius trunci fi- 
niftri habebimus in k M , centium rpquihbrij- Ha- 
bebimus enim fic fecari kL , a centro aequilibri j 
trunci finiftriexiftentis f per femibype bola ABN» 
vt pars terminata ad L, fit ad rei. quam vt 5 . ad $. 
Pariter habebimus quomodo fccetui pars Lk, cor- 
refpondens parti trunci finiftri exiftenri fuper 
IHBN, a centro aequilibri ilhus . mc dicatur de 
ceteris partibus ; haec enim omnia nimis fune mani, 
fcfta , & facile a perito geometra intelligcntur ex 
fchol. citat. & ex exemplis fupra traditis . 

1 1 . In fchem. propofit. 41. mifcell. fint conoidea 
hypeibolicum ABC, & parabolicum item ABC, 
quod in propofit. 41. eiufdcm probauimus totum 
cadere intiajiyperbolicum, fuper femihyperbola-. 
AFBD, ihtehigamus cylindricum redum.fedum 
diagonalitefplanO tranfeunteper BD, &pcrpun- 
dum in latete credo a pundo A . Huius truncus fi- 
nifter , a pla no eredo fem i hyperbolae , ac tranfeun- 
tepercuruam parabolicam BEA, fecabicurin duas 
partes, quarum vna erit truncus finifter cylindrici 
eredi fuper femiparabola > altera erit exceflus* 

trun- 
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trunci Gniftri hyperbolici fupra truncum finiftruni 
pirabolicum . Cum ergo vterque truncus finifter > 

fit proportionaliter analogus cum fuo conoide s erit 
differentia ipforum , c. ius bafis exceffus femihyper- 
bolae fuperfe mi parabola, proporcionaliter analoga 
cum exceffu co.noidis hyperbolici, fupra conoides. 
parabolicum. Expropofic.4Z- mifcelhinquaoften- 
dicur H, medium pun&um efle centrum 

grauitatis exceflus conoidis hyperbolici fupra co- 
noides parabolicum , habebimus idempun^um H >• 
effe centrum xquilibrij differentiae illorum trunco- 
rum 
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rum finiftrorum appenfic fecundum B D. 

12. In fchem. propofit- 4. prim.part. fuppona- 
mus ABD, efle femihyperbolam , cuius axis B D, 
latus tranfuerfum BH, &ipfi BD, fitdudavbili- 
libet E O, parallela, qua? fic producatur ad k, vt 
k E, fit aequalis com politas cx HL,& LB: fuper 
ABD, intelligamus cylindricum redum feduni^ 
diagonaliter plano tranfeunte per BD, & per pan- 
dum in latere eredo d pundo A. Per EO, in- 
telligamus tranfire planum eredum femihypcrbolas, 
quod fecabit truncum fimftrum cylindrici exiftentis 
ABD, induas partes , quarum vnaeritexiftens fu- 
per portione minori hyperbolae A EO. Ex fchol. 
prim. dida: propofit. 4. habebimus, centrum aequi- 
libri j illius portionis trunci exi ftentis fuper A E O , 
fic fecare L D, partem B D, illi correfpondentem, 
vt fecatur E O, a centro grauitatis conoidis hyper- 
bolici cuius axis E O, latus tranfuerfum kE. Pa- 
riter ex lchol. 2. eiufdem propofic. patebit, fedapras- 
dida parte trunci exiftente ( uper A E O , plano pet 
MN, tranfeunte, parallelo plano AFCG, pate- 
bit inquam , parrem illam illius trunci exiftentem fu- 
per AMNO, habere fuum centrum asquilibr ij> 
quod fic diuidat PD, partem axis illi correfpon- 
dentem , vt diuiditur NO, a centro grauitatis fru- 
fti conoidis hyperbolici, cuius frufti axis, fit NO, 
E, C) vero fic axis totius conoidis hyperbolici, cuius 
illud eft fruftum , K E , vero fit latus tranfuer- 
fum-. . 

SCHO- 
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Haec funt fegmcnu cylindricorum Caper hyper- 
bola varie exifteniiiim , quorum affignata fueruntin 
lineispunefa itquilibi j, per qua: pun&a fi ducantur 
lineae in bafibus» illoium truncorum parallelae illis, 
quibus duci debent* in ijs erunt centra aequibbrijil, 

lorum 
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lorum truncorum in bafibus appenforum fecundum 
ipfas bafes. Sed 1 icuit notare, ex di&is centra aequi- 
librij aflignata fuiflfe folummodo truncorum fini- 
ft rorum , numquam verb dextrorum . Ratio vero 
cft, quia licet licuiflec reperire aliqua talia centra-, 
etiam truncorum dextrorum ex varijs propofit mi- 
fcellanei hyperbolici, in quibus aflignantur centra 
grauitatis folidorum rotundorum ex hyperbola cor- 
refpondcntium illis truncis dexteris ; attamen ha?c 
non fuerunt adinuenta nifi ex fuppoficione quadra- 
tura hyperbolae, quae cum non habeatur , nolluimus 
in prarfenti difeurrere nifi de rebus pure geometri- 
cis , geometriceque oftenfis . Quod fi aliquis optet 
, aflignare etiam centra aequilibri j illorum truncorum 
dextrorum, id ei facile erit, finoftris operibus ali- 
quod impenderit ftudium . 

PROPOSITIO XXV. 

Si fuper qualibet figura, circa diametrum ^fit cylindricus re- 
ctus JeEius diagonahter plano travfunte , ^el per paral- 
lelam diametro duStam ab extremitate bajis , <~uel extra 
bafim . Centrum aquilibrij trunci JiniHri huius cylindri- 
ci appenfi fecundum lineam in extremitate bafeos , 'vel 
extra bafim , per quam tranfit planum diagonale , qn£ fit 
aqualis diametro figura ipfam fecabitjvtfecatur diameter 
figura d centro gratut at isfigura . 


Efto 
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E Sto quaelibet figura ABC, circa diametrum 
BG, & tam ab extremitate bafis A C, duca- 
tur C F, aequalis , & parallela diametro B G, quam 
extra baiim , fitdu&a KL, itidem aequalis, & pa- 
rallela BG: fu per ABC, intelligamus cylindri- 
cum redtum fedum tam plano diagonaliter tranfe- 
tmeeper CF, & per pundum in latere E, & huius 
cylindrici fit truncus finifter CABE, quam plano 
diagonaliter tranfeunte per L k , & per pun&um 
idem E, inlatere. Dico amborum horum trunco- 
rum finiftrorum appenforum fecundum FC, Lk, 

Bb centra 
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centra aequilibri j fic fccare ipfas FC, Lk , vt fe- 
catur BG, a centro grauitatis figurae ABC. 

Patet, quia ex fchol. t. propofit. prim. centra ae- 
quilibri; horum truncorum, fecant ipfas FC, Lk, 
vtfccantur i centris grauitatis anntloium genito- 
rum ex figura ABC, reuoluta tam circa FC, 
quam circa Lk. Centra grauitatis horum annuto- 
rum fecant FC, Lk, ex fchol propofic.ap.mifcel. 
vtfecarur BG, a centro grauitatis figuras ABC. 
Ergo &c. Quod &c. 


S C H O L I V M. 


Omnium ergo illorum truncorum habebimus 
centra aequilibrij in FC, L K, quorum figurarum, 
fuper quibus c xiftont , habemus in diametris centra 
grauitatis. Hafunt infininA? , infinitifqucmod sdi- 
ucrlificatae. Videat lector fcholiu n citatum, exeo 
en in agnofcct amplitudinem prafentis p.o^ofi- 
t ion is. 

Sed prafens propoiitio poiuiflfet etiam alio modo 
oftendi, nempe, ex eo quod centrum arquilibrij to- 
trus cylindriciexiftcntis fuper figura , ac fecundum 
ipfam appenfi, fit idem cum centro grauitatis figura, 
htvice verfa, ex eo quod centrum asquil.-brij trunci 
finiftri appenfi fecundum FC, fecetipfam, vtfcca- 
tur BG, a centro grauitatis figurae ABC, nobis 
liceret fac. liter oftendere, centrum asquilibiij totius 
cylindrici idem effc cum centro grauitatis figura, 
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faperquaexiftit. Sed hxc relinquimus Ie&ori con- 
fideranda_». 

PROPOSITIO XXVI. 

1 

tAf signare ineas in bajibus alsorum truncorum cylindrico- 
rum fuper ’ nfinitis parabolis , ac tnlineis exi/lentium , 
'varie refedorum , in quibus Jint tpforum centra aqut- 
libri ] . 



V T breuiter procedamus quantum fieri poteft ? 

ac pariter explicemus ea omnia» quae nobis vi- 
deatur fcitu digna circa prsefentem materiam cea- 

r ' Bb * tro- 
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trorum sequilibrij , & grauitatis truncorum cylin- 
dricorum , determinauimus in prasfenti propoficio- 
ne nonnulla fimul colligere, vt etiam fuprain varijs 
propofitionibus fecimus , ac aflignare centra jequili- 
brij variorum truncorum . 

i. Ergo intelligamus in figura anteecd. propo- 
fit- A B C, cflfe quamlibet ex infinitis parabolis cu- 
ius exponens fit numerus par, circa diametrum G B, 

& fuper ipfa intelligamus CBAE, truncum fini- 
ftrum cylindrici re&i fuper parabola exiftcntis, ac 
fe&i plano tranfeunte per C, &per E, pun&um in 
latere A E. Patet ex propofit. anteced. hunc trun- 
cum , efle proportionali ter analogum cum annulo ex 
parabola ABC, reuoluta circa CF, parallelam 
BG. Intelligamus per GB, erigi planum GH, 
ipfi parabola: perpendiculare. T runcus ergo GHC, 
erit vnus truncorum , cylindrici exiftcntis fuper 
femiparabola GBC, ac refefti plano tranfeunte 
per diametrum O H, & per C . Erit ergo hic pro- 
portionaliter analogus cum annulo orto, cx reuolu- 
tione GBC, femiparabola: cirea FC. Quare re- 
liqua pars trunci, nempe G O H B A E ,/ erit pro- 
portionaliter analoga cum annulo lato ex rcuolutio- 
ne ABG, femiparabolac circa, FC^Cum ergo» 
fupponendo F C , «quari diametro BG, habea- 
musin numeris, ex propofit. io. prim.part. in qua 
ratione fecctur F C, ce atro grauitatis annylijex 
ABG, reuoluta circa FC> habebimusconfequen- 
ter in qua ratione fecetur BG, a centro aequilibri j 

trua- \ 
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trunci GHEA, fecundum GB, appenfi . Quod 
diligenter explicatum fuicinhoc,intelligendum erit 
in alijs,in quibus adhibebimus alias figuras . 

2- Supponamus enim in fequenti figura, e (Te fu- 
pradidam parabolam ABC, elufquc diametrum 
ede BD, annulum ex ipfa genitum efle ABCHG, 
qui fit fedus plano LQ, AG, parallelo : intelliga- 
mus fuper ABD, GHHA, fegmentum trunci 
anteced. fchematis, quod fegmentum fit rurfum fc- 
<dum plano eredo parabola:, ac per LI, tranfeunte. 

. Portionis huius fegmenti exjftentis fu^er A L I D, 
habebimus in I D, centrum «quilibrij , fecundum 
I D , appenfi . Hoc autem habemus ex propofit. 1 1 . 
prim. part. in qua affignatur in N C, centrum gra- 
uitatis fegmenti annularis ad bafim ex A LI D> feg- 
mento reuoluto circa N C. 

' ' ; v • ‘ i ‘ ' I « 1 * [/ i . I J 1 . i — . | 

j. Annulum prsedidum ABCHG, fecemus 
figura Z B X , sequidiftanter F C, .& ad parabolam 
genitricem ereda. Super fenaifigura ZBD, intcl- 
ligamus cylindricum redum., fe&um diagonalirer 
plano tranfeunte per D B, per pundum in latere 
crcdoapundo Z. Etiam trunfcifimftri huius cylif}- 
. drici habebimus in BD, centrum. ^quilibrij^ di 
hunc appendamus fecundum B D . H -c autem ha- 
__ bebimus ex fchpl citat, propofit. io, jn quaatfigr|a- 
turccntrumj;rauitatisfolidi ZBX . SicucjexfchoL 
t citat- propofit. ii. habebimus; ceniruyn grauituti.s 
* fegmenti ad bafim tatis truuei, fiipfe fecetur motio 
^'fepcfxpiMSCXgliciWr ' ' r « 




C '» 

Sup- 
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4» Supponamus ABC, efle quodlibet cx infini- 
tis duplicatis trilineis parabolicis circa axim B D, 
fu per quod intelligamus cylindricum fedum, & vt 
explicatum fuit fiipra in numero primo in parabola. 
]n B o, datur centrum aequilibri) Tegmenti trunci 
cx ftentis fuper trilineo A B D, ac appcnfi fecun- 
dum BD. Hoc quidem datur cx propofit. 20. pri. 
pait. in qua aftignatur in FC, centrum grauitatis 
annuli ex trilrnco ABD, rcuoluto circa FC. Si- 
curi ex propofit. 11. habebimus in ID, centrum 
arquilibrij portionis talis frufti exiftentis fuper 
A L 1 D, fi dis omnibus, vt explicatum fuitfupra in 
numeto fecundo. 


5. Annulus ABCHG, fccctur figura ZBX, 
vt explicatum fuit in numero 3. & fint reliqua, vt 
ibidem. Centrum aequilibri/ in B D, trunci finiftri 
cylindrici exiftentis fuper ZBD, fedi vt in nume- 
ro tertiod-.d.imcft, habebimus ex fchol- citat. pro- 
pofit. 10. Sicuri ex fchol. citat, propofit. 2 1 . habebi- 
mus in ID, Centrum arquilibrij portioriis talis 
trunci exiftentis fuper portionem ad bafinj figurae 
praedicte. ' 1 . 

4» Supponamus ABC, efle quidem quodlibet 
ex infinitis trilineis, fed adeo vt BD, fit bafis ; 
fint reliqua iuxta fuperius dida. Centrum aequili- 
brij in BD, fegmenti trunci exiftentis fuper trili- 
neo ABD, habebimus ex propofit. 14. prim. parr. 
Ex propofit 25. habebimus in 1 D, centrum aequi- 
libri) portionis fegmenti praedidi trunci exiftentis 

fuper 
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fu per ALI D , fc6i confueto modo . Ex fchol. 
propofic. 24. habebimus in BD, centrum aequilibri/ 
trunci {inlftricylmdrici redi exiftentis fuper femifi*. 
gtra ZB D. Sicuti ex fchol. propofit. 2$. habebi- 
mus in eadem BD, centrum aequilibri) fegmenti 
ad bafim prxditfi trunci . Intelligendum tamen 
c ft , haec omnia lecari fuperiorum ad inftar. 

PROPOSITIO xxvn. 

Segmenti trunci 'z >t in propofit.anteced. exi fi entis fuper qua* 
cunque parabola cuius exponens Jit numerus par f po furnus 
in baji a/signat e centrum tequtl brij\ (pjf in altitudine cen- 
trum gravitatis * 

Efto 
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E Sto ergo qualibet parabola ABC, vt in pro^ 
polit, antec. cuius diameter B G, fit C B A E,’ , 
truncus finifter cylindrici redi fuper ipfa exiftentis , 
fedli diagonalitcr, &c. fit pariter GH, planum vc 
fiipra . Dico, quod Tegmenti trunci G H E A, pof- 
fumusin ABG, bafi afiignare centrum aequilibrij 
fecundum ipTam appenfi, & i* altitudine centrum 
grauitatis. Per H0, intelligamustranfire planum 
HMO, parallelum ABG. Segmentum praedi- 
ctum diuiditur in cylindricum , cuius oppofitaeba- 
Tes ABG, MHO, &intruncum MHOE. In 
ABG, habemus centrum aequilibrij talis cylindri- 
ci, cx propofit. 5 . Iib. quodeft idem cum centro 
grauitatis femiparabolae ABG. Ex piopofit. ix, 
huius habemus in MHO, Teii in ABG, centrum 
jequjlibrij trunci OMHF, appenfi fecundunu, 
MHO, Teii AB.G, (E MHO, etenim aliud non 
eftjTi.ifi truncus finificr cylindrici redi exiftentis fu- 
per Tem iparabola M H O, refecti plano tranfeunte 
per HO, diametrum, & E, punctum in latere. ) 
Si ergo coniungamus firaul hasc duo centra , & linea 
ipfaiungens fecetur in ratione reciproca cylindrici 
AH, ad truncum^ MHOE, inuentum pundrum, 
erit centrum aequilibrij totius ABG OHE. Sed 
rationem cylindrici, ad illum truncum habemus ex 
coroll.j.propofit. 4 . 1 ib j. Nam cylindricus AH, ad 
truncum MHOE, habet eandem rationem, quam 
habent duo folida fimul cx reuolutione femiparabo- 
lae ABG, tam circa BG, quam circa dudam per 

A, ipfi 
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A, ipn BG, parallelam i adfolidumex ABG, cir- 
ca BG, nempe ad conoides. Poffuraus ergo habere 
in ABG, centrum aequilibri; praedicti fegmenti. 

Sed non modo poffumus habere centrum prxdi- 
€tum sequilibrij, ver&m etiam in altitudine centrum 
grauitatis . Quod quidem probabitur eodem modo, 
i epertis prius centris grauitatis cylindrici , & trunci, 
poftea argumentando , vt fupra fa&um fuit • Verum, 
quoniam etiam in numeris poteft affignari ratio, in 
qua fecetur altitudo a centro grauitatis, exemplifi- 
cabimus hoc in trunco fuper parabola quadratica 

Cc exi- 
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exiftente . Ex hoc enim exemplo magis , maglfque 
percipiemus modum vniucrfaliter illud idem offen- 
dendi. 

Sed facilitatis gra- 
tia , intelligamus feor- 7 D 

fiminfchematefequen- | 

ti, N, efle centrum., Tk“ I 

aquilibrij cylindrici ' 

AH,- NP, tffc eius a- \iV “P 
altitudinem xqualcm., * 

A M; c fle centrum y. ... 7 ^. g 

arquilibrij trunci MO 
H B, appen Ii fecu n d v. m 

WHOj Y, vero cie f- — K 

dem centrum rrquili- * ** * 

brij appcnfi fecundum ABG; RQ, cfle eius al- 
titudinem ; RQY, eius duplam aqualem AEj 
T, efic centum cius grauitatis j & S, effj me- 
dium puntfum PN, ac proindecentrum grauitatis 
cylindrici AH - Si fungamus eri r in ipfa cen- 
trum grauitatis totius Ab G OH E. Sit hoc V, 
& fit XZ, ei ia s altitudo > & aqualis EA, la- 
teri cyliodricijcuietiam funt a-quales R Y, DN,- 
& ducantur Tl, S!&, parallela Y N. RT, cft ad 
T Q, exfchol, propofit- p. in calce , vt 1 i . ad 4. feu 
vt x2. ad 8. Qualium ergo RQ, cft: $0, & R Y, 
eius dupla, fcu XZ, ei aqualis 60. RT, fui X J , 
erit 11, Sed cum talium NS, feu Z9f, fit 15. quia 
qua ita pars DN, lui XZ. Ergo talium reliqua», 
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I*,erit xj. Ecqualium I$,eft n, talium XZ; 
erit 1 8 . i?. & X I, 1 o cum i;. Cum vero ex corol j . 
propofit. 4. lib. $. fine (olida ex femiparabola ABG, 
reooluta tam circa B G, quam circa parallelam B G , 
du&araper A, adeonoidesex ABG, circa BG,vc 
3 . ad 3. Eccum ficvcilla duofolida ad conoides fo* 
lum , fic cylindricus AH, ad truncum MHOEj 
nempe fic TV, ad VSj nempe fic IV, ad V*. 
Erit IV, ad V&,vt8. ad 3. Qjaliuraergo !*, 
eft 11, talium IV, erit 8. Sed talium erat XI, 
10. }?. &XZ, 28. Ergo XV, eric 18. ",&re- 
liqua VZ, 10. cum , 4 ,. Erit ergo XV, ad VZ, vc 
i&. j’. ad 10. cum 4 ,j nempe vc 71- ad jp. 

PROPOSITIO XXVIII. 

Segmenti trunci , <Tjt in propofit, anteced. exi flentis Juper 
quacumque figura cenitante ex duabus femipar obolis , 
quarum bafes fint communis diameter , Pojfumus m ba~ 
fi <afsignare centrum aqmltbrif t @T in altitudine gra - 
uitatis . 

I N fchem. anteced propof, ABC, fit figura coa- 
rtans ex duabus femiparabolis fic difpQfitis vt 
BG, bafes ipfarum, fint communis diameter , & 
fint omnia vt in propofit. anteced. Dico, quod feg- 
menti trunci ABGHE, poflfumus aflignare in-* 
ABG, centrum squilibrij illius fegmenti , & in al- 
titudine centrum grauitatis. Nam cylindrici AH, 

Cc % habe- ^ 
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habemus iu A B G, centrum aequilibri] ex propofit. 
5-lib. j. nempe femiparabola: centrum grauitatis* 
Ex propofit. io. huius , habemus in MHO, ftu. 
ABG, centrum aequilibri] trunci MHO E. Ra- 
tionem cylindrici AH, ad truncum M H O E , 
habemus ex coroll. prim. propofit. 4. lib. 3. Ergo 
ad modum propofit. anteced. eliciemus centrum 
aequilibri] in ABG. 

Pariter eliciemus in " * 

altitudine centrum gra- jy” 
uitatis , & in numeris 
in trunco fuper para- T 
bola quadratica ; In_. 
qua fint , vt prius , 

N P, altitudo cylindri- 
ci 5 RQ, altitudo trun- 
ci M H O E , & reliqua 
vt fupra in propofit. 
anteced. RT, eft ad 
TQ^ vt 5. ad 2. feu 
vt 10. ad 4. ex fchol. propofit. 3. Qualium ergo 
RQ, eft 14.& RY, feu XX, 18- talium RT, feu 
XI, erit io. & NS, feu Zr, quarta pars XZ,erit 
7. & reliqua Ir, ii. Ecqualium 1 R, eft 7. talium 
XZ, erit 17. cum ’ r . &X 1 , 6 . cum W* Sed ex co- 
roll. pri. propofit.4. lib. ?. funt duo folida ex A B G, 
reuoluta tam circa bafim BG, quam circa per A, 
du&am parallelam BG, adfolidum ex ABG, cir- 
ca BGj nempe ad femifu Cum, vt 5. ad 2. & vtilla 

duo 
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duo folida , ad illud folidum,fic cylindricus A H> ad 
truncum MHOHj nempe fic T V, ad VS ; nem- 
pe IV, ad V>. Ergo IV, erit ad V$, vt 5. ad r. 
Qualium ergo 1 ^, eft 7. talium IV, erit 5. Sed ta- 
lium tota XZ, 17. cum & & XT, 6. cum Er- 
go talium erit XV, 1 r , cum T 4 > & reliqua VZ, 
6 . cum . Erit ergo X V, ad VZ, vt 1 i, curu x 4 ,, 
ad cum »«> nempe vt 125. ad 71. 

PROPOSITIO XXIX. 

- < t - I * • 

Segmenti trunci in propoft. anteced. e xt flentis fuper qua- 
cumque duplicato triltneo circa diametrum , pojjumus 'ut 
bafi afs ignare centrum aquihbrif , & m diaqietro graui- 
-- utls ' 

„ - ? ’ 

S Ed fupponamus ABC* eflfe quodlibet dupli^i- 
tumtrilineum circa diametrum BG> &ci Dico 
trunci ABGOHE» nos pofle habere in A B G, 
centrum aequilibri; , & in altitudine centrum gra- 
uitatis. 

De centro aequilibri;, patet. Quiacentrum aequi- 
libri; cylindrici AH, habemus ex propofi^.S. Iib.j . 
in qua ailignatur centrum grauitatis trijinei A BG. 
Centrum aequilibri; trunci .MnOE x In MHO, 
feu in A B G, habemus ex propofit. 1 6 . huius . Ra- 
tionem cylindrici A H, ad truncum M H O E, ha- 
bemus ex fchol. citat. propofit.8,lib*3. in fine. Qua- 
ic patet propofitum - 

De 
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De centroverograuiratis in altitudine, exempli- 
ficabimus in trilinco parabolico quadratico. In quo, 
fupponentes praeparationem adhibitam inpropofic. 
antcced.cxfchol.propofit. 8. huius, RQ^ altitudo 
trunci finiftri MHOE, fic fecatur in T, centro 
grauitatis trunci praedici, vt R T, fit ad T Q, vt i d. 
ad $. feuvt 32. ad xo. Qualium ergo RQ, eft 4*. 
& eiusdupla RY, feti XZ, eft 84. talium XI, eft 
3*. & Z| i, quia ZX, quarta pars, 21. Ergo reli- 
qua J$e, erit talium 31. Et qualium I?f, erit 13. 
talium tota XZ, erit 35./,. & XI, ij, ;i. Ve- 
rum quoniam duo folida ex trilinco A BG, reuolu- 
to tam circa diametrum BG, quam circa du&am 
per A , ipfi B G , parallelam , eft ad conicum circa 
BG, vt to. ad 3. ex citat. fchol.propofit.8.1ib. 3. 
& vt illa duo folida, ad conicum , fic cylindricus 
AH, ad truncum MHOEj & vt cylindricus, ad 
truncum ., fic TV, ad VS,* nempe fic IV, ad 
Vj*. Ergo IV, ad V$t, erit vt 10. ad 3. 
Ergoquaiium l|r, eft 13- talium IV, erit 10. Sed 
talium XI, erat 13. Ergo talium erit XV, 23. 

Sed talium erat tota XZ, 35. Ergo reliqua 
VZ, erit ii. X Z, ergo fic diuidetur ab V, cen- 
tro grauitatis pra^i Ai Tegmenti trunci, vt XV, fit 
ad VZ, vc 23. ad 11. \\* nempe vt 121. 
ad cu 


PRO- 
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PROPOSITIO XXX. 

Segmenti ait in anteced. propofit. fuper duplicato trtltnco 
circa baftm>cuius exponens fit numerus pa r. Pojfumus ea- 
dem centra afsignare . 

S Ed ABC, fit duplicatum quodeunque trili- 
neum circa communem bafim B G. Dico &c. 
Centrum atquilibrij in bad ABG, reperietur. 
Qma ex citat, propofit. 8. lib. 3. habemus in trilineo 
ABG, centrum arquilibrlj cylindrici AH,* nempe 
grauitatis trilinei. Centrum aquilibrij in ABG, 
vel in MHO, trunci finiftri MHOE, habemus 
cxpropofit.14. huius. Ratio cylindrici AH, ad 
truncum MHOE, habetur ex coroll. 2. propofit. 
4. lib. j. Quare patet propofitum quoad primum. 

Quoad fecundum patebit ex fuperioribus, & ex 
exemplo ftarim adducendo in numeris in trilineo 
parabolico quadratico . Sint in fecundo fchemate 
eadem , quae fupra . Ergo R Q , altitudo trunci 
MHOE, fic fecatur d T, centro grauitatis, vc 
RT, ht q adrupla T Q, ex fchol. propofic. 5. 
Qualium ergo RY, fcu XZ, dupla RQ,eft2o. 
talium RT, fcu XI, erit 8. Scdtalium Z^,efl 
5. Ergo reliqua I^, erit 7. Et qualium 1 9? , erit 
5. talium XZ, erit 14. J, &c XI, j. *• Cum 
vero deducaiur excoiolb citat, efleannulum ex trili- 
neo ABG) circa parallelam ipfi BG, du&amper 

A, vna 
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A, vna cum conico cx ABC, circa BG, ad ip- 
fum conicum vt 4. ad 1. Ergo qualium eric 
5. calium IV, eric 4. Ergo tota ZV, erit p. *. 
Ergo reliqua VZ, erit talium 4. *. Erit ergo XV, 
ad VZ, vt p, ’• ad 4. ■*. nempevt 17. ad 8. 

PROPOSITIO XXXI. 

Segmenti ad bafim fegmenti , <-ut in Antecedentibus propofi- 
tiombus , exi flentis fuper quacunque parabola , cuius e x* 
ponens jit numerus par. Pofiumus centra ntquihbrq in ba~ 
fi» Vrgramtalis in altitudme afsignare . 

E Sto parabola ABC, circa diametrum BG, 

& cuius exponens fit numerus parrfuperfe- 
miparabola A BG, fit Tegmentum ABGOHE, 
trunci, vt in propofit. antcced. fit IN, parallela 
A G, per quam intcHigamus tranfire planum paral- 
lelum A EC ; bocTecabittam cylindricum AH, 
quam truncum M HO E, in duo Tegmenta, quo- 
rum illa, quae terminantur ad E AGO, trapezium 
fimul iumpta , vocamus Tegmentum ad bafim Teg- 
menti ABGOHE. Dico i quod huiuTmodi feg- 
menti ad bafim , pofiumus in AING, centrum 
aequilibri j aflignare, & in altitudine centrum gra- 
ni tatis. 

Primum patebit ad modum fiiperiorum . Nam " 
Tegmenti ad bafim cylindrici A H , exiftentis fuper 
AING, habemus in AING, centrum aequili- 
bri/, 
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brij , quod idem efl cum centro grauitatis jpGu* 
A 1 N G, quod habeturcx fchol. propono I i-lib.j, 
Segmenti ad bafim trunci exiftentis fuperfegmento 
femiparabol* MHO, f.mili.&squaliipfx AING, 
habemus in MHO, feu in AING, centrum atqui- 
librii , ex propofit. i p. huius • Ratio cylindrici exi* 
ftentis foper AING, ad Tegmentum trunci 
MHOE, ad bafim , habetur ex fchol. 2-citat. pro- 
pofic. i i.lib. 3. in quo affignaturratiofolidi ex Teg- 
mento AING, circa parallelam NG, du&ampcr 
A, ad folidum ex eodem circa NG: namcylindri- 
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cis nd bafm , dl ad fermentum ad bafim trunci 
M 14 O £ , vt duo dicla folida rctunda , ad vnum ip- 
forim, nempe ad illud circa NG. Quare patet da- 
ri centrum aequilibri j . 

Quantum ad centrum grauitatis in altitudine» pa- 
tet. Quia datur medium pundumaltitudinis, nem- 
pe ccnti um grauitatis cylindrici ad bafim, exi ftentis 
fuper A I N G . Datur etiam ex cit. prop. 1 9 . in al- 
titudini fegmenti ad bafim trunci MHOE. Si er- 
go coniungantur haec centra, & linea coniungens 
fecctur in ratione j-eciproca foliJorum , qu* hauri- 
tur ex citat, propofit. 1 1, lib. 3. pun&uminuentum 
erit centrum grauitatis fecans altitudinem totius il- 
lius fegmenti trunci ad bafim . 

PROPOSITIO XXXII. 

Segmenti ad bafim fegmenti , <~vt in antecedentibus propofi- 
Z , tiifenlis fuper eptoxunque duplicato trilmeo 

»• iritfreliiyito . Pefumus centra xqudtSrq m i>afi } &* 

^ gfaikiihtijWiliwttditoe «fsignure . 

L' - • . . : -r 

S Cd*-fiipp®n<»iinis ABC, eflfe qnodeunque du- 
plwitum trilidcum circa diametrum BG, & 
i ftfgttte ntu ttttrufK i ABGOHE, intelligatur fe- 
-&umptiuK>tranfcunte per IN, vt explicatum fuit 
in ameccdenriipropofitione . Dico, quod icg menti 
ad butf m huiUfcc fegmenti poffumus habere prafata 
- : - 

* , 1 _ » • 
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Pe centr© aequilibri j, patet. Quia cylindrici e*i- 
ftcntisfuper A 1 N G, centrum sequihbrij in A|NG, 
habemus ex fcholio propofit. i j- lib. 3. Segmenfi ad 
bafim trunci M HOE, centrum aequihbrij in baii 
habetur ex propofit- it» Ratio cylindrici ad bafim, 
ad fegmenttwv praedirum ad bafim , habetur ex 
fchol. citat- propof 13. .lib» 3. Q^iare habebitur ,ctsia~n 
centrum aequilibrii . r;i ; . i r s. .» 

Deeemrograuieatiyetiam patet »i Quia pmr ha- 
beamus centra grauitatis tam cylindrici ad bafim , 
quam ex propofit. citat» 1 1 . fegipenci ad bafiaa trun- 
ci MH OE. Et pariter cturi hibcamus cx citar. 
fchol. rationem praedidormnfolidonim > patebit £- 
tiam centrum griuitatisquxfiicuin» :: - 

PROPOSITIO 

Totius trunci Jiniflri cylindrici exijlentii fuper quacunque 
parabola, cuius exponens Jk numeius par , rtfifti plano 
tranfeunte per parallelam ductam diametro per act&e- 
mum punctum bafi* punttum iri LuteereCia ab aitf- 

ro extremo bafs . Po fumus centra a^udsbrq svitfi, 
grauitatis in altitudine afsignare . 

i '1 •: t •. n i?, A 

S it quaecunque parabola A B C» iGuittS^pfpon^flS 

fic numerus pai^fe .epius diameter (it Bv,# cy- 

lindrici wii in per ipfa exiftentis,ajc{e^i|4a#^<f^- 

feunteper CF, BG> parallelam,*? per pufl<&W £> 

ici latere A E , fic truncet fini&er A 8 G £ • » 

Dd 2 quod 


XXXIH. ; 
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quod ‘huius trunci pofliimus in ABG, adignarc 
centrum arquilibrij , & in eius altitudine centrum 
grauicatis; .? • 

Quoadprimum. Eredo G H, plano, vt pritls» 
Tegmenti trunci ABGOHE, habemus in A B G, 
- centrum aquilibrij expropofit.27. /Ftunci G H C, 
habemus centrum aquilibrij in GBC, expropofit. 
1 5. Si ergo fimul iungamus ha?c centra, & lineanc- 
^ens fecetur in ratione reciproca illorum fegmento- 
«. rum trunci , inuentum pun&um erit centrum tequili- 
brij quxfitum . Quod veto habeamus rationem Teg- 
menti ABGOHE, ad truncum GHCy patet 
ex coroll- 3. propofit. 4- lib- 3- in quo aflignatur ra- 
tio, quam habet conoide? ex circa BG,;ad 

annulum ex GBC, circa FC: AGBOHE, et- 
enim, eft ad G H C, vt duo conoidea, fimul cum an- 
nulo, adannulum, vt patet ex fuperioribus^nobis 
di&is. Quare patet primum. 

Setundum vero fic patebit. Nara cxpropofit.27. 
habemus centrum grau i tatis in altitudine Tegmenti 
trunci ABGOHE, Ex propofit. 9. habemus cen- 
trumgrauitatis in altitudine trunci GHC. Siergo 
ne&entes hasc duo centra , linea vniens fecetur in 
ratione reciproca Tolidorum . Erit inuentum cen- 
•‘trum grauitatisquaefitum.' . ;v , r 

Sed quoniam numero poteft renuntiari, in qua 
Jratiorte fccetur di&a altitudo, ideo non eft tam cieo 
difcedendum^ prarfenti materia . Sed ad cuitandaxn 
coafufionem, fupponamus in fequenti figura* . HL.Y > 

effe 
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t w\tv> Pdtt Secunda ; \ 
efle alrittidineiri trunk-> . / j,u 


lly 
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ci ABGOHE , & 

T, eius centrum gra- ^ 
urcaris; PN» fit alti- ^ 
tudo trunci : : .G H Cuo: 
cuius dupla JD.N, & 
eius centrum S. Sece- c 
tur TS, neftcns cen- 
tra in V* vt fit T V, - 
ad VS, reciproce vt 
truncas GHG, ad ; . 
Tegmentum A B 6.0 
H E , adeo vt V» in>! j 



altitudine XZ. fit centrum grauitAtis.tptius trif-n- 
ci ABlGE. JEft taalpraifemi ini parabola qua- 

- dratica c-xemplificandum. , iqusei nu,mecis 
fitratio, quam habet XV, ad'VZr. Si-nt Tl, 
parallela YN. Ex propofit-a7. -RTYe&Tupponen- 

,da efle ad T Y, vt 71. ad $9, Et ex TchoL propofit. 

- 9. eft Tupponendum,efle P S, adSN, vt itf • a dy. 

-& DS, adSN, feu Xr, ad ^2i:ivt 41. $d 

- 9. nempe vi -90. ad IS* $> Qualium Crgo to- 

-ta XZi eft 1 10. talium X I,. ed 7 ( X 9*. 90. Er- 
go talium 19», erit I 9 »rj» Ec qualium I?', erit 
16. talium tota XZTerit'^-^ &X4 59» >1* 
Cum ergo exeo roll. 5. propofit,^; lib* 5*/** truncus 
GHC, ad Tegmentum ABGOHE, vt j- ad tr. 
Et ciwn vt truncus ad Tegmentum , Tic T V , ad V S * 
nempe lV>ad erit IV, ad V9», vt y. ad 
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ii. Ergo IV, erit j. qualium 5 $t, eft 1 6. Seu 
taliumerat XI, jp. 51 . Ergo XV, erit 64. n. 
Sed talium erat tota XZ, pi. & Ergo erit talium 
reliqua VZ, 17. tl Secatur ergo XZ, altitudo 
trunci ABC E, in V, ^ centro grauitatis trunci, vt 
litX V, ad VZ, vt 64. & ad 27. 51 . nempe vc 
77- ad 


S C H O L I V M. 

i 

Si ducatur IP, parallela A C, & mente concipia- 
mus fupcr I P, erigi planum ferans trunarm in duas 
portiones: Tegmenti ciufdem adfoafim, nempe exi- 
ftentis fupcr Al*P Q> • podii mus habere in A 1 P.C, 
centrum aequilibri), & in qliacudine grauitafcis . Cen- 
trum «quilibrij habetur, quia ex piropofit. ji. habe- 
tur centrum sequilibrij in /A INGo Tegmenti ad ba- 
fim exiftentisfuper A ING. Ex propofit, 10. ha- 
betur centram aequilibri; Tegmenti ad bafim exiften- 
tisfuper GNPC. Si ergoyjriimus fimtilbacceu- 
tra , & diuidamuslineam«e<^entem,iniationereci- 
proca , quae tamen poteil hauriri ex fchoL propo- 
ne. 1 1 , lib. 3. habebimus pariter in A I P C, cen- 
trum aequilibri j quaeEtum . i 

Centrum verogr-aaitatis habebicacex ij fdem pro- 
pofitionibuscitatis.’! • ••, ; • . 


"7 , 


r:. ' 


i. ij- 


. • ^ 


PRO- 
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Pars Secunda. ii j 

PROPOSITIO XXXIV- 


Trunci , ‘i/f r» antecedenti proportione , ettjhntis /teper du- 
plicat a quacunque fcmipxraboU circa baftm . Pojjurmtraf- 
Jignare i entra pradiSia . 

• .1 ; 

S it . A B C , figura conflans ex duabus femipara- 
bolls,. fic diTpofitisvtbaTes BG, fine commu- 
nis diameter , & in reliquis, fine eadem, quseTupra. 
Dico , quod trunci ABCB, poflumus in ABC, 
aflignare centrum requilibrij, & in altitudine cen- 
trum, grau i tat is. 

De ceOtro aequilibri;, patet, Qgia Tegmenti trun- 
ci ArGOHE, habemus in ABG, centrum ae, 
quilibtij cx propofir. 28. Trunci GHC, habemus 
in G B C, centrum xquilibrij cx fchol, propofit. 1 i . 
Rationem Tegmenti ABG OHE, ad truncum- 
GHC, habemus ex coroll.prim. propofit.^.lib.j. 
Quare po/Tumus habere centrum aequilibri; in bafi . 

De centro grauitatis in altitudine, patet. Nam 
centrum grauitatis Tegmenti ABG OH E, habe- 
mus excitat, propofit. 28. Et pariter ex propofit.4. 
habemus centrum grauitatis trunci GHC. 

ln numeris aurem fic exprimetur in parabola qua- 
dratica, fupponemes, vt prius, T, efle centrum gra- 
uitatis Tegmenti trunci ABGOhEj & S, trunci 
GHC, & reliqua, vt in anteced- propofit. Ex pro- 
pulit. ergo »8. eft RT> ad T Y, feti XI, ad 1 Z, vc 
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it5. ad 71. Et ex propofit. 4. erit PS, ad SN, vt 
P. ad j.TEt Deerit ad SN, feii X> , ad i*Z, vt 
25. ad 5. nempe vt 164. & ad 31. /I. Qualium 
ergo tota XZ, eft 1 95. talium XI, erit 125. & 
js Z , 31. & Ergo reliqua 1 p , erit talium 3 9. j*. 
Et qualium 1^, erit 10. talium XZ, erit 45. 


$88 

TTcf* 


& XI, erit 31. T m • Cum ver<> ex coroll. prim. 
propofit. 4. lib, 3. fit truncos GHC, ad truncum 
AB COHE, vt 3, ad 7. & cum fic fit reciproce 
TV, ad VS, feti I V, ad Vj^. Qualium Icerit 
10. talium IV, erit 3. Sed talium XI, erat 31. 
Ergo talium XV,.<erit 34. Sed talium^ 


« 5 » 

T i>r • 


erat tota XZ, 49. £ rg0 reliqua VZ, erit 
talium 14. ;j&.‘ Eritergo X V," ad VZ, in prte- 
di#a ratione, nempe vt 13720. ad 4139. 


PROPOSITIO XXXV. 


Trunci, ^ in propofit .antecedi exi flentis fuper quocunque 
duplicato tnlineo circa diametrum . Pojfumus pradi&a 
centra aptgnare . 

. . 

■ *■' - f -j ■ ‘ * - • t ; !U 't 

S Ed A B C, fit figura conflans ex duobus crilineis 
circa diametrum BG. Dico &c. De cetotro 
arquilibrij patet,- quia Tegmenti AfiGHE, habe- 
tur centrum xquilibrij ex propofit. 19. Ex propofit. 
r7-haberur in.GBC, Centrum squilibrij trunci 
GHC. Rario GHC, ad ABGHE, habetfir ex 
lchol. propofit. 8 . lib. 3. Pifcurrcndoergo, vt fiepe 

fadym 


Digitized by Google 



VmStcuM 


fa&um fuit, patebit haberi centrum aequilibri] in ba- 


ii totius trunci* 

Centrum g rauitatis in altitudine habebitur eo- 
dem modo; fedcxemplificantes in trilineo parabo- 
licoquadraticoin numeris , totam rem ante oculos 
ponemus. Sint in altera figura T, & S, centra vc 
prius , & fint rei iqua omnia . Ex propofit. 19 , R T, 
eft ad TY, fcu XI, ad IZ, vt m.ad 6t. Etex 
fchol. propofit. 8 . eft P S , ad S N , vt 30. ad 19. 
Et DS, eft ad SN, vt 79. ad 19. nempe vt 
145. ad 35. ?*. Qualium ergo tota XZ, eft 182. 
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talium XI, effc ili. & DS, feu Xi cft 146. Jj. 
Ergo talium cric Iit, 15. £. Ecqualium Ijfc, erit 
zo. talium tota XZ, erit 141. »jsj. Et XI, erit 94. 
sjll • Cum vero ex fchol.propofit.8. lib. 5. deduca- 
tur cfle GHC, truncum, ad ABGHEjncmpe 
TV, ad VSj nempe IV, ad V % vt 7. ad lj.Erit 
IV, 7. & V$j, 15. qualium 1 9* , eft*o. Ergo ta- 
liumcritXV, 101. & reliqua VZ, talium eiic 

40. 3 ’M. Diuiditur ergo XZ, ab V, centro graui- 
tatis totius trunci ABC E, in pr$di< 5 h ratione > 


Tecans frudum in duo Tegmenta; habebimus Tegmen- 
ti ad bafim, nempe exilkntis iiipcr A I P C, centrum 
aequilibri) in A I PC, & grauitatis in altitudine. 

Primum habebimus 

cx.propofit. 52. in qua _ ~ # -p 

a dignatur centrum x- P. ^ 1 

quilibiij Tegmenti ad , _ ■ • ^ . 

bafim cxiflentis Tuper A \ 

A 1 N G . Ex propor _ y . p 

fit. 22. in qua ha- ? 
betur in G N P C , ^ ^ f 

centrum arquilibrij Tc- i’ T - ’ 3 

gmenti ad bafim exi- 
gentis Iuper G N % T 

PC- Ec ex fchol. y 1 k 

propofit. 1 j. cx quo 


. •• 

X 

__ 

I 

» 

It 

}£< •“ - : 





• 
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hauritur ratio Tegmenti ad Tegmentum-,? 

Secundum deducitur ex ijfdem propoficioni- 
bus . 


PROPOSITIO XXXVI. 

Trunci , astin propofit, anteced. e xi flentis fuper quocunque 
duplicato trihneo circa bafim , cuius exponens Jit nume- 
rus par , Pofjumus prxdiSla centra af ignare, ■ 

A BC, fit figura conftans cx duobus duplica- 
tis trilineis fic difpofitis , vt bafes BG, 
fint axis. Dico pofleafTignari centra pracdi&a- Cen- 
trum aequilibri j habetur cx propofit. 30. in qua afli- 
gnaturin ABC, centrum asquilibrij trunci ABG 
HE. Ex propofit. 15. in qua aflignatur in GBC, 
centrum aequilibri; trunci GHC. Et cxcoroll. 2. 
lib. 3. cx quo deducitur facillime ratio trunci ad 
tiuncum . 

Centrum grauitatis in altitudine etiam potefl 
haberi, &leftor ipfum vniuerfaliter deducet ex mo- 
do particulari (latim adhibendo in numeris in trili- 
neo parabolico quadratico . Supponentes ergo, 
quccfupra fuppofita funt in fecundo fchemate, T , 
centrum grauitatis ABGH E, fic ex propofit.30. 
diuidit RY, vt fit RT, ad TY> feu XI, ad 
1 Z, vt 17. ad 8. S, vero centrum grauitatis trunci 
GHC, fic diuidit PN,vtfit PS, ad SN, vt 6. 

ad 4* cx propofit. 6. Ergo DS, erit ad SN, vt 16. 

E c £ ad; 
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aCl *}• lICllipC Vt avi J • '" 5 '-' --—1 

25. talium XI, erit 17. & X$r, 2c. Ergotalium j 


1 9?, erit 3. Ecqualium 1 9?, erit 10. talium XZ, 
erit 83. 1. & XI, 56. % Cum vero ex citat, fchol. 
x. propofit. 4- Iib. 3. iit GHC, ad ABGHE; 
nempe TV, ad VS ; nempe IV, ad V92, vc 
3. ad 7. Ergo qualium l£, eft 10. talium IV, 
erit 3. & V Bf , 7. Ergo talium XV, erit 57. 

& reliqua VZ, 23. $. Eft ergo XV, ad VZ, vt 5 p. 
?. ad 23. ?. nempe vt 17P. ad 7 1. 


Finis Secundae Partis- 





MISCELLANEI 




GEOMETRICI, 


PARS TERTIA. 


IN QVA TANGVNTVR QV^DAM CIR 
centra grauitatis fuperficierum ceruarum ; aflignan- 
turque centrum grauitatis cuiufcunque 
portionis fupcrficici 
fphaerica’. 


V O T fine ea fymptomata , *1«* 
ex analogia inter folida rotunda 
& inter truncos cylindricos exi- 
ftentes fuper figuris genitricibus 
ipforum, emanant, licuit lepori 
videre ex his , qua: paflim 
fuimus in noftris operibus, ac pradertim in tota 
tccedenti parte . Sed n e cogitet am abb in his pedem 
fiftendum. Quamplurima etenim remanent, quo- 
rum aliqua tangemus in parte prrfenti j finaulque 
campum longe, latequc patentem ad innumera no- 
ua indaganda aperiemus. 




222 


Mifcellanei Geometrici, 


PROPOSITIO I. 

Sijint eadem, qu<c in propoft. i o. hb. 2. e> in propoft. pri, 
part. ant. Supirf cies cylindrica trunci fnifri , erit ad pi- 
per ficiem J olidi rotundi ex fua bafe , bafe, r vel bafibus e k- 
ceptis,njt latus cylindrici ad circumferentiam di&atn. 



D E iftis materijs cru- 
diciflime fcribic Tac- 
quct in lib-2.cylin. & annui, 
nos breuius quam fieri po- 
terit, explicabimus diftam., 
do&rinam, vtex ipfa colli- 
gamus fpicas abalijs meflo- 
ribtis ncglettas, Efto ergo 
v.g. qualibet figura ABC, 
circa axim B D, fuperquam 
fic cylindricus re&us cuius 
oppofita bafes ABC, 

F E G, qui fit fe&us plano 
daigonali A E C . Dico fii- 
perficiem cylindricam trun- 
ci finiftri A BEC, excepta 
bafi ABC &, plano diago- 
nali A E C ( hanc] enim in- 
telligimus pro fuperficie cy- 
lindrica ) etfc ad fuperficiem curuam folidi ex ABC, 
reuoluta circa AC, excepta bafi fiadeflet (vtpote 



Pm Terti*! 

\ volucretflr ABDj vc 


E B , ad circumferentiam 
circuli cuius femidiame- 
ccr B D. Etiam nunc, ad 
confu fionem cuitandam , 
oftcndemushoc infequen- 
ti figura in dimidio trun- 
co ABDE, in quo acci- 
piatur arbitrarie punfhim 
F, a quo erigatur latus cy- 
lindrici Fk, & ducatur 
F H , parallela B D , & re- 
liqua vt in fchemate • Et 
di&is&inprop. io. lib.z. 

& in propofit.pri. part. an- 
teccd. facile patebit , efie 
EB, ad BD, vt LG, ad 
G D j nempe vt kF, ad 
F H, Sed vt BD, ad circum- 
ferentiam ex radio BD, 
fic F H, ad circumferentiam ex radio 
i aequali , vt EB, ad circumferentiam ex 
fickF, ad circumferentiam ex radio FH 
dum F, fumptum fuit arbitrarie. Ergo vt EB, 
cumfcrentiamcx radio BD, fic omnia latera fuper- 
| ficiei cylindricae E B A, parallela EB,adomnescir- 
£ cumfercntiasdefcriptasex rcuolutionecurua? BFa, 
^ circa A Dj nempe fic fupcrficies cylindrica adfu- 
perficiem curuam folidi rotundi : tam enim latera fu- 

per- 


* . 


2L’ 


X* o 


V A-'Cf,v>-T 
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pcrficiei cylindrica , quam peripherice fuperficiei 
curuae funt eiufdem trinfitus , nam procedunt fecun- 
dum lineam B F A- Quare &c. Quod &c. 

SCHOLIVM. 



Patet atitem hoc non folum verificari quoad totas 
magnitudines , fed etiam quoad partes proportiona- 
les. Non enim folum verificatur totam fuperficiem 
cylindricam EB A, cfle ad totam fu pe ificiemcur- 
uam er B F A , vt E B , ad prxdiclam circumferen- 
tiam, fcd etiam ficefte kFA, ad fuperficiem curuam 
ex F A i & iic de alijs partibus proportionalibus. 
Quare poterimus etiam concludere, quod erit vt fu- 
perficics EBFk, ad fuperficiem cx BF,ficfuper- 
ficics kF A, ad fuperficiem ex FA- Et permutan- 
do. Vniucrfaliter ergo poteft deduci ex doftrinis 
explicatis in Iib- 4. fuperficiem cylindricam EBA, 
& fuperficiem curuam cx BF A, circa DA,clTej 
quantitates prdf ortionalitcr analogas tam in magni- 
tudine , quam in grauirate , tam fecundum totum, 
quam fecundum partes proportionales. Etiam nunc 
ergo centra grauitatis , & xquilibrij harum fuperfi- 
fecabunt arqualitcr A D. Nempe ita fcca- 
bitur AD, a centro grauitatis fuperficiei curuxge- 
nitatex BF A, reuolura circa A D, ficuti fecatura 
ibbrij fupeificici cylindricae EBA, ap- 
idum AD. idem intelligacur de exte- 
proporiioualibus. 



SCHO- 


f 

T*rt TtrtU» a*j 



SCHOLIVM II. 

♦ 

Etiam in prafenti, licet propofitio probata iit de 
t; unco exiftcnte fuper figura bafirn A D , habente, 
atramen eft vniuerfalifTima, & verificatur etiam dc 
figuris bafibus carentibus. Sit enim in fchem. feq. 
quilibet figura A B C D, circa diametrum BD, Se 
uper dim diaipfius ABC, (etiam enira nunc fuf- 
icii oftendcre in dimidia ) intelbgamus cylindricum 
c<St-m fe&am diag maliter plano tranfeunte vel per 
. F , vel per k L , & per E; fitie&um per FC, & 

F f Efquod 
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E (quod enim dicetur de hacfe&ione > cuius dein- 
ceps indigemus, patebit eodem modoverificaride 
alia fe<3ione) vt fit truncus finifter A B CEj etiam 
in hoc trunco vcrificabitur, cfie fuperficiem cylin- 
dricam praefati trunci , nempe AEBC, ad fuperfi- 
ciem genitam ex rcuolutione linea curua? ABC, re- 
uolutaecirca FC, vt E A, ad circumferentiam cx 
radio AC,- & praefatas fupeificieseffe proportiona- 
liter analogas tam in magnitudine, quam ingraui- 
tate,tam fecundum totum , quam fecundum partes 
proportionales . Eodem enim modo pai ebit , quod 
. liapun&o I, intelligarr.us erigi latus cylindrici inci- 
dens curux E H C s hoc cffead circumferentiam cx 
radio I Q, vt EA, ad circumferentiam ex radio AC 
Idem probabitur de omnibus ali js. Et nondiflimili 
modo probaretur fi cylindricus eifet feftus plano 
tranfeunte per K L, & E . Omnes ergo fupradiebe 
fuperficics funt inter feproportionaliter analoga: & 
confcquenter eodem modo fecabuntur FC, Lk, a 
centris a:quilibrij,& grauitatis ipfarum. 

His ergo e3iplicatis,patetquomodo aperiatur via 
rimandi centVa grauitatis , & aquilibrij fuperficie- 
runi curuarum . Nam fi aderit aliqua via indagandi 
, centrum grauitatis fuperficiei folidi rotundi , ftatim 
habebihias centrum sequihbrij fuperficiei cylindra-s 
ccx trunci, explicaiij& e contra . < 

’i . *t v . 

. , • 1 J 

p RQ _ 
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PROPOSITIO II. 

CHiufcmque portionis fuperficiet fpbaricx , ba(t excepta i cen 
trum grauitatis diuidit axim bifariam . 

E Sto OBP, portio fphxrae, cuius axis BF. Di- 
co fu perficiei fphxricx genita? ex OAB, cir- 
ca BF, centrum grauitatis efle in medio B F. In- 
telligamus parallelogrammum K L, totifphxrxcir- 
cumfcriptum . Vt deducitur ex Archimede Iib. !► 
defphxr. & cylind.propofit.40.fi; 41. & vt paflim 
ab alijs probatur , fuperficies totius fphxrx ad fuper- 
ficiem portionis OBP, eftvt DB,ad BF. Sed 
vt DB, ad BF, ita parallelogrammum kL, ad 
paralldogrammum kH . Ergo fuperficies ad fu- 
perficiem , eft vt parallelogrammum ad parallclo- 
grammum . Sic probaretur de quibufeunque alijs 
portionibus . Ergo fuperficies fphxrica DABC, 
& parallelogrammum K L , funt quantitates pro- 
portionaliter analoga» tam in magnitudine , quam in 
grauitate , tam fecundum totuni , 'quaip fecundum 
partes proportionales , iuxta do&rinas paflim a no- 
bis explicatas. Ergo ientra grauitatis ipfbfunjeo- 
dem modo fecabunt parces axis correfjJondentGSi- 
Sed centrum grauitatis paraUelogrammi v.g. kH, 
diuidic B F, bifariam. Ergo etiam centrum graui- 
tatis portionis fuperficiei fphxricx OBP, diuidet " 
BF,bifar iam.Et fic in alijs.Ouod erat oftendendmm 

’ F£ 2 SCHO- " 
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Iz di&i* patet quantum deceptus fuerit GuJdinus 
bb.prim. Centrobarycas.cap. i o^propofic. j . dum ait 
poffe probari per inferiptionem , & circumfcriptio* 
nem figurarum, centrum grauitatisfuperficici fph*- 
*ice v.g. O B P, efle idem cum centro grauitatis 
portionis QBP, circuli. Videatur locus citatus. 


\ 
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Sed hxc funt extra intentum. Rcddeamus ergo ad 
nos. 

> Ex dodrinis fuperius expolitis habetur , quod fi 
fiiper femicirculo DAB, intelligatur cylindricus 
fedus diagonaliter plano tranfeunte per D B, & per 
pundum in latere eredo a pundo A: habetur in- 
quam , centrum arquilibrij , cuiufcumque Tegmenti 
fuperficiei cylindrica: huius , refeda» latere , vel late- 
ribus, appenfie fecundum BD, cfle in medio axis 
correfpondentis. V.g.fidida fuperfides cylindra- 
cea , lecetur latere eredo d pundo Oi fuperficiei 
cylindracea: fuper O AB, exiftentis centrum arqui- 
Jibrij, appenfe fecundam BF,eritinmedio BF.Sk 
difeurratur dc aeteris partibus. 

PROPOSITIO III. 

• V ; * : 

Centrum gratulatis perimetri cutufcunqtte portionis fphxra 
jic diuidit eius axim , , njt pars terminata ad 'verticem , 
jit ad reliquam , nut diameter fphara , eum dupU w reli- 
qua portionis , ad diametrum fphara. 

\ • /* 

* » - 

E Sto, vt prius, fphajra, & eius portio OBP, fic- 
que E, centrum grattitatis totiu? perimetri 
portionis OBp. Dico eflTc B jSj ad E F, vtdupla 
£> F, cum D B, ad Db. Diuidatur B F , bifariam 
in I. Ergo ex propofit. anteced. erir 1, cenfrum 
grauitatisfuperficiei fphserico: portionis . Sed F, eft 
cenerum grauitatis circuli OFP: cumergofit E, 

ccn- 
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centrum totius perimetri , erit reciproci circulus 
O F P, ad fuperheiem Fphxricam O B P, vt I E, ad 
EF. Sedcirculus OFP, eft ad fuperficiem fph«- 
ricam OBP, vt quadratum OF, nempe re&aft. 
gulum DFB, ad quadratum re&ar BO (fi intelliga- 
tur dufta ) vc deducitur ex Archimede loc. citat, 
nempe ad re&angulum DBF: & cumfitvtreftan- 
gulumadre&angulum, fic ( propter commune latus 
BF^ DF,ad DB. Ergo erit vt I £, ad EF, fic 
DF, ad DB. Et componendo, erit 1F, ad FE, 
vt DF,cum DB, ad DB. Et antecedentium du- 
pla i erit ergo BF,ad FE,vtdupla DF, cum du- 
pla DB, ad DB. Etdiuidendo,erit BE, adEF, 
vt dupla DF, cum DB, ad DB. Quod erat 
©frendendum- 


COROLLARIVM. 

Ergo centrum grauitatis perimetri hemifpfmij 
A®C, quod fit v. g. Y, fic diuidit. B E, vt fit B Y, 
dupla YE. In tali enim cafii, dupla D E, cum DB, 
eft dupla DB, 


PROPOSITIO IV. 


'>t; 


Centrum grauitatix/uperfdei cutufcunque cylindri diuidit 
tm diametrum bifariam . 
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P R^fens propofitio eft facilliffima, iraut pudeat 
ipfam oftendere , praecipue, quia ab alijs often- 
ditur. Atvt demonflremus qualiter methodi ^no- 
bis adhibita etiam his, & fimilibus inferuiant, ipfam 
oftendemus , & putamus eius demon ftrationenw 
haud futuram fine lucro. Eilo ergo cylindrus k L. 
Dicimus centrum grauitatis eius fuperficieicylin- 
drtcsefTe E, medium pundum BD. Patet, quia 
facile conflat fuperficiem cylindricam cfle propor- 
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tionaliter analogam cum parallelogrammo kL. Er- 
go &c. Quod &c. 

Vel fupcr KD, parallelogrammttm generans 
cylindrum concipiamus cylindricum^dtum fe&um 
diagoftaliter plano tranfeuntc per DB, & perlatus 
oppcfitum ipfi Nk. Ergo ex traditis initio huius 
partis, fu perficies cylindri ( intellige femperbafib:. s 
exceptis) erit proportionaliter analoga curnfuper- 
ficic cylindrici trunci finiftri (qua: in noftro cafu, 
quia truncus fini ftci eftprifma, erir paralfelogram- 
n um. ) I rgo DB, fecabitur eodem n:odo a cen- 
uo grauirans & aquilibrij harum fuperficiert:m_, . 
H’d centrum arquil.bri; illius parallelogrammi ap- 
pcnfi fecundiun DB, bifccat DB. £rgo& centrum 
1'uptificieicylindri kL,fcifccabic BU. 

S C H O L I V M. 

Non folum autem medium pun&um E , erit cen- 
trum grauitatis fuperficici c ylindri k L , fed etiam 
totius jpfiusq erimetri. Jftxaur&m funt n-ug.rjfed 
c* iftrsnugis patet, fu per ficicmc ylindri kL, & fu- 
perficiem fphanx D A BC, ciTe magnitudines pro- 
portiotialitcr anale gas, itura ftnfum , infinitis pro- 
pemedum vicibus,-explicatum . Quareeandcm pro- 
portionem habebit tota fuperficics cylindri k L (ba- 
iibus exceptis) ed totam fuperficienrfpha::», quam 
habet quilibet pars ad quamlibet partem. V.g.quam 
habet lu per fi des cylindii K$t ? ad fuperficiem por- 
tionis 
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tiofris XBZi Si ergo fuperficies cylindri kL, eft’ 
aqualis fuperficiei fphxrx, vtoftenditurab Archi- 
mede ,&ab alijsj etiam qualibet pars fuperficiei cyJ 
lindri, erit squalis fuperficiei portionisfphfr&quam 
includit. 

PROPOSITIO y. 

f 

Centrum gravitatis perimetri exccjfus cylindri circumfcriptt 
bemtfphario fupra ipfum , fic diuidit axim eiufdem , <-vt 
pars terminata ad centrum kemifphtrij , jit rekqup fef. 
qui altera . 

S it Q, in fchem. anteced. centrum grauitatis pe- 
rimetri cxceflus cylindri kC, fupra bemifphse- 
rium ABC. Dico EQ, efle QB, fefquialteram. 
Perimeter enim talis exceflus clauditur fuperficie cy- 
lindrica k A CMj fuperficiefphxrica ABC, & cir- 
culo kBM. Sit S, medium pundum BE. Ergo erit 
expropofit. 2.& 4. centrum grauitatis tam fuperfi- 
cici cylindri K ACM, quam fphxricx ABC. Cum 
vero B, fit etiam centrum grauitatis circuli kBM, 
erit reciproce SQ^, ad QB, vt circulus kBM, ad 
vtrafque fu perficies fimul- Sed cum fu perficies cy- 
lindrica fit aequalis fuperficiei fphxric? ABC; & 
cum hxc ex famofis do&rinis Archimedis, & alio- 
rum , fit dupla circuli kBM; erunt arnbx qua- 
drupla: circuli kBM. Ergo SQ^ erit ad QB, 
vc 1. ad 4. Er go EQ>_ erit ad Q B , vt 6 . ad 

Gg 4jnem- 
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'4;' e 11 n pe in ratione feft]u i altera. Quod erat cften- 
dcndum-j* 

PROPOSITIO VI. 

Centrum gr duitatis fuperficiei conica , baft excepta ,fic diui- 
dit eius diametrum , <~vt pars ad uerticem terminata , ft 
reliqua dupla . 

S Vpponamus B A D,Iiccc 
fchema non exprimar, 
elfet triangulum, ex cuius 
reuolutione circa A D, in- 
telligamus genitum 
conum . Dico centrum,, 
grau itatis fuperficiei coni- 
ca:, bati excepta, ficdiui- 
derc A D, vc pars termi- 
nata ad A, fit reliqua: du- 
pla . Super triatigulum_, 

ABD, concipiamus cy- 
lindricum, qui fe&us pla- 
no diagonaliter tranfeun- 
te per A D , & per E , 
pundum in latere exhi- 
beat truncum fin.fttum-, 

ABDE. Huius fuperfi- / » A 

cies cylindrica E B A, erit 

trian- 
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triangulum . Ex explicatis in propofit. prim. hoc 
triangulum E B A, & fuperficies conica cx B F A, 
circa AD, fune magnitudines proporcionaliter 
analogae, &c. & centrum aequilibri j trianguli E B A, 
appenfi fecundum A D, ita diuidit A D, vt fecatur 
^ centro grauitatis (uperficiei conicae . Sed centrum 
aquilibrij trianguli ita diuidit A D, vt pars termina- 
ta ad A, fit reliquae dupla, vt paret. Ergo &ficdi- 
uidccur A D, a centro grauitatis fupsrficiei conic?, 
bafi excepta. Quod&Cv 

/a liter- 

; / . f 

In fchematejeq.uentifupponamus. ABC, nobis 
repr^fentare tam conum ortum ex rotatione trian- 
guli A B D, circa B D, quam triangulum A B C, St • 
conus inrelligatur fe&us circulo EFO, bafi ADC, 
parallelo, & triangulum linea EO, parallela AC. 
Ex propofit- 1 4. Archim. lib. pri. de fph$r. & cylind- 
deducitur, & a Torricell. propofit. 10. lib. I* de 
fph$ra, & folidis fphjralibus, probatur, efle coni- 
cam fuperficiem ABC, ad conicam fuperficiem-. 
EBO, vt re&angulem BAD, ad reSangulum-» 

B E F ( intellige tamen femper, demptis bafibus) 
Sed vt A B , ad B E, fic A D, ad E F . Ergo conica 
fuperficies A B C, ad conicam EBO, eritvt qua- 
dratum AD, ad quadratum EF$ nempe vt triangu- 
lum ABC, ad triangulum EBO. Et hoc accidit 
femper vbicunque fint d 1 &a planum E F O, & iin ea 

G g a EO, 
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EO. Ergo fuperficies conica» & triangulum ABC» 
funt magnitudines proportionaliceranalog*. Ergo 
centrum grauitatis ipfatum fecabiteodcni. modo 
B D . Sed centrum grauitatis trianguli A B C, quod 
fit v.g. H, ficdiuidic BD , vt BH» fit dupla H D. 
Qpiare & centrum grauitatis fuperficiei conica:. 
Quod &c. 

PROPOSITIO VII. 


Ctntrum grauitatis perimetri coni , pc diuidit eius dtame- 
trutn , <vt pars *d ^verticem terminata , pt ad relu 
. ' "" ' quam. 
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quam, n/t triplus radius bafis cum duplo latere com , ad 
latus coni, 

S it ergo H, centrum grauitatis totius perimetri 
coni ABC. Dico BH, eflead H D, vt tripla 
DC, cum dupla BC, ad BC. Sit F, centrumgra- 
uitatis fuperficiei conica; ABC. Ergo ex propofit. 
anteced. BF, erit dupla FD. Cum ergo D, fit cen- 
trum grauitatis circuli A DC, erit reciproce FH, 
ad H D, vt circulus A D C , ad fupcrficiem conicam 
ABC. Sed circulus ad fupcrficiem conicam , cft vc 
quadratum DC, ad re&angulura DCBj nempe vt 
DC, ad CB. Ergo FH, ad HD, eritvt DC, ad 
C B. Et componendo , erit F D, ad D H , vt D C, 
cum C B, ad C B . Et antecedentium tripla j erit er- 
go B D, ad D H , vt tripla D C, cum tripla C B, ad 
CB. Etdiuidendo, erit B H, ad H D, vt tripla DC, 
cum dupla C B, ad C B . Quod & c. 


j 


PROPOSITIO VIII. 

Si fuper qualibet figura circa diametrum concipiatur cyltu- 
dricus re Eius fi cius diagonali ter plano tranfeunte , per li- 
neam parallelam diametro dufitam, <-uel per e xtremitatem 
; bafis , oj ei extra , fflper punblum in latere . Centrumye- 

qtulibrij fuperficiei cylindrica, alterutrius trunci appcpfi 
fecundum lineam per quam planum tranfit , ithpfam 'di- 
uidit , 'zrt diuiditur diameter d centro aqutltbrij totius fit- 

perficiei cylindrica appenfa fecundum figuram . j , 

• — * Sit— 
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S Vper figura ABC, circa diametrum BG, con- 
cipiatur cylindricus re&us ferius diagonaliter 
plano tranfeuntc primo per CF, parallelam BG, ac 
ipfi arqualem , du#am ab extremitate bafis AC,& 
perpun&um in latere E. Dico fuperficiei cylindri- 
cae AEBC (hanc enim dumtaxat intelligimus pro 
fuperficie cylindrica , & non figuram ABC, nec 
planum C E H C , nec triangulum A E C) appcnfa: 
fecundum FC, centrum aquilibrij, ita fecare FC, 
vtfecatur BG, a centro squilibrij totius fuperficiei 
cylindrica totius cylindrici , nempe duplicat* fuper- 
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ficiel A E BC, apprnfie fecundum BG. Qucd c- 
nim fi fuperficies tetius cylindrici nre’1 gatur ap- 
penfa fecundum figuram ABC, fit eius centiunu, 
xquilibrij in BG, eft adeo manifeflum, vtpudeat 
circa hoc verba facere- Sit ergo N» hoc centrum 
aequilibri). Pacet non minus manifefte, fi intelliga- 
mus appenfam fuperficiem cylindricam A E BC, fe- 
cundum figuram ABG, in aliquo ipfius pun&o efle 
centrum arquilibrij talis fupeificiei . Sithoc in linea 
NI. Quae producatur indefinite. Pater in ipfac fle 
centrum acquilibrij fupeificiei cylindrici alterius 
trunci dexteri cylindrici , qui truncus cft intellegen- 
dus aequalis > & fimilis trunco ABCE, fecundum 
omnia, fed eritinuersepofitus'. Hisexplicatis. Di- 
co lineam 1P, efle parallelam Ac. Non fit enim 
parallela , fed pars I N> fit propinquior ipfi A G. Vc 
diximus , manifefium eft fuperficiem cylindricam 
A BCE, & fuperficiem cylindricam alterius trunci 
dexteri, efle fimiles, & aquales. Frgo fifimiliter 
appendantur, nempe fecundum bafis , habebunt 
centra aquilibrij fimiliter pofita . Quod vtique non 
eutmet, nili 1P, fit parallela AC, centrum enim 
stquil bnj (uperficici trunci dexteri, erit in baliop- 
pofite b.;fi ABC, in linea rppe fita linea: NP. Pa- 
tet ergo, quod fi fuperficies cylindrica appendatur 
fecundum FC, a?qualcm BG, in purdto Q, eiic 
FQ, ad QC > vt BN , ad NG. Quodpiimo 
erat cftcndendum. 

fecundo, ne fchemata multiplicemus, cogitemus 

pla- 
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planumfecanstranfireper kL, &pef E: feocfcca- 
bit etiam' latus eredum a pundo C. Quod fi per 
pundum talis fcdionis intelligamus duci planum pa- 
lallelum ABCj truncus finifter prioris cylindri- 
ci diuidetur in cylindricum cuius oppofita* bafes , 
ABC, & duda per pundum fedionis lateris eredi a 
pundo C, & in truncum finiftrum cylindrici fedi 
pertalepundum,&per E. Cum vero partium fu- 
perficieicurua: totius trunci finiftri appenfie fecun- 
dum ABC, fint centra aquilibri/ in IP; quiacy- 
lindriciin N, & trunci finiftri partis prioris trunci 
finiftri in IN. Erit fuperficieicurure totius in IN. 
Res eft manifeftiflima geometrizanti. Quare pro- 
pofitum quo ad omnia liquet . 

PROPOSITIO IX. 

Qaufcunquc /«perficiet cylindrica , exceptis bafibus appenfk 
fecundum bafim , idem eH centrum pqutlibrij cum centro 
gramtatts perimetri bafis . 

E Sto quilibet cylindricus A B C G E F , exiftens 
fuper bafi ABC. Dico centrum sequilibrij to- 
tius fuperficieiipfius, exceptis bafibus ABC, FEG, 
appenfx fecundum ABC, cfle idem cum centro 
grauitatis perimetri ABC. Traiciatur enim vbili- 
bet planum OkL, oppofitis bafibus parallelum-. . 
Perimerer OkL, eft squalis, fimilis, & fimiliter 
pofita perimetro ABC, Ergo etiam harum centra 

S ra : 
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grauitatis erunt fimiliter 
polita in figuris A B<2 ~ £ 
LKO. Ergo fi ambz pc- £ 
rimetri ABC, LkO, in- 
telftgantur appenfap fecun- 
dum figuram ABC, ea- • 
rum centrum sequilibrij i- 
dem erit cum centro graui- [< 
tatis perimetri ABC. 
Idem probabitur de qua- 
cumque alia perimetro . 
Ergo idem pun&um in_. r 
ABC, erit centrum a»qui- 
librij perimetrorum om- 
nium parallelarum peri- 
metro ABC. Et confe- 
quenter fuperficiei cylin- 
dricz . 







SCHOLIVM. 

Licet autem oftcnfum fit de tota fuperficie cylin- 
drica, tamen hoc in fequentibus non indigebimus, 
fed rantum de illa fuperneie cylindrica, de qua fupra 
locuti fumus , nempe de ipfa excepto plano A FGC. 
Eodem enim modo probabimus , centrum sequili- 
brij ipfiusappenfz fecundum ABC, idem efle cum 
centro grauitatis perimetri ABC, excepta ba- 
fi AC. . ! 

Hh PRO-' 

. >. ~T.’ 
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PROPOSITIO X. 

j \ - J i ■ • ' * • - 

Si quodlibet triangulum aqukrurt moluntur circa paralie- 
Udi 'diametro du&am mei per extremitatem bafts , mei 
extra . Centrum gr duitatis fuperfictei annuit genit ! , bafi 
excepta, tam fecundum totum , quam fecundum partes 
diuidet axirn annuit, mei partes axis correfpondentes , 
bifariam « 

S Vpponamusin fequentibusfchcmatibus, ABC, 
eflc triangulum asquicrure*& intelligamusip- 
fum rotari circa F C, in prima figura , vel circa T S, 
infcctin. Dica FC, T S* fccari bifariam a centris 
grauiratis fuperjicicruni annutorum ABCHG, 
ABCZHG, bafibus exceptis . Qu-id fi rraician- 
tur plana LQ, bafibus parallela , etiam FN, 
N C, T.Vj VS, pariter dicimus fecari bifariam a 
centris grauiratis iuperficierum , quarum iiias ;unt 
axes . 

Probabitur prius in prim. fig.Super ABC, ergo 
tiiangulo intdifgatur cylindricus rct-lus fe&us dia- 
gpflaliterplanotranfeunce per FC, & perpunftum 
in latere credoa puniao A. JErgorek piopofic. ». fi 
fijpcrficies-cylindrica trunci (iniilri huius cylindrici 
intelhgaturappenCu fecundum F C, v. g„ in prmSbo 
N, ira erit F N* ad' NC, vc cfi: B i , ad^k)' (jfiip- 
ponendo 1, ciTdcenrrum a:quil:brij fi>petficid cy- 
lindrica: exi 11 entis fuper lineis A B, B C, J . Sed ex 
-w . : . : pro- 
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propofit. anrcced. centrum asquilibrij fuperficiei cy- 
lindricas exi ftentis fu per Afi, BC, cft idem cum 
•centro grauitatis linearum re&arum AB, BC, fimul 
coniun&arum , quod vtique fecat B D, bifariam, vc 
fuse videri poteft ex ijs , quas docuit Guldinus in lib. 
prim ccntroba. cap. j. propofit. 3 . & vt naturaliter 
patet. Ergo etiam centrum «quilibrij illius trunci 
finiftri appenfi fecundum FC, fecabit FC, bifa- 
riam - Sed ex di&is in propofit. pri- ita fecatur F C, 4 

Hh a cen- 
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centro aequilibri; fuperficiei cylindricae trunci fini- 
ftri, ficuti fecatura centro grauitatis luperficiei an- 
nuli ABCHG, bafi A C G , excepta . Quare.» 
patet propoficum . 

Inaltero fchemate probabitur ex ijfdenjpropofi. 
tionibus ; fed planum fecans cylindricum exiften- 
tem fuper ABC, debet tranfire per T S, & per pun- 
dum in latere ere&o a pun&o A. Difcurretur e- 
nim eodem modo, nempe fic fecari TS, ^ centro 
sequilibrij fuperficiei trunci finiftri , ficuti fecatur 
B D , a centro sequilibrij fuperficiei cylindricae to- 
tius cylindrici. Etc. 

De partibus etiam proportionalibus, patebit eo- 
dem modo . Nam , vt licuit intueri , tota res depen- 
det excenrro grauitatis redarum AB, B C, fimul 
coniundarum . Sicuti autem centrum grauitatis ip- 
farum fecat BD, bifariam, fic etiam centrum gra- 
uitatis redarum LB, BM, fecabit BI, bifariam; 
& centrum grauitatis redarum A L , M C , fecabit 
ID, bifariam, & fic de omnibus alijs. Quare patet 
propoficum-.. : ' r t . fj ,. 

SCHOLIVM. 

« i - • ;• ! <■] -i-:- - . \ • , • 

d Injmo facilede.ducetur, quod vtique non videttjr 
Ipernendum, & eft , quod (emperdid^fuperficies 
fecantur in { proportione axium . V. g. ita erit fuperfi- 
cies.fegmenti ALMCQ QG, in primafigu<a,.ad 
fuperficieip ^BMOHQ, ficuti eft CN> ad NJf, 
; i " ** &hoc 
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& hocfemper. Idem intclligatur in fecunda figura. 
Hoc autem eft nimis clarum , cum dependeat ex hoc, 
quod centrum grauitatis totius , & partium , fit fem- - 
per in medio axiscorrefporidcntis. 

Demon ftrauimus fupcriorem propofitionem ex 
omnibus Tuis principijs, vt offenderemus totam fe- 
riemdifcurfus >• facilius, & breuius potuiflet proba- 
ri, iam oftenfa fequenti propoficione vniuerfali. 

PROPOSITIO XI. 

Si qualibet figura circa axim n/oluatur, njt dichim ejl in an- 
tecedenti propofittone . (fentrum grauitatis fuperficiei ge- 
nita excepta bafi ita fecabit axim ipjius , r zrt ' /icatur axis 
figura genitricis a centro grauitatis ambitus ipfius , bafi 
excepta , Ji bajim habeat . 

S Tcergo ABC, qualibet figura circa axim BG> 
fiue hsec habeat bafim AC, fine non habeat, 
fquod tunc contingeret quando figura ABC, effet 
duplicata ad partes AC in BADC.) Dico ita 
fecari FC, vel Lk, a centro grauitatis fuperfi- 
cierum annulorum genitorum , ex reuolutione-* 
ABC, circa FC, vel K L, bafibus exceptis, fi- 
cutifecatur BG, a centro grauitatis ambitus ABC, 
excepta bafi AC . Probabitur in primo annulo» 
& ex eius probatione patebit facil iter in fecundo. 

'• ln primo ergo annulo patet faciliter. Nam fu- 

per ABC, intellego cylindrico re&o fe<ffo dia- 
> . gona- 
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gonalircr plano tranfeunte per FC, & per pun- 
dura in latere E , vt fit A B C E , ei,us truncus jG- 
nifter , ex propofit. i. FT, fecabitur in eodem pun- 
&o a centro grauitatis fuperficiei annuli, bafi exce- 
pta , & a centro iquilibrij fuperficiei cylindrica: 
trunci appenfi fecundum FC. Sed ex propofit. 8. 
ita fccatur F C , a centro iquilibrij fuperficiei trun- 
ci, ficuti fecatur BG, d centro iquilibrij fuperfi- 
ciei cylindrici cylindrici, nempe illius, qui exiftit 
fuper lineis A1B, BPC: & ex propofit.*. eodem 
modo fecatur BG, d centro graifitatis linearum 
AIB, CPB, fimul. Quare a primo ad vltimum 
patet propofitum . 

SCHOLIVM. 

Patet ergo faciliter qualiter propofitio io. ante- 
cedens deducetur ex generali prop. 1 1. Immoex hac 
prop. generali pofiumus rurfum probare centrum 
grauitatis fuperficiei cylindrici, bafibus exceptis, 
iecareeiusaxim bifariam ; nam commune centrum 
grauitatis duorum oppofitorum laterum paralldo- 
grammi fimul coniundorum diuidit axim paralldo- 
grammi bifariam. 

\ 

PROPOSITIO XII. 

Superficiei annuli fiue sin Sii ,fiue lati, genita cx nuohitmc 
cuiuf unque portionis firculi , modo fupra explicato, cen- 
trum gravitatis in axe annuli inuenire . 

Sc- 
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S Equenspropofitio deducitur ex do&rina GuldL' 
ni, quam habet in lib. pri. centroba. cap. 5. pro- 
pof. a. Supponamus in ant. fchem. ABC, quamlu 
bcc portionem circuli, rorari , modofupra explicato. 
Oportet fuperficiei genit?,ba(i excepta, centrum gra 
uitatis inuenire-Fiat vt circumferentia* CPB, ad CG, 
dimidiam chordae AC, fic femidiameter circuli ad 
aliam abfeindendam d femtdiametro incipiendo a 
centro, v. g.in noftrofchcmatc fuppoiientes ABC, 
clle fcmicirculum ( quod enim in ipfo dicetur verifi- 

cabjfttjetiatn in aiijs portionibus) fiatvt circumfe- 

ren- 
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renuar CPB, ad CG, femichordam C A, fic BG, 
femidiameterad GN, abfeindendam femper a cen- 
tro verfus B. Dico quod fi FC, vel alia circa., 
quam fit reuolutio fecetur in ratione B N, ad NG, 
pun&um fe&ionis erit centrum grauitatis fuperficiei 
annuli, Patet, quia ex Guldinoloc.cit. N, dl cen- 
trum grauitatis peripheria? ABC. Sedexpropof. 
anteccd. itafecatur BG, a centro grauitatis periphe- 
riiE ficuti fecaturaxis , circa quem fit rotatio a centro 
fuperficiei annuli , bafi excepta . Ergo patet propo- 
fitum_j. 


SCHOLIVM. 

Ha:c funt, quas vfque nunc nobis occurrerunt cir- 
ca prafentem fuperficierum curuarum materiam^ 
Sunt vtique exiguiflima pars illorum , qute defunt j 
attamen noluimus illa praetermittere. Etenim mal- 
luimus aliqua conferibere, quam omnia fub filentio 
relinquere. Peritiores geometra; obftrufiora mam- 
fcftabunt. ; : 


Finis Terti* Partis; 



'i 
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PARS QUARTA.' 

IN QVA ASSIGNANTVR MAXIMA 
infcriptibilia in infinitis trilineis , & in infinitis 
conicis ex ipfis reuolutis tam circa axim» 
quam circa bafim . 

ON aliter videtor terminandum 
Mifcellaneum prafens, quam fue- 
rit abfolutum mifcellaneum no- 
fhum hyperbolicum , & paraboli- 
cum, quod paucis ab hinc menfi- 
bus euulgauimus. lmpofuinius fi- 
nem milcellaneo praefato maximis infcriptibiJibus, 
minimifquecircumfcripribilibus infinitisparabolis, 
conoidibuSj acfemifufis parabolicis. Sed tunc tem- 
poris haxdochina de maximis j & minimis prourad 
fubic&um propofitum attinebat , non fuit tradita 
omnibus numeris abfoluta: non enim locuti fumus 
de maximis infcriptibilibus in infinitis trilineis pa- 
rabolicis , ac in infinitis conicis /tam ortis ex reuolu- 

li tione 
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tione infinitorum trilineorum circa diametros, quam 
circa bafim. Harc intelligimus aflignarein praefen- 
ti . Sedficuti argumentum illud in prsfaco mifcel- 
laneo .i do&rina quadam feliciter explicata a peri- 
tiffimo geometra Petro Paulo CarauaggioMediola- 
«errft exoadium fuinpfit , non fecu» procedendum 
eft iaprafonti ; feddo&rina illaaurea, quam habet 
in fua geometria applicationum , demio eft nuncrc- 
capicularula, ac explicanda quantum ad negotium_. 
noftrumfaceflit: remittentes eum v qui plura defide- 
rat, adipfius Carauaggij fontem , Probat ergo Car a- 
uaggius in opere citato. Omnium pore/heum ad 
eandem reftanilineam applicabdium , deficientium- 
que porellatibus homogeners, maximum efle quod 
ad talem partem lineae applicatur, quae ad totam li- 
neam fit vc vnitas ad exponentem poteftatis . V.g. fi 
fit applicandumpa 


ralIelogrammu7i__, 
deficiens quadra- 
ro,, hoc cftli A 13, 
fit fi c fecanda in 
C> vt rcclangulum 


B 


[“ 


B 


A C B y. fit Ofll 
nium maximum , 
illorum , qua; fiunt 
a partibus BC, dc- v 
bec ipfa fecariiti C, bifariam. Si fit applican- 
dum paralJelcpipednm deficiens cubo , &c. hoc 
cft fi AB, fit Ci c fecanda in C , vt fa&um fub 

AC, 


—J' 

C 


[- 


B 

-J 
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AC, & fub quadrato BC; fit omnium tyaximum 
debet A C, eflfe tertiam partem AB. Si vero appli- 
candum fitplanoplanum deficiens quadratoqiUd ra- 
to, nempe fi fir fic A B, fccanda in C, vt fa&umfnb 
AC, in cubum CB, fit omnium maximum; A C, de- 
bet effe quarta pars AB. Haec do&rinaparicer fuit 
a nobis explicata loco citato vfque ad hunc termi- 
num, quia pro ibidem dicendis, nobis fufEciebat. 

Nunc verb vltcrius procedendu n eft cum ipfo Ca- 
rauaggio in opere citato . Probat enim ibidem hoc 
fic accidere, vt explicatum eft, quando applicatio li- 
nea: efi facienda. Subiungitpofteain pagina tertia. 
Cum '‘vero applicabitur gradui ait ion, tunc maxima applica- 
tio continget in tot partibus data magnitudinis , cut fit appli- 
catio , quota ipfa eCl in ordine graduum , dtutfe in tot partes , 
quota efi applicanda magnitudo in ordwe graduum ; ideJl 
magnitudinis , citi fit applicatio partes deneminabrt numerus 
graduum magnitudinis applicanda s numerabit mero nume- 
rus graduum magnitudinis , cui fit applicatio. Hanc do&ri- 
nam exemplis explicat in pag. 4 . Inquit ergo. 

Maximum plano planum , quod applicatur dato plano defi- 
ciens plano plano fimili dato efi id , quod applicatur dati 
plani duabus ex quatuor partibus , idefl dwndn s $ plano 
planum firnde dato deficiens adiacet reltquis duabus ex qua- 
tuor partibus , ide fi dimidio. 

Maximum plano planum, quod applicatur dato folido defi- 
ciens planopUno (imihdata efi id , quod applicatur dat t fi- 
Udi tribus ex quatuor pas tibus , (gfi planoplanum fimle dato 
deficiens adiacet reliqua quarta parti , £ t in p» kro e t em- 

1 i 2 pio 
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pio pofito in pag. j. ait.* 

Maximum plano /olidum , quod applicatur dato plano de- 
ficiens plano /olido fimih dato ejl id , quod applicatur dati 
plani duabus ex quinque partibus i & plano /olidum /mile 
dato de/ciens adiacet reliquis tribus ex quinque partibus. 

iMaximum plano /olidum , quod applicatur dato /olido 
de/ciens plano /olido /mili dato e fi id , quod applicatur 
dati /olidi tribus ex quinque partibus , & plano /olidum fi- 
mile dato deficiens adiacet reliquis duabus ex quinque par- 
tibus . 

Maximum plano /olidum , quod applicatur dato plano pla- 
no deficiens plano /olido fimili dato efl id , quod applica- 
tur dati plano plani quatuor ex quinque partibus , & plano 
/olidum (imile dato deficiens adiacet reliqua quinta parti .Et 
fic procedendo. 

Hac omnia probat in progrdTu operis . Ex di&a 
ergodo&rina habemus, quod fi quis iubeat ficfcca- 
re AB, v.g. in partes AC, CB> ytfa&um fub 
quadratis AC, CB, fit.omniutn maximum, A B, 
debere bifecarij. quia tam AC, quam CB, de- 
bent continere duas, ex 4. paitibus A&. Si vero* 
imperatum fuerit AB, fic in C, diuidendam efle, 
vtfadhim fub quadrato A C , & fuBcubo CB, fit 
omnium maximum, AB, debet diuidi in 5, partes 
asquales , quarum duas contineat AC, reliquas 
CB. Sivero fit fic fecanda, ve fathim fub quadrato 
AC, & fub quadjatoquadrato CB, fic omnium 
maximum, AB, debet fecari in 6, partes «qua- 
ks , quarum dux erit AC: Sc fic in infinitum. 
t ... * Sed 
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Sed huic Carauaggij dodrinse aliquid aliud eft ad- 
dendum, vt intentum noftrum obtineamus ; & eft, 
quod non modo linea? pra»did,£ fune fecanda? in an- 
tedidis pundis, vc obtineamus illa maxima fa&a, 
fed etiam ipfas inijfdem pundis fecandas e ftequo- 
tiefcunque iubeatur ipfas fic diuidere, vt maxima fa- 
da habeant ad prius fada imperatam rationem . Res 
clarius explicanda eft . Diximus fupra quod fi A B, 
fit v.g. fic fecanda in C, vtfadumfub AC, & fub 
quadrato CB, fitomnium maximum , AC, de- 
bere^fle tertiam partem CB: nunc dicimus, quod 
fi A B, fit fic fecanda in C, vt fadam fub AC, 
v.g. & fub fefquialtero quadrati CB, fitomnium 
maximum, non fecus, ac fupra, A C, debere efte ter- 
tiam partem AB; &ficinalijs. Res eft clara, qua- 
propter ad propofitiones accedamus - Sic ergo. 

4 • • ' , - ^ . . * 

PROPOSITIO I. 

, . i ) j '%*'•* : *» 1 , . • . * 

, * 

Trutn^ um maximum injcriptibile tn quodhbet infinitorum 
t ri lmeorum duplicatorum circa diametrum ,eft illud , cuius 
altitudo fe habeat ad diamett utn trilmet , nat «vnttds ad 
numerum trdirm 'vmtate auSlum . 

. '*. f f . i \t *! s 

A BC, fic quodlibet ex infinitis triliners dupli** 
catis circadiametrum BD, DE, verofcba- 
beat ad DB, vt vnitasad numerum trilinei vnitate 
audum, & per O, ducatur OEF, parallela AC, 

acconftituatur triangulum OD F. Afl^ro, hoc efte 

nu- 
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maximum iafcriptibilium in trilineo ABC. Ducatu^ 
rec^a AB, &fiat AD, ad DG,vt numerus trilinei 
vnitate au<ftus ad binarium; & ducatur BG. Qjp- 
niamvt AD, ad DG, fic triangulum ABD, ad 
triangulum GB Dj ergo etiam triangulum ABD, 
erit ad triangulum GBD, vt numerus trilinei vni- 
tate au Aus, ad binarium. Sed ex fchol. pri. propof. 
i.lib. i. etiam ABD, triangulum , eft adtrilineum 
ABD, vt numerus vnitate au&us, ad binarium. Er- 
go trilineum ABD,& GBD, triangulum, erunt 
aequalia. Ergo haec ad triangulum ODE, habebunt 
eandem rationem. Sed ratio trianguli GBD, ad 
triangulum ODE, componitur ex rationibus G D, 
ad O E, & B D, ad DE. Ergo etiam ratio trilinei 
ABD, ad triangulum ODE, componetur ex ijf- 
dem rationibus. Sed vt G D, ad O E, fic AD, ad 
lineam, qux ad OE, fe habeat vt numerus vnitate 
au&us, ad binarium ,• & quia ex genefi infinitarum 
parabolarum in cit- i.propofit.cxplicata, eft vt A D, 
ad OE, ficpoteftas DB, ciufdcin gradus cum tnli- 
neo,adfimilera poteftarem OE; eric&vt AD, nd 
lineam, quae ad OE, fe habeat vt numerus vnic.tc 
auttus , ad binarium , fic poteftas D B, eiufdem gra- 
dus cum trilineo, ad homogeneam poteftatem , qu>e 
it habeat ad homogeneam poteftatem BE, vt nu- 
merus vnitate au&usad binarium. Ergo ratio trili- 
nei ABD, ad triangulum O D E, & confcqucoter 
trilinei ABC, adtriangulutn OOF, componetur 
ex ratione poceftaii» DB, ad dictam poteftatem, 

quae 
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qu-ead poteftatcm B E , fe habeat in pratdi&a ratio- 
ne, & ex ratione DB, ad DE. Sed ex pradi&is ra- 
tionibus componitur quoque ratio poteftatis D B, 
vno gradu altioris poteftate tri linei, adfa<2um fub 
DE, & fub poteftate, eiufdem gradus cum trilineo, 
qia: ad poteftatem homogeneam B E , fe habeat vt 
ntin eius vnitate au&u$,ad binariumj & exdoiftrinis 
fupiaixplicatis, praec»pu£in fine, maximum talefa- 
fr: m tx prarfatis partibus D B, eft illud , quando 
D f, fc habet ad EB, vt vnitasadnumerumi&con* 

fequen^ 
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fcquencer ad totam D B, vt vnitas, ad nutrerum vni- 
tareauftum. Quare patet etiam triangulum ODF, 
cfTe maximum infcriptum in trilineo ABC. Quod 
eratoftendcndum. 

.* ! 

"SCHOLIVM. 

Ex progreflii autem deroonftratioh is patet, erili, 
neum ad triangulum maximum fibi infcriptum , effe 
in primo trilineo, vt quadratum DB, adredlangu- 
lum DEB. -fn fecundo, vt cubus D B, a J factum 
fub DE, in fefquialterum quadrati EB. In tertio 
vtquadraroquadratu n DB, ad factumfub DE, in 
duplum cubi EB. Et fic in infinitum, adeo vt partes 
poteftatis EB, fe habeant ad poteftatem BE, vr 
numerus vnitate auctus, ad binarium. Quapropter 
paret in numeris pofle exprimi rationem vniufcuiuf- 
quetrilineiad n aximum triangulum fibi infcriptum. 
In primo enim, nempe in triangulo, eritvt 4- ad t. 
In quadratico yerol quoniam qualium D$, eft j, 
DE,cft 1. B E, 2. erit cubus DB, 2.7. Sed quoniam 
quadratum B E, eft 4. eius fefquialterum erit 6. cum 
autem D£, fit i.erit etiam factumfub DE, &fub 
fefquialteroquadraci B E, 6 . Ergo trilineum ad tri- 
angulum erit vt 27. ad <5. nempe vt 9. ad 2. In ter- 
tio DB, eft 4, B E, 3. DE , 1. quadratoquadratum 
DB, eft 256. cubus B E, eft 27. eius duplus, &con- 
fequenter factum fub DE, in cum, eft 54. Ergotri- 
lincum erit ad triangulum vc 256, ad 54. Seu vt 
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iiS.ad 27. Stficinalijsfas erit esrptf mere numero 

dictas rationes* 

Trilineum BAD, incelligatur duplicari in_. 
BAH, & ducatur OK, parallela BH, & intel- 
ligatur triangulum OkD. Patet hoc «quale efle 
triangulo ODF. Cum ergoctiam trilineum ABC, 
fit aequale trilineo BAH, patet OkD, efle ma- 
ximum etiam triangulum inferiptum intra trilineum 
duplicatum circa bafim AD. _ 

PROPOSITIO II. 

Conus maximus infcriptibilis in quolibet ex infinitis conicis 
cir ca diametrum , ejl ille cuius diameter fe habeat ad dia~ 
metrum totius conici y ut unitas ad duplum numerum 
conici unitate au Cium* 

E Sto ABC, quilibet ex infinitis conicis ortus 
ex reuolutione trilinei ABD, circa diame- 
trum BD, & in ipfofic infetiptus conus ODF, 
cuius bafis OF, fit parallela AC, & cuius diame- 
ter feu axis DE, fe habeat ad DB, vt vmtas , ad 
duplum numerum conici vnitate audum. Dico 
hunc clTe maximum &c. Intelligatur etiam conus 
ABC, &fit vt duplus numerus conici vnitate au- 
dus ad ternarium, fic quadratum AD, ad quadra- 
tum DG; &intellgatur conus GBL. Cylindrus 
triplus coni ABC, f. habetexfchol. 5. propof.14.- 
lib.a. ad conicum A B C, vt duplus numeruseonici- 
' ’ . • — - Kk V ni- 
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vnitatc au&us ad vnitatcm ; ergo conus ABC, fe 
habebit ad conicum A B C, vt dtiplus numeros vni-» 
tate au#us ad ternarium . Cum autem fa&uraficin 
eadem ratione quadratum AD, ad quadratum.. 
D„G, & i» tali ratione fit et iameoous ABC,adco- 
num GBL, fequitur.conicura A B C , & conum 
G„Bl v aqu^esefle*..Q^3te ad conum ODF, ha-, 
fe^btujteajpdcmpfoportionem • Sed ratio coni GBL, 
:yi coo« 0 ».ODF/ , componitur ex rationibus qua- 
drati QP f z&O Et.quad&wnb 8c linea; DB, ad 

. DE. 
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DE. Ergo etiam ratio conici ABC, ad conum 
ODF, componetur ex ijfdem rationibus. Sed vt 
quadratum GD, ad quadratum OE, fic quadra- 
tum AD, ad quadratum, quod ad quadratum OE, 
fit vt duplus numerus conici vnitate au&us ad terna* 
iium. Ergo ratio conici ad conum componetur ex 
ijfdem rationibus. Sed quoniam ex natura trilineo- 
rum,eftvt AD, ad OE, ficporcftas D B, eiufdem 
gradus cum conico ad fimilcm poteftatem BE. Er- 
go vt quadratum A D, ad quadratum OE, ficpo- 
tcftas DB, cuius numerus fit duplus numeri conici 
ad fimilem poteftatem BE. Ergo & vt quadratum 
A D, ad quadratum, quod ad quadratum O E, fe ha- 
beat vt duplus numerus vnitate audus ad ternarium, 
fic potcftas D B, cuius numerus fit duplus numeri 
conici, ad homogeneum, quod ad homogeneam po- 
teftatem B E, fe habeat vt duplus numerus vnitate 
audus ad ternarium . Ergo ratio conici ad conum 
componetur ex ratione harum poteftatum, & ex ra- 
tione DB, ad DE. Sed ex his ratiou i bus ctrmponi- 
tor quoque ratio poteftatis D B, tafci* numetusfit 
duplus vnitate auChis numeri conici , ad fttb 

DE, & fubtali poteftate cuius numerus fit duplus 
poteftatis conici i quxfe habeat ad fimilem potefta- 
tem B E, vt duplus numerus vnitate audus ad terna- 
rium . Ergo conicus ad conum fe habebit vedida 
poteftas DB, ad fa&imfub partibus DB, pr«edictt> 
modo . Sed ex dodrina explicata iuperius hibe- 
rnus, maximum factum fub partibus* BD * eflsftlud, 

Kk 2 quau- 
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quando DE, fe habet ad |sB», vt vnftas ad duplum 
munerum, & ad totam DB, 7t vnitasad duplum nu- 
merum vnitate auctum. Quare patet propofitum. 

-.1 ‘,OT i; ' 


V SCHOL IV M. 

' Etiam inpradenti ex progreflu demotrftrationis 
patet > conicum ad conum elfe in primo conico , vc 
cubus L>B. ad factum fub D E, & fub quadrato B E. 


Ia fecundo vt quadrato cubus D B , ad factum fub 

“T ; ' DE, 
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D E, & fub tali quadra coqua irato, quod ad quadra- 
toquadratum B E, fic, vt 5. ad j. In tertio vt quadri- 
toquad rato cubus DB, ad factum fub DE,& fub 
tali cubo cubo, qui ad cubo cubum B E, fit vt 7* ad i* 
Et fic tn infinitum. Quire patet etiam nunc in nu- 
meris poifeexprimi has rationes. Primus eni n co- 
licus ABC, erit ad conum ODF, vt 27. ad 4; quia 
qualium DB, eftj.BE,cft i.BE, 2. cubus DB, eft 
xj. & fictum fub D R, in quadratum B 0, eft 4. In 
fecundo qualium DB, eft 5. DE, eft f.BE, 4. qua- 
drato cubus DB.eft $125. quadFatoquadratum_* 
BE, eft 1 >6. & quadratoquadratum fe habens ad 
ipfum vt 5 . ad j.eft 4 16. \ Ergo conicus ad conum 
erit vt $ 115. ad 416* Et fic fimiliter difcurrendo 
in ali js . 


PROPOSITIO III. 

Qmts maximus tnfcnpttbilrs tn quolibet conico circa bafim y 
eft ille , cuius radius bajis fe habet ad totam diametrum 
tr ilmei genitoris , •vt binarium ad numerum conici binam 
auttum. 

/ „ 

E Sto quodlibet trilincum ABE>, cuiusdiameter 
, AD, bafis DB, & DP,fitad DA, vt bina- 
rium ad numerum conici binario auctum, & per P, 

ducantur P O, parallela BD, O E, parallela A D, & 
O Di intelhgamustrilineum A B D, cum triangulo 
ODE, rotari circa B D- Dico copumODE, in- 
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fcriptum m conico ABC, efle maximum omnium 
infcriptibilium/Siitqua dtatu n A D, ad quadratum 
DG, vt re&anguhim contentum fub numero para- 
bolae au.<2o vnit«tc,&nib:Quajeroparabol* au Cio bi- 
nario ad fenarium; nempe in pri.vt 6. ad 6 . in fec. vt 
12 . ad in ter. vt xo.ad 6 . &c. & intelligamur coni 
ABC, GBL. Ergo conus A BC, erit ad conum 
G B E, in di&a ratione, quia funt vt bafes . Quoniam 
veto cylindrustriplu* coni ABC, eftconuercendo, 
ex fcc.p. prop. ij.Iib.t. ad conicum ABC,vtpr#di- 
&umre&angulum ad binarium, erit conus ABC, cius 
xercia pars , ad di&um conicum , vt di*3um re&angu- 
Jum ad fenarium. Ergo conicus ABC, & conus 
GBL, erunt aquales. Ergo ad conum ODF, erunt 
in eadem ratione . Porroratioconi GBL, ad conum 
ODF, componitur ex ratione quadrati G D,ad qua- 
dratum O E, 8t ex ratione BD, ad DE. Ergo etiam 
ratio conici ad conum ODF, componetur ex ijfdem 
.rationibus. Aft yt quadratum G D, ad quadratum 
O E , fic quadratum A D , ad quadratum, quod ad 
quadratum OE, feu P D, (it vt rc£angulum con- 
tentum fub numero vnitateau&o , -St fub numero bi- 
nario au&o,ad fenarium. Ergo ratio conici ad conum 
componetur ex tali ratione, & ex ratione B D, ad 
D E. Sed ex natura infinitarum parabolarum x eft 
B D, ad D E, vt potefias D A , eiufdcm gradus cum 
conico, ad fimiiem poteftacem AP. Ergo ratio co- 
nici ad conum componetur ex ratione quadrati AD, 
ad quadratum „ quod ad quadratum D P a fit vc ante- 
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ditfum redaBgblurn acftcnariu m, & ex ratione pote- 
ftatis A D, ciufdcm gradus cum conico, ad fimilem 
poteftatem AP;nempeerit ad ipfiim,vt porcftasAD». 
duplici gradu alcior poteftate conici , adfa&um fub» 
poreftute Ap, eiufdem gradus cum conico, &fub 
quadrato , quod ad quadratum DP, fit in di&a ra- 
tione . Sed ex do&rina explicata initio huius partis, 
maximum fa&um fub partibus A D, eft quando DP, 
t fi: ad P A , vt binarium , ad numerum conici r & ai 
A D, vt binarium ad numerum binario aut^m.Qua- 
rc conus ODF, erit fnaximus&c. Quod&c, 
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Hx demonftratis patet, conicum ABC, cITe ad 
conum OD F, in prim.coni.vt cubus DA,adfa3um 
fub A p, in quadratum Dp. In fcc. vcquadratoqua- 
d atum AD, adfa&um fub quadrato Ap, & fub du- 
plo quadrati PD. Io tet.vrqaadrato cubus AD,ad fa- 
crum fub cubo A'P, & fub talf quadrato, q od ad 
quadratum P D, fit vt xo.ad 6. & ficin al js. 

In numeris ergo etiam in prafenti licebit expri- 
mere rationem conici ad conum . in p; i. enim nem- 
pe in cono, iam fcimus elic vt 27. ad 4. Infec. Qua- 
lium AD, tft 4, talium vtraque DP, PA, funtduo. 
Quadratoquadratum AD, cil 25 6 . quadratum Ap , 
cft 4. duplum quadrati PD, efl 8. factum fub qua- 
draro AP, in duplum quadrati PD, efl j2.Ergoco- 
nuus erit ad conum vt ad $2. nempe vc 8. ad 
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r. !n tertio» qualium AD, eft jvtalium D P, eft u 
A P. $. quadratocubus AD )C ft 3 ia 5. cubus A P,; 
eft 17. quadratum Dp,eft4. quadratum, quod dd ip- 
ftim fit vt 26. ad 5 . eft 1 3. i, faftiun fub cubo A P, in 
ipfum,eft 3 60. Ergo tertius conicus erit ad maximum 
conum fibi infcriptum, vt 311 J. ad 360. nempe vt 
£25. ad 7*. 

Pro quarta vice fufHciat harctibi propofuiffe le- 
genda benigne le&or. Aliaexpetfa, qua? fortallis 
tibi communicabimus quamprimum. Jn nullo no- 
ftro opere antea elaborato confcripfftmus tabellam 
corrorum, nec ergo in prafenti intelligimus a noftra 
difcedere confuetudine,fed illos tus remittimus hu- 
manitati, & diligentia. Vale-». 
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